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MO MO 

ILL: ET EXCELL: PRINCIPI 

D LIVIO ODESCALCO 

AEGIDIVS FRANCISCVS DE GOTTIGNIES 

SocietAtis I efu 

FELICITATEM . 

RATVLARI maximefc 
Tibi nominatim libct , flc 
Chriftianse in vniuerfum 
Reipublicae licet, Excct- 
lentiffime Princcps • Ti- 
bi quod peruetufta. , clarif. 
fimaque Odefcalca Familia laudatiffimae 
inftitutioni Tuae , viuidum , & efficax in 
cxemplum,Patruum Tibi prudentiffimum, 
grauiffimumque progenuit : Chriftianae 
Reipublicae, quod Purpuratorum Patrum 
conlpirata, infpirataque Deo fuffragia com- 
munem, optimumque illi Parenterti, IN- 
NOCENTIVM XI. Pontificem Maxi- 
mum, Sandhffimumque dedere, inquo, 
quod infitum quidem in rebus omnibus efTe 
diffiteri non poffumus, at in permultis latet, 
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Patrui exemplum laudanda femper facias 
tiumero , pondere , & menfura , Tua tamen 
decora ab vllo numerari , expendi , aeftima- 
rique nonpateris , In hoc porrd virtutis tux 
tanto penetrali, adytoque perfon&o quid 
faciam, nifi vt Religiofa; modeftia? exem- 
plum a tam iuucne, tantoque Principe gran- 
dis ipfe vir , Religiofufque demmam ? Dei- 
que interimprouidetiffimam Benignitatem 
votis omnibus, & enixis rogem , vt adeo 
non opportunum modo , fed neceffarium 
per haec tempora Ecclefiae fuae Prcfidem diu 
fbfpitem, felicemque conferuet; Teque 
fimul , ad plurimorum praefidium, omnium- 
que folatium , affluentius femper incolu- 
mem,& folidocum frudu-florentiorem effi- 
ciat? VotaDeuseCaelofirmet. Vale. 
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L I B R I P R I M I 

EPISTOLARVM MATH EMATI CARVM 

ARGVMENTVM. 

N prima Epiftola expenditur , vrrum re- 
cenciores Algebrf fcriptores demonftra- 
uerint verum effe , quod ab antiquioribus 
inter Algebra fundamenta , abfque vlla probatione 
aflumitur : nimirum figno affici debere produ- 
dhim quod oritur ex multiplicatione dnarum quan- 
titatum , quarum altera figno f altera figno »— affici- 
turj&prxterea figno taffici debere produ&um, 
quod oritur ex multiplicatione duarum quantiu- 
tum, qux fingulie figno »— afficiuntur . Deinde con- 
fideratur vtrum liuius fiindamenti veritas conueniat 
cumreliquis Algebrf fundamentis. 

In fecunda Epiftola proponitur ac demonftratur 
refolutio rigorofaquarumdam compofitarum xqua- 
tionum . 

In tcrtia Epiftola traditur facilis modus compo* 
nendi formulas , quibus vtimur in praxi ^ropofita in 
appendice libri primi Logifticce , pro muenienda 
quacunque radice proxima cuiufuis vulgaris nu- 
merr. 

In quarta Epiftola habentur varia theoremata fpe- 
dhncia ad numeros vulgares carenres aliqua radice : 
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vel ad quantlcates inter fe incommenfurabiles 

In quinta Epiilola ptfoponuntur aliquaproblema- 
ta magis neceflaria pro vfu numerorum radicalium . 

In fexta Epiftola demonftrantur finguhe propoll- 
tiones libri prinii dcfccundi Euclidis , methodo tra- 
dita in noftra bogiftica . 

Infeptima Epiflola, methodo tradita in noflra 
Logiftica , demonftrantur fingulae propofitionesli- 
bri feptimi Euclidis . 

His feptem Epiftolis accedit trachtus, qui per 
plures annos inter priuata mea fcripta delituit, in 
quo aflfertur folutio nominaciirimi problematis Mc- 
chanici quod totius Stcreo Static:e fundamentum 
eft, Quare& quomodo vires crefcait p:r Veclem . 
Huiusproblematisfolutioprius magis rigorofis dif- 
curfibus Mathematicis ftabilitur ; Deinde probatur 
independenter ab omni Mathefi fpeculaciua , dil- 
eurfiDus Phyficis. 

IOANNES PAVLVS OLIVA 

Prspofitui Gcncrxlit Socictatif IESV . 

CVM Opofculura , cui tirulut Epiftol* Marhemvice P. Aegidi; Frtneifci d*Goc- 
tignicsnoirr* Soaewtit Sicerdoritali ]uoc eiufdem Sooeratis Tlieologi recoguo- 
uennt , & in locem cdi poffe probaueriiu , poteftatim facittwu, vt cypii mandetttr , fi 
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EPISTOLA PRIMA t 

^GIDIVS FRANCISCVS 

DE COTriGNIES SOCIETATIS IESV 

Mathematico Ajionirao S. 

Reffondetur ad Epjlolam , fme autboris fuinth 
mine, amica manudelatam : tdeoque refpon- 
foria infcribitur , ad Mathematicum 
Jnommum. 

VVmrnopcrc me recrcarunt pricres li- 
ncx epiftolr tuae : fiquidem ex his 
fpem concepcram defideratfa me lu- 
minis , quo confpicerc poflcm folidi- 
tatem illius docirina?, qtiam multis 
encomijs cdcbrari iam pndem fcio :: 
ita tamen , vt hactenus ignorcm , quo 
titulo tantoperc Iaudanda fit : mihique ctiamnum vidcba- 
tur (olidis fundamcntis dcftituta , quam tuaflcris optime 
fundatam , atquc legirimis demonftrationibus innixam 
fubfiftcrc . Faterisquidcm D. Cartefium, capaciori ( vt 
ru ais ) inteliigcntia pra:ditum , neglcxific humiliora cius 
fundamenra :fed tamcn aflcris , illa ipfa fundamenta,fa- 
tis fclicitcr, & ample fubminiftrata ab cius feguacibus 
D. D. Schootcn* Barrolino &c. atquc ex his poftremum, 
clare acnitidc prima Cartcfiana* Algcbrae fundamenra 
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propofuiffe in opufculo quod mfcribitur • Pnncipia Ma~ 
ihtf<o*<vniuerf*lts yfcu introdnclio ad GeometrU metbo- 
dtn»ltf»*tid<sCartesy'\b\Acm<\uc dcmonftratas proponi 
caspropofitioncs, quas in mcr logiftica* ldea affirmauc- 
ram deiiderari apud Algcbrx cxpofitores . Candidefa- 
teorquodcitatum.abs.tc opufculum necdum videram, 
quandotuasaccepi:tamen hoc ipfum quod ad mefcri- 
bis, mihi figmficaucrat vir aliquis dbaiflimus.atquc.mihi 
amictirimus ^qiumobrem opufculum mihiprius igno- 
tumquaefiui^ac tandem imienU Vbi perlcgi otatas, 
abs.tc dciiionitraiionesvattonitus atquc hamtabundus 
Cubrtiii-, haec mecum animo voluens , fierinc potcft vt 
in fubftruaionibus.Cartcfiahae-, atquc tantis laudibus cc 
lebrata? Algebr*,.tam. enorm:s defcctus. inuemantur,. 
quales mihi vidcre vidcor ? an fcrte lolus ego humilion. 
busaffuefus,,non affcquor demonftrationcs, quas appro- 
bantatqueinterlegitimas.numcrant dotforcs, fubtilnii- 
m* (vt ipfiaiunt ) ^propc diuin.cAlgebr* .. Quid.di- 
cam ? aut me non videre , aut maximc palpabiles errores 
fobtiliinmisiilisGeometris inperceptibiles.effe, concc 
dendumeft- Pofthxc, & huiufmodi pauca. aha , du- 
bius quid ftatucndum effcr,.dccrcui-adtcmi«crcpaucas. 
aliquasfubfequcntcs notas 3 vt cx iliis ftatuas,annoftri 
( hoc cft abs tc in tua epiftola. citati > authons, demon- 
ftrationcs,dcbeamadmittcrc intcr legitimas, &conie- 
qucnter palinodiam canerc in eo locoldex mexlogiih- 
cx, in quo ncgaui ab Algebr* fcriptoribus demonftratas 
eflc propofitioncs pro quibus afferuntur. Anvcroatc 
conttdcndumfit,.euam tui Cartcfij Algebram ..noftr* 

loeiiticx 
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logifticaedcberc dcmonllrationcs prardictarum propofi- 
tionum , qua? numerantur intcr primana atque praicip ua 
ciusfundamcnta • 

PROPOSITIO t 
— « Dudtum in producit »— 

'Demonftratio autboris noftri exprejja fcriptto- 
nt vfitata in noftra Logtfltca . 

ESto A — B duccndum in C , atquc A »- B - E; 
hinc vtrobiqueaddatur B, fict A ^EfE.Iam 
quoniamtequalcs quantitatcs pcreamdem quan- 
titatem mulriplicata: producunt xqualcs : iJco ii vtrin- 
quc multiplicctur pcrC , etiam A tn C = B /» C ei f E 
in C : hoc eft aufercndo vtrinqtic B in C , ctiam A w C 
tt — Bm C ~Ein C:quocirca cum ilatuatur A B 
=: E , Sc vtraque partc ducla in C , producatur A in C tt 
— . B m C BS E tn C, peripicuum rit — B du&um in f C 
produccrc — B tn C. 

Refpondctur , in propofito argumcnto nufquam in- 
ferriquod probandum erat: nimirum »— du&um in t pro* 
duccre — } fiuefj&a hypothefi quod B/«C-F, tunc 
ctiam — B w C — *- I- : hoc enim probandum erat , icd 
nufquam infertur; illud vero quod toto difcurfu propo- 
fitorandem concluditur, nimirum — B duclum in f C , 
producere — B/»C, manifeilum cft ex ipfa kriptione 
aiTumpta,fed nihil conducit ad finem authori noitro pro- 

A tl pofitum, 



4 EpiftolaL Notantur aliqua 

pofaum, fiuc ad ftabilicndam propofitionem, quam pro- 
bandam aflumpfcrat j quoniam vero propofitum argu- 
mentumtale eft, vt nequidcm infcrat coraclufioncm pro 
cuius probatione adducitur : fuperfiuum videtur reliquos 
cius defeftus annotare* 

PROPOSITIO II. 
— « Du&um in — producit 4* 

Vemonftratio authoris noftri, exprefa fcriptto- 
ne vfitata inno/tra Logt(ltca . 

ETenim fi A — B ducendum fit in C — D : poncn- 
do vtante A — B =£,crit produclum ex A — B 
in C — D,a?quale produ&o exEmC — D : id 
c(tC/»Ert-D in E :fed Gm E, vt fupra, srquattir 
A m Q et B m C : vndc A in C et — B m C et — D 
in E , xquabitur produdo cx A — B tn C ~ D. Porfo 
cum A — B a?qualis fit pofita ipfi E,& vtraquc parte du- 
cla in D , produdura A in D a ~ B m D , arquctur pro- 
dutfo D m E : hinc fi ex Ai» C«-B in C , fubtraha- 
tur AinDet — B in D , ioco D in £, ci aequalc 5 enrt 
iuxta rcgulam fubtravftionis , A in Cet — B in C et — A 
wD«fB/»D, produ&um quacfitum 5 cx quibus li- 
quet - B duftumin »- Dproducerc f D in B„ 



Con- 
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Conftdcratur propofit* demonjtratto 
autborts nofiri* 

PRjmo, fi lcgitime dcmonftrata cft authoris noftri 
propofitioquaiin propofitadifcurfu tandcm infcr- 
tur, nimirum — Bin - D- Bi» D:ctiam interlegi- 
timcdcmonftrataspropofitiones admittendx erunt iUx 
omnes, qua?ex pra?di#a aliffquc legitime demonftratis 
propofitionibus rctte infcruntur; conlidcretur itaquc 
lubfequens difcurfus , qui fi legitimo infcrat aliq uam pro - 
pofitionem qus admitti non poffir ab authore noftro, 
ncquc praecedcnseius propofitio intcr legitimc domon- 
ftratas crit admittcnda. Pcr authorcm noftrum — Btn 
^D"B/»D: crgo — B in — B P 13 tn B : iam vero 
iuxtaauthoris noftri do<ft,rinam>vel — B eftaliquid ma- 
ius aut minus quam B : vel certc — B B j fi primum > 
igiturmaior quantitasdu&a in fcipfam xquatur minori 
quantitati dudfcc in fcipfam- Si (ecundum, quoniam 
aequalia du&a in idem producunt xqualia , fingula 
ducendoin B,ctiam - B/»B=B/»B. Quandoqui- 
dem igitur iuxta authoris noftri doclrinam, intcr propoli- 
tioncs Iegitime demonftratas admitti non poifit, aut ma- 
iorem quantitatcm duclam in fcipfam xquari minon 
quantitati du&x in feipfam; aut — B in B ~Bin B 
ctiaminterdemonftratas propofitioncs admittcnda non 
cftillaciuspropofitioinquaaiferit — Bin — D :=B/»D. 

Ex his vidctur fatis manifeftum , propofitum authoris 
noftri difcurfum, dcmonftratiuum non cffcjatquc abipfo 

non 
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ncn lcgitime probari.,»— B in — D ~ V» tn D<> viden- 
dum tamen , in qua huius difcurfus parte dcfe&us inuc- 
niatur. Vt hic errorappareat , rciicctendum cftad illam 
propofitionem i in qua dicit, btnc ft cx A tnC ct B in 
C Jubtrab.uur A in D et B in D ^erit iuxta regul&m 
fubtraSionis A in C et — B tn C et *- A in D et f B in 
D produElum qutfttum. Si nuiquam ab authore noftro 
lcgitime demonftrata ci{ fubtra&ionis regula ex qua fe- 
quatur hxcillatio , manifeftum cft propofitum dilcur- 
fumadmitti non poile intcrlcgitimos v atquedemonftra- 
tiuos dtfcurfos ; videndum igitur an affumpta Jfubtra&io- 
nis rcgula vfcjuam lcgitimc demonftrata pioponatur- 
Ego ccrtc apud authorcm noftrum non inucnio vllam 
fubtra&ionisregulam v quam coneturdemonftrarc, prx- 
terillam in qua hxc habet^ Ctterum ad fubtrakendum 
quantitates diuerfts Itterts denotat ts oportet quantitatcs fub* 
ductndatvxriatis fignis connecJtcre cumijsa quibus fubdu- 
RiO fieridtbet, vt [i fubtrafjt debeat C — DabAiH^ erit 
refiduum AfB^CfD: variatis nempe jigna quanttta- 
tumCet D, Quidquid fit dc difcurfuquo conatur hanc 
regulam ftabilire : ego non vidco quomodo cx vi huius 
rcgulx potius fcquatur, A in C et — B tn C et ■— A m D 
et f B tn D,quam A in C et — B w-C e t •— A /* — D ct 
f B in — D efle produclum fubtractionis , in qua cx A tn 
C et — B/n Cfubtrahitur A m D et — B tn D . Etenim 
quantitatcs quae hoc cafu fubtrahenda: proponuntur* 
funtquantitatesreprxfentara: afcriptione A in D et — B 
in D : in quafcriptione pcrtresdiucrfaslittcras A, BjD, 
ires diucrla: quatititatcs rcpraefcntantur, atquc inilngu- 
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lismucando (igna habetur produdium A inCet — Bin 
Cet A rn — D f B in »— D : quod produchim nou 
inuar authoris intentum . Quod vcro hoc cafunon in 
fingulis quantitatibus reprsfentatisa lcriptionc fubdu- 
ccnda , (cd tantum in aliquibus mutanda fint figna , non 
exprimit pradi&a regula, Sc.confequcnter ex vi predivfte 
fulMra3ionisrcgula?,pro vtab authore noftro proponi- 
tur, non fequitur legitime,quod in propofito difcurfu in« 
fertur ; & quoniam prjcter hanc vnam, fubtra^ipnis rc- 
gulamnullam aliam conefur demonftrare, ne quidem 
conatur dcmonftrare fubtractionis regulam quam afiumit 
in difcurfu propofito , atque adeo difcurfusille rcferri 
non debet inter legitime dcmonftraros . . 

Vidimushic, interfubrractionis rcgulas quarum.de-- 
monftrationem aiuhornoftcr conarur afTerre>noninue- 
niri fubftra&ionis regulam- qilim in propouto fuodif- 
curfu affumit : atquc ex hoc capite rcfulrantcm cius dcfe- 
clum, obquem dcmonftratiua hon eftfequelaqusefup 
ponit fubtraclionis regulam . Placct modo confiderarc : 
an barc ipfafequela non repugnct ciufdem authoris re— 
gulis adfubtra&ioncm pertinentibus , atqueitarnanife- 
ftis,vt ftipcifluum illi videatur easdcmonftrarc. In quaiv 
finem rcfumo cius difcuifum^.fubitituendo tamenpro> 
quantitatibusindetcrminaris ,quantitates determinatas y 
fiucpro litteris A» B, C,. D , fubftituendo numeros 
8'»7"»3Yj>- Sitigitur 8—7 diiccndum in 3 — 9:. 
Quandcquidem 8 — 7 1 > crit prcdudumex 8. • •— 7 
in 3 9., aquale pioduclo cx 1/« 5 — 9% id eft cx ym 
\d -*9 m 1 : kd 3 in 1 ^8 in 3 tt — 7 in 3 : vnde & i*\ 
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3 et 7 in$et — 9 in x xquabirur produ&o cx 8 — 7 
»> 3 — 9 . Porro cum 8 — 7 != 1 vtraquc partc du- 
crain 5? , produc"him cx 8 in 9 et >—jin 9 arqucturpro- 
dutfo ex 9 in 1 , hinc fi cx $ /1* 3 e t 7 //j 3 fubtraha- 
tur 8 in y et ^jfng^ IojCO 9 / /* 1 : ei it iuxta rcgulam 
fubtraclionis 8 in 3 7 /tf 3 *r — 8 /» 9 <•/ f 7 /w a > 
produ3um cju^fitu^cx quibu.s liquct, *- 7 /« —5) produ- 
ccrc 7 /'» 9»$i kgitimusntqucdemoftratiuuscftprior au- 
th«oris noftri difcurfus,in quo adhibetiitteras A, B>C, D 
indcterrainatc fignificames quaftibetquatitates, adeoquc 
quoflibet aumeros : ccrte negari non poteritctiamlegiti- 
mum atquc demonftratiuum efle difcurfum hic propofi- 
tum : quandoquidem a priori non alter chfferat, quam 
qaod pro ljtteris quoflibct numeros reprjefcntantibus 
fubftituti finr numeri indeterminare fignificati pcr ipfas 
littcras. Confidcretur itaque lcgiiimi huius difcurfus. 
iUa propofitio ad numeros rcftri&a y quam pauloante 
confiderauimus nou rcftrictam ad numcros ^quarquc ta- 
liseft^ binc fi ex% in 3 et *- 7 //# 3 , fubcrabatur $ m 9 
et ~7 in 9 ) loco 9 in 1 : erit iuxta regulam fuhtraElhmsy 
8 tn 3 et — yin 3 et — Sinpettj in 9, prodnftutn 
quxftum . Igituriuxta authorem noftrum cx S in 3 et — 
7 in 3 , fubtrahi potcft 8 in 2 ct ~J in 9 : fed 8 in } et 
— ' 7 ,w 3 "3>it€m8/'»9ff — 7 in^ 1=9 : igitur iux- 
taauthorcm noftrumcx numero 3 fubtrahipoteft numc- 
iU3 9.: atqtie adeoex minori numerofubtrahi poteft ma- 
ior numerus: igirurfalfaeft illa cius fubtractionis rcgula 
in quapag. 3. in finc affcrit , notandum tn etufmodi quan- 
ntMum fuhtralUone , oporure quanutatem ilLam qu* ex 

alta 
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alia fultrahi ithtt , effe minortm &c. &r tamcnhancrcgu* 
lam iti cuidcntcm arbitratur , vt nc quidcm tcntct cam dc - 
monftrarc . 

Hadcnus notatis circa authorisnoftridifcurfumin quo 
intendit probarc «-Bwn-DsB in D, addi poteft, cam 
propofrtioncm lcgitime dcmonftratam dici non poffc , fi 
iuxta cumdcm authorcm non habcat fcnfum intclligibilcm. 
Confidcrcmus igitiir an iuxta ipfum habcat fcnitfmintelii- 
gibilem. Vcrum maioris clasitatis gratia, iterum pra 
litteris B 5c D , fubftituamus numcros, nimirum z & 4. 
Qupd rgitur deraonftrarc intcndit , cft , minus duo duclum 
in minusquatuor ,produccrcidcm quodproduciturex nu~ 
mero duo,du&o in numcrum quatuor.Quid in hac propoff 
tionc fignificat minusdut^ vclminus quatuor ? refpondet au- 
thor nofter minus & fuhUtum idem fignificarc , atque con- 
fbrmiter ad banc refpon(jonem>intendit demonftrare,quod 
duo fublatum, ckiclum in quatuor fuMatum , producat 
idem quod producitduo du&umin quatuor. Ccrtciuxta 
communia principia non potcft intelligi duo fublatum, 
nifiex aliquoiublatum intclligatur \ quid vero fitilludex 
quoduo fublatumintelligi dcbeat, quando exprefse non 
additurcxquo fublatum infclligcndum fit, nufquam ex- 
ponk:adcoquc non tradit illud quod neccfle foret vt propo- 
fttioquatn intcnditprobarc, haberet fenfum intclligibilcm, 
& confequcntcr iuxta ciusdothinam intclligibilem fcnfum 
non habet propofitio* <fuim intondit probare. Mcmini 
«juidem P. Clauium aliofquenonnuJIos- mimerofie Algc- 
fcrar fcrfptoreshuiuftnodi loquutiones adhibere, atque itd 
cxponercvt minvs iuoy fiue duo fuhUium-y fignificet dfw 

B fubU- 
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fublatum cx nihilo : hoc cft numerum aliqucm chimaeri- 

cumj duabus vnitatibus minorem ipfo nihilo : ac Cmilitcr 

quatuor fmilatum , fiue tninus quatuor , fignificarc numc- 

rum quatuor vnitatibus minoremnihilo •> quotics cnim ali- 

quid dicitur minus aut fuMatu 9 \u tamcn vt non cxprimatur 

illud , quo minus, vcl cx quo fublatum intclligi debeat, hoc 

quod minus aut fublatum dicitur : tunc fubintelligi volunt 

ipfum aihil ,ita vtipfo nihilo minus » fiue cx ipfo nihilo 

fublatum intclligatur. Si in hunc modum intciligendi 

funt numeriquiabauthorenoftro dicuntur fublati,quan- 

do non cxprimitur cx quo alio numcro fublati dcbeant in- 

telligi, fcnfum aliqucm habebit paulo ante mcmorata pro* 

pofitio quam intendit probareteritquc fcnfus eiu& quod nu- 

merus duabus vnitttibus minor ipfonihilo, duSusinnu- 

merumquatuorvnitatibusminorem ipfonihilo, producat 

illudidcmquodproducitur cx numera duabus vnitatibus 

maiorcmhilo, du&o in numerum quatuor vnitatibus ma- 

ioremnihilo Profe&o fi hanc propofitionem dcmonftra- 

uit , opera: pretium aliquid praeftitit .. Etenim. intcr propo- 

fuionesabantiquioribus Mathcmaticis dcmonftratas vna 

inuenitur^quseafferitj intcrfe xqualia, cffe qux fingulain 

fc du&a producunt sequalia : quarc fi etiam ab authorc no- 

ftrodemonftratumfit^numcrum duabus vnitatibus mino- 

rcmnihilo duaumin fe,. U numcrum duabus. vnitatibus 

maioremnihiloduaumin fc, producere aequalia : confta- 

bitplanenouapropofitio, atque hawtcnus inaudicum para- 

doxum,quodexhisprTmiflis immcdiate patet: nimiruni 

numcrumduabusvnitatibus. minorcm nihilo, arquan nu- 

inero duabus Ynitatibus maiori nihilo ; fiuc — z ^ 2 > 

cx. 
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ex quo vltcrius fcqucretur *r x m % t£ % in : xqualia 
cniminidemdu&aproduccrc squalia admittit author no- 
ftcr : atqui 2 in 2 5= 4 > 5: intcrfc aequalia funt , qur ci- 
dcmtertio aequantunigitur ctiara % in 1 4 : quod pla- 
ne rcpugnat do&rinae noftri authoris , ctcnim in ca propo- 
fitionc quam primo lococonfidcrauimus ( ab iplo propo- 
fitam quidcm , fed non lcgitimc demonftratam ) docctur 
verumquidcmcircquod 1 s ^-4, ita tamcnvt 

falfumfit quod »—2/» 2 £24. Ne intcr vniuerfalis Ma- 
thefcos fundamcntapropofita ab authore noftro,admit- 
tcnd^ fi.u huiufmodi propofitiones fibiinuiccm rcpugnan- 
tcs , atquc contrarias : malo ego crcdcrc ab authore noftro 
propofitas propofitiones eum fenfum non admittere, in 
quo vtdiximus,abaliquibusnumerofa:Algcbra:fcriptoribus 
intelliguntur, fed cas propofitioncs , vcl nulli, vcl folisfpe- 
ciofa? Algebrae fcriptoribus intclligibilcm fcnfumhabcrc . 

Vcrum quidquid Gt dc fcnfu illo myftcriofo atquc folis 
Algebirae{peciofae fcriptoribus refcruato, in quo intclligi 
pollunt praedida? propoiltioncs > placct ex ipGs illis propoii- 
tionibus aliam do&rinam inferrc , planc rcpugnantcm fun- 
damcntis antiquioris atquc folidioris Gcomctriac • Suppo- 
nantur igitur vcrae,illae duaepropofitioncs quasconfidcran- 
das fufcepimus , quafquenunquamvcras>fed tantum lcgi- 
time demonftratas negauimus . Quoniam cx prima propo- 
fitionc *~ x in 1 — •— 4 , & tamen — 2 in z non ^4 : 
ctiam — 4 non ~ 4 5 crgo x non ~ x : crgo >- z , eft 
aliquid maius , vel aliquid minus quam 7, . Praeterea iux- 
ta fccundam propofuionem ~ 2 in — %VZ %m%: crgo 
iuxta Euclidis prop. 15*. lib.y.etiam «- x ad 2 J= 2 ad — 2: 

B 2 crgo 



i % Epiftola I. Notantur alicjua 

crgo antcccdcns , nimirum minus duo, ad confequens duo: 
hab et camdem rationcm > quam habct antccedcns duo , ad 
confcquens nimirum minus duo: fed iam oltendimusmi- 
nusduo efle aliquid maius,vel certealiquid minus quam 
duo *, ergo antecedcns maius confcqucnte , ad fuum conft- 
qucns : habct eamdem rationcm , quam antccedcns quod 
eft minus confcquentc, habct ad fuum confcquens . Noua 
profe&o atque Euclidi 5 Archimcdi , alijfquc antiquioribus 
Geqmetrisprorfusincognita dovtrina : cx qiu vltcrius fe- 
queretur. 

Primo . Dari po(fc duas rationcs quarum vna fit ratio 
maioris insqualitatis , hoc eftratio in qua antccedens eft 
maius confcqucnte : altcra fit ratio minoris inaequalitatis > 
hoceftratio in qua antcccdens eft minus confcqucntc:ita 
tamen Vt iftx dux rationcs fint xqualcs intcr fe. Tales enim 
rationcs forenr — & ad z Sc x ad >— 2 , atquc fingula? binx 
rationcs quarum termini non aliter intcr fc diffcrunt, quam 
quodvnius rationis, folus antecedcns tcrminus : altcrius 
rationis, folus confequcns tcrminus, figno afficiatur. 

Sccundo . Dari poflc quatuor terminos -diicrctim pro- 
portionalesfic vt finguli extremi tcrmini fint maioresfin- 
gulis medijs tcrminis. Tales enim termini erunt fubfequen- 
tcs quatuor, quorum primus fit ■— 2, fecundus 2, tcrtius 2 , 
quartus — 2, * vcl certc quatuor fubfi^uentcs quomm pri- 
mus fit 2 ,(ecundus 2 ,tcrtius % , quartus 1 ; ac prae- 
tcrcatalcscruntfinguliquatuortcrminiqui non aliterintcr 
fc clifferunt , quam quod foli duo cxtrcmi > vcl foli duo 
mcdij , afficjuntur figno — ! 

Tertio . \}iioniam reclangulum fub cxtremis acquatur 

• rcSan- 
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re&angulo fub mcdijs , & quatuor proportionalium termU 
norum finguli extremi poflunt eife maiores fingulis medijs: 
etiam re&angulum fub duabus lineis maioribus , poterit cfle 
aequalc rc&angulo fub duabus lineis minoribus • 

Denique ruit , & falfa cfle conuincitur, vniucrfadc pro- 
portionibus do&rina ab antiquioribus Geomctris tradita , 
atque communitcr adhibita, ctiam ab ipfo authorc noftro , 
& praefuppofita in fua Mathcii, reuera maximc vniucriali : 
quippc qua:longointeruallo pnetergrcfla limitcs cuiufuis 
alterius Mathcfcos, aut fcicntia? vllo vnquam tempore tra- 
ditae : intelligibilia , & non intclligibilia , vcra &c faUa, con- 
traria &: contradi&oria fimul ample&i , atque intcr ic con- 
ciliarc conuincitur : fi concedatur , ab cius authorc lcgit • 
mi dcmonftrata cffc, propria ac prccipua quibus innititur 
fundamenta: atquc crronca non cflc ha&cnus allata anobis 
argumcnta . 

Adplura pronum calamum cohibeo : fatis enim multa 
notaui circa citatas abs tc propofitioncs , immo cx his am- 
plius aliquid intuli,quam mihi probandum cratj proderunc 
tamen paulo fufiusame notata j vt non tantum intclligas 
quis intcr partes contrarias abcrret , fed pmcrea facile ad- 
ucrtas,quantimomcnticrror fit» atquc commode infcras 
defe&us demowftrationum, quse procommcmoratisduabus 
propofitionibos afferuntur a quibufdam alijs Algcbrae 
fcriptoribus j quaraquam non immerito fufpicari poflum in 
illisetiamtibi minime fatisfa&um elfe : quandoquidcm a 
tefilentio inuoluantur; eafdemque tibiproponcrc, aut fc- 
orfim confidcrarcplane fupcrfluum duxi . Denique fi fortc 
ex allatis argumcntis aliqua tibi videantur aducrfari, in Lo- 

giftica 
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iftica rnca traditae do&rinse: in qua ctiam ftatuitur — du- 
clam in f producere ~:& pmerea — du&um in — produ- 
ccrc f ; rogatum te velim, vt reflcSas ad fignificationcm 
quam in mea Logiftica habent figna f &: ; qux significa- 
tio,plancdiucrfacft abilla quam habcnt apud Cartesium; 
deinde paulo attcntius pcrlegendo fundamenta,cx quibus 
inideamcaeLogiiticae deducuntur, atquc dcmonftrantur f 
predi&sdua: propositioncs: nondiificultcraducrtcs, mihi 
nullatcnusaduerfari , quae hadenus a mc allata funt contra 
do&rinam abs rc indicatam , atquc tuo iudicio legitimam : 
fed nisi cgo fallor , plani enoneam . Valc 
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rum tc ipfum tcftem appello : quoties huius problemati* 
nccccffitas fcfc obtulit tibi , cjui & in Arithmetica cV in 
Gcometria ; tam multa atquc maxime arduafuperafti : & 
cx his quam plurima exornafti nouis demonftrationibus 
propositis ftylo vsitatoin mcalogiftica?certe si ha?c necef- 
sitas parua ? & plane infrcqucns $ reprahendi non debco > 
fi vtilioribus cxponcndis occupatus, ha&enus neglexi cul- 
tum qucm requircbat rudi modo propositum problema » 
Vcrum vt tibiobtcmpercm> mitto problcmafubea quam 
indicaui vniuerfalitatc propositum % folutum , atquc de« 
monftratum . Tu inquirc aliud similc^ pro aequationibus in 
quibustres numcri denominati diucrfum denominatorem 
habcntcs , aequantur alicui numero cognito ; vclfaltcm de* 
monftratas ronitte> nonnullas alias. ex compositaruni 
aequationum refolutionibus ; quas fupcrba , fcd rcucra pau- 
pcr Algebra y iam pridcm in lucem cdcrc potuit % ha&enus 
tamen rcquisitis demonilrationibus dotare non potuit » 

Nota primo » Iuxta noftram Logifticam % signa f $c *- y 
in quantum funt charaLteres ' compositionis , aequiualenr 
hisvocibus yJwtt/cam iquibus vocibus ad longum icriptis 
vtorinaliquibus propositionibus 5 vt cuadant magisvni- 
uerfalcs >atquc ample&anturomnes cafus, quorum diucr- 
sitas refultat ex eo,quod numeros denominatos atque com- 
positos conftituentes partes>sint numen positiui velnc- 
gatiuw 

Nota fecundo. Quando numerus vulgaris reprxfenta- 
tusperaliquam alphabeti litteram* indicat siue siguificac 
numcratorcm autdenominatorem alicuius dignitatis ripfi 
«iignitas , maiufcula littera cxprirnitur : singulas vcro litterae 

rcpra> 
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reprxfentantcs numeratorcraaut denominatorem dignita- 
tis f minufculalittcra repraefcntanturj csetcrura cadem lit- 
tera , fiuc maiufcula siuc minufcula rcprxlentctur fcmpcr 
cumdcm numcrum significat. Dcniquc ,o > fcmpcr hic rc« 
p raeientat chara&erem oppofitionis • 

Propofitio L 

Slngulae litterse , d > e , g , m , n , repraelent ent vulgarcs 
numcros : duo tamcn numeri m&n, sint intcgri:at- 
que numerus m sit duplus numcri n • Dcnique d A n fimul 
cum c A m aequctur numcro G, 

Dicoprimo . c A n fimul cum g A o n t= D } ac prarc- 
rea numerum D ^cflc aggregatum numerorum e A n & g 
A o n : si in data a?quationc numcri cAm&G, diffimilr- 
bus llgnis afficiantur . Vel ruimcrum D , cffc differcntianv 
numcrorum c A n cV g A o n : fi in data arquatione numc* 
ri c A m & G , fimilibus fignis afficiantur . 

Dko fecundo . c A n in g A o n t= G in E . 
Dcmonftratur primapars . Pcr hypothefim d A n fimut 
«wcAra s= G: fcd quoniam per hypotefim denomina- 
tor m eft duplus denominatoris n, patet, cAraSc A.nw , 
An :crgodAnySw«/ cumc Anin A n t= G : crgo fingula 
huiusasquationismcmbra diuidcndo pcr eumdemnumc- 
rum A n, etiam i*.; fimulcum^^ c £ j fcd ^ s= D 
itcm ,Aa A ^ An ccAn: itcm ~ 8= g A^ n : ergo > D fimul 
cum e A n t= g A o tt : crgo c A n fimulcum gAon-D: 
quodque in hac vltima aequatione numeri cAnScgAon, 
conucniant quo ad figna f vcl »- 5 fi in data cequatione. na- 

meti 
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mcri e A m & G diffcrant quo ad figna f vcl j aut c con- 
tra,quod inhac vltima sequatione numcri cAn & g A 0 n 
diffcrent quo ad figna f vcl — , fi in data aequatione numcri 
cAm&G, conucniant quo ad figna f vel : (cd fi in vl- 
tima «quationc numcri eAn&gAon, conucniant quo 
ad fignaf vcl — , manifeftum cft, numerum Deflcaggrc- 
gatumnumerorum eAn&g Aon: & fimilitcr fiinvlti- 
ma xquatione numeri cAn&g Aon, diffcrant quo ad 
figna f vel — , patet numerum D eflc diiFercntiamnume- 
rorum c A n &g Ao n: igiturc An fimulcum g A o n =^D> 
&: prxtcrca numcrus D eft aggrcgatum numcrorum c A n 
& g A 0 n , fi in data arquationc numcri cAm&G diffe- 
rant quo ad figna f vcl j aut e contra numerus D,eft dif- 
fcrentia numerorum eAn&gAon t fiin data ?:quationc 
numeric A m & G ,conucniant quo ad figna f vcl — . Vt 
ailcritur in primaparte. 

Demonftratur fecunda pars . Ex ipfa terminorum intcl- 
ligentia patet , quod e A n ad E t=s A n ad i : fed etiam A n 
ad 1 53 1 ad A o n : crgo c An^E-i adAon: atqui 
etiam t ad Aon ~G ad gAo n: ergo e A n ad E = G ad 
g A 0 n : crgo pcr axioma 3 partis 4. idcse c A n in g A 0 n 
== G /'» E . Vt alleritur in fccunda parte , 

■ 

Propofitio II. 

QValefcunque fint numcri X et Z , quorum diffcrcntia 
fitD,atqueX/»4Zff fD2 =P. 
Dko radiccm primamnumcri P , aequalcm cffe aggrega- 
to numeromm X 6c Z. 

C ~ Cqn- 
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Conftrudiio X — Z e= D : quod fupponi poffe immcdia- 
|e patet cx ipfa hypothcfi • 

Demonftratio» Pcrthcor, i. appcndicis lib. 2. Logiftu 
ix . X j- Z q ~ X — 1 q et f X in 4 Z : fcd quia pcr con- 
jftru&ioncm X Z ts D, ctiam X - Z q sD»s crgo 
X f Z f D * c!F f X /» 4 Z : led pcr hypothcfim > Dxet 
fwX^Z c=P:crgoXf Zj t=P: crgoXf Z & R 1 *P: 
ergc R 1 * P 5= aggrcgato numcrorum X 6c Z . Quod 
crat ucra onftrandum . 

Propofitio III. 

Slnt qualcfcunquc nurneri X&Z> quoram aggrcga- 
tum fit D > atque D 2. -X/»4Zs=P. 
Dico radiccm primam numcri P, sequalem-effe differen* 
tiae numerorum X & Z . 

Conftru&io* Scriptio X — Z, exhibcat diffcrentiam 
Bumcrorum X & Z : quod fupponi poffc, manifefturn eft ex 
ipfa hypothcfi * 

Demonftratio. Pcr hypothefim D X f Z : crgo D i 
c=Xf Zj: fedperthcor. r. appcndicis lib. 2. Logiftica? 
X t Z f "X * t z 2 " t Xm 2 Z : ergo D^csX^fZ* 
tt t X in 3. Z : c rgo D * et - X in 2 Z 52 X 2 f Z * : fc d q ui a 
pcr thcor. u appcndicis lib. fc. Logifticae, etiam X — Z f 
^Xi-fliet ~ X/nZ, patct X — Z j erf X/n Z 
> X * f Z 2 ; crgo D 2 * fe — X /0 2 Z ss X — Z </ f r f X in 
* Z 1 crgo pcr antithefim patet D * #f ~ X w 4 Z ^X — 
Z a : fed pcr hypothcfim D — X /» 4 Z s=P rergo P* 
• . » X - Z J ; crgo R 1 * P £= X - Z: crgo R t *P »di£ 

fcrentLfc 



Compofitarum aequationum : 1 9 

fcrentias numerorum X 8cZ. Quod crat demonftran- 
dum . 

Problema - 

PRopofita fit quaecunquc xquatio compofita atquc 
confiftens inter aliqucm numcrum cognitum ) & duos 
numcros dcnominatos , quibufcunquc fignis aftc&os : ita 
tamen> vtduo ifti numeri dcnominati habcant camdcm 
dignitatem : ac prasterea vnius numcridcnominator, fitdu- 
plus dcnominatoris alterius numeri denominati . Siue fup* 
pofito quod fint duo numeri dcnominati d A n cV c A m , 
in quibus littcrac d &: c repraefcntent indcterminate quof- 
libet duos numeratorcs cxpreflbs numcris vulgaribus : &: 
prxterca littcrae, n & m, repraefcntcntcorumdcm denorni~ 
natorum numcrorum denominatorcs » iti tamcn rt dcno* 
minator m Gt duplo maior dcnominatorc n: dcniquc d A n 
ftmul cum cAnis cognito numero G : qualiacunquc tan» 
dem figna fint , quibus afficiuntur numcri conftitucntcs 
arquationem a 

Oportcat rcfoluerc propofitam «quationem \ fiuc inuc» 
nirc valorcm fingulorum numcrorum denominatorum 
dAn&cAm. 

Solutio. Si in propofita xquationc,numcri c A m & G, 
fimilibus fignis afficiantur: inucniatur numerus P j qui fit 
aggrcgatum numerorum D 2 & G /w 4 E , Vcrum fi in 
propolita aequationc, numcri cAm&C) diflimilibus 
fignis afficiantur inucniatur numcrus P , qui fit diffcrentia 
numerorum D2&G/94E. Dcinde inucniantur duo 

C 2 numc 
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numeri X & Z , ita vt numerus X fit scqualis dimidio aggre- 
gatiduorumnumerorum, quorum vnus sit R i * P,altcr 
iit D : atque cornradem duorum numcrorum dirFcrentKT 
sequalis fitnumerus Z. Tertio inucntis , vt dic"him eft nu- 
mcris X & Z , vcrum critquod vni ex his duobus numcris 
X vcl Z , jequalis crit , numerus denominatus e A n : adeo- 
que cognno valore numeri dcnominati e A n, ex diJtis cap. 
Cu lib. i.Logifticae, patct quomodo inucniri poflit valor 
fingulorum numcrorum d A n & e A m: quorum valor erat 
inueniendus . 

Nota primo. Numcrus denominatus cAn, quem dixi- 
mus arqualem cffc vni cx duobus numcris X & Z,conftat 
cxnumcratorc qui conuenit numcro dcnominato in acqua- 
tione propofito, lubenti maiorem dcnominatorcm : atque 
. cx minori denominatore , 3c communi dignitati duorum 
numerorum denominatorum qui in propofita aequationc 
inucniuntur . 

Nota fccundo . Si inuentus , vt dictum eft numerus P , 
vulgaris fit , atque pcr appcndicem lib, primi Logifticse, in- 
ueniri poffit cius valor : commodum erit hunc valorem 
priusinuenire, atque fubftituerc loco Ri#P. Vcrumfi 
pcrpraxim in di3a appcndicc traditam inucniri non pdflit 
radix prima numeri P : ctiam numcris vulgaribus exponi 
nonpotcrit valor numeri dcnominati cAn: atque hoc 
cafu ad vlteriorem problematis folutioncm vltra di&a cap. 
eT. lib. I. Logifticsc , rcquiripoteft alkjuid fpe&ans ad mo- 
duminuenicndivnumnumerum radicalem sequiualentem 
pluribus , fignis f vcl — , aut particulis in vel ftr connexis : 
de quo agimus in confiderationc numcrorum incommen- 
furabiliuiru Nota 
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Nota tertio . In quolibet cafu , certo ftatui non poteft, 
quis cx inucntis numeris X & Z » squalis f\t numcro deno- 
minato e A n : neque ctiam illud ncccifarium eft pro inten- 
ta problcmatis folutione: pro cjua abundc fufficit , quod 
conftct vnum cx duobus inucntis numcrisx vcl Z , sequa- 
lcm cflc numero dcnominato eAnjfi enim fupponcndo 
quod cxcmpli gratia c A n » X, per di&a cap. 6. lib. i . Lo- 
giftica? inueniendo valorcm duorum numcrorum dcnomi- 
natorum qui in vna asquationis parte inucniuntur , habea- 
tur numcrus acqualis illi , qui inuenitur in altcra propofita: 
acquationis parte j iam certum erit e A n s= X • Si vcro hoc 
modo non inueniatur numerus aequalis illi , quiinalten 
propofitse scquationis parte inuenitur , tunc certum erit 
e An ~ Z. 

Nota quarto . Diximus in quolibet cafii ccrto ftatui non 
pofie quis cx numcris X & Z > sequctur numcro denomina- 
to c A n j fi placet hos cafus fcire , & intclligcre quid dc fin- 
gulis vcrum lit : aducrte , quod fi in propofita xquationc 
d A n Itmul cum cAm^G: numcrus G cognitus, qui in 
vna parte inucnitur , non fit pofitiuus : ex antithefi patet 
quod non vitiabitur sequatio fi numcrus G fiat pofitiuus, 
dummodo finguli reliqui numeri dAn&cAm fiant nc. 
gatiui fi fucrint pofitiui \ vcl fiant pofitiui fi fuerint negati- 
ui> iam vero fuppofito quod numcrus G, hoc cft numcrus. 
cognitus qui inucnitur in vna parte propofitae jcquationis , 
fit pofitiuus : adhuc trcs diuerfi cafus poflunt occurrere ; 
quorum primus cft , vt finguli numeri dcnominati d A n 5c 
e A m fint pofitiui . Secundus cafus cft, vt numerus e A m 
habens maiorem denominatorem fit pofitiuus , & altcr nu-. 

merus 
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merus d A n habens minorcm denominatorcm fit negati- 
uus. Tertius cafuseftfi numcrus c A m habens maiorem 
dcnominatorem fitncgatiuus , &altcrd A nhabens mino- 
rem denominatorem fit pofitiuus . In primo cafu numcrus 
c A n xquatur minori cx numcris X & Z . In fecundo cafu 
numerus e A n sequatur maiori ex numcris X & Z . In ter- 
tio cafu , ex ijs quas in propofito problemate fupponuntur 
cognita,non poteft ccrto ftatui,cui cx numen X 1 aequc- 
tur numcrusc A n . 

Propofiti problcmatis folutio anobis allata , duos habct 
cafus:in primo numcri eAm&G afKciuntur fignis fimili- 
bus. ln fecundo cafu , ijdcm illi nameri c A m & G affi- 
ciuntur fignis diHimilibus; claritatis gratia in fingulis cafi- 
bus (eorfimdemonftro problematis refolutionem - 

Demonftratur folutio in primo cafu. Pcrhypothcfim 
d A m fmul cutn eAm^ G,& infuper numcri c A m & G 
habcnt figna fimilia:crgo per primam propofitionem,ctiam 
c A n fmul cum g A o n D > & infuper D eftdifferentia 
numcrorum c A n et g Ao n : fed etiam per primam pro- 
pofitionem c A n in g A o n ~G/nE: crgo cum pcr hy- 
pothcfim P^D2*f-]-G/»4E, etiam per fecundam pro- 
pofitionem R i * P 8= aggregato numcrorum c A n e t 
gAon$igiturper theor. j.propofitum pagina 89 Logi- 
fticae aggregatum numerorum et \ hoc cft numerus 
X 9 aequatur maiori cx numcris cAn tt g A 0 n f earum- 
dcmquc numerorum minori , rcquatur diftcrentia numero- 
rum^ & ~ hoc cft numerus Z 5 ergo numerus c A n 
aequatur vni cx numcris X vel Z . Vt dicitur in folutionc 
problematis in primo cafuj atq;ex hispatct rcliquafolutio*. 

Demon- 
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Demonftraturfolutio infecundo cafu . Pcr hypothcfirnr 
d A n fimul cum cAms G,5< infupcr numcri e A m & G 
habcnt figna diflimilia : ergo per primam propofitioncm r 
ctiam e A n fimul cum gAon^D, & infupcr D cft ag- 
grcgatum numerorum c A n & g A 0 n : fcd per primam 
f ropofitionem, ctiam c A n m g A o n s= G in E : ergo cum 
per hypothefim P D 2 f G in 4 E , etiam per tertiam 
propofitionem Ri*P - differcntia: numcrorum eA» 
& g Ao n ;igitur perthcor. 1. propofitum pagina 85?- Lo- 
giifica:, aggrcgatum numerorum^r^ & ° , hoc cft numc- 
rus X aequatur maiori cx numcris cAn&gAon, eorum- 
dcmque numcrorum minori>aequatur diffcrentia numero- 
rum & D x , hoc eftnumerus Z. crgo numerus eAn 
sequatur numcro X vel numero Z . Vt dicitur in folutione 
problcmatis in fccundo cafu , atque ex his itcrum manifefta 
cft rcliqua folutio : & dcmonftratur quod crat propofitum * 

Placet hic addcrc pauca aliqua excmpla propofiti pro- 
blematis >in quibus tamen non perucniatur adnumcros 
radicalcs vquorum valor exponi non poteft pervulgares 
numcros* 

Primo.Propofita fit aequatio in qua 5 A 2, f 6 A I ~6 j • 
quoniamnumcri 5 A z & 63, fimilibus fignis afficiunturr 
inueniendum eft aggregatum ex numcro 6 duclo in (c 5 & 
ex numeris 6 } > 5 ,4 fimul multiplicatisrhoc eft aggrega- 
tum cx nuracro 3 6 & 1160; quod aggregatujn erit nu- 
aicrus 1 z 9 6 j huius aggrcgati radix prima cft 3 j quare 
aumcrus dcnominatus jAi=: vniexduobiisnumcris-£f 7 
\«1 4* ~ 7, hoc eft vni cx duobus numeris 2 1 vel 1 5 56C 
licctiuxtanotarn 3 certum fit quod numerus dcnominatus 
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5 A i ajquctur minori ex inuentis duobus nutncris 2 r, et 
15 ,hoceftnumero 15 : tamen neglc#a hacnota, atquc 
fuppofito quod 5 A 1 t= 1 5 ,infcro 6 A 1 cs 1 8,8c pmerea 

1 A 1 t=j :adcoque 1 A 2 t=c):exquopatet f A 2 
acdenique 5 A 2 f 6A 1 ^45 f 18 -tfj ; quod quia 
etiam verurn eft iuxta propofitam asquationem, conftat. 
5A2£=45:&6Aitri8. Si fuppofitum fuiffet quod 
5 A 1 t=2 1 :fcquitur6A 1 t=~-% ac pranerca 1 Ai » 

adeoque 1 A 2, :=^:ex quo infertur 5 A 2 £= *-i£I : ac 
denique jAif6Ais-^f <j£*i u 3 ^quod 
verum non eft iuxta propofitam sequationem : adeoquc 
falfa cft fuppofitio affumpta nimirum,quod y Ai sequc- 
turmaioriexnumeris ii 5c 1 5:adcoq; conftat 5 A 1 =5 i 
Vtpriusfuppofitum fucrat. 

Sccundo . Propofita fit sequatio in qua 3 A 1 x A 2 
53 0", quoniamnumeri 2 A & & 6" diflrmilibus fignisaffi- 
ciuntur, inuenienda cft diffcrentia duorum numerorum 
quorumvnus fit 2 du&uminfe, alter fitproduftum cxnu- 
meris 6,2,4, fimulmultiplicatis : hoc eftdifferentianu- 
merorum 64 5c 48: quardirfercntia cft numcrus 1 6 : huius 
numcri radix prima eft 4 : quarc numcrus denominatus 

2 A 1 aequatur vni ex duobus numeris-f 7 vcll >- -±-) 
hoc eft vni ex numeris 6 vcl 2, . Iam vcro fuppofito quod 
1 A 1 i= 6 : infero , ergo 8 A 1 s= 2 4 , & pmerea 
I A 1 t=: 3 , adeoque 1 A 2 J= 9 > item 2 A 2 1 8 , ac 
deniquc 8 A 1 — x A1S24- 18^65 quod quia 
ctiam verum eft iuxta propofitam arquationem , conftac 
8 A 1 =24, &ctiam 2 A2 es 18. 

Tcrtio» Propofita ccquatio fit > 4&6i 5 A3 ^296. 

igitur 
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igitur quia 4 A 6 $C 29 6 fimilibus fignis afficiuntur, inuc- 
niendum eft aggregatum ex duobus numeris quorum vnus 
cftnumcrus 5 du£usinfe,hoccft 25 : alter vero eft produ- 
ftumexnurncris 296, 4, 4 1 fimul multiplicatis : hocelt 
473^j arque aggregatum numerorum 25 & 473tf>erit 
numcrus 475 1 ; cuius primi radix cft 6 9 > quare numerus 
dcnominatus 4 A 3 aequatur vni cx duobus numei is 
-r t t vel-£ — -|-> hoc eft vni ex numcris 3 7 vcl 3 2. iam 
vcro fuppoGto quod 4 A 3 s= 3 l : infero , igitur 5 A 3 
=3 40, & 1 A3 s8, adcoquc 1 A 6 s= 54: cx quo 
patct 4 A6 s= »j6> ac deniquc 4 A6f 5 A 3 ^256 
f 40 ^196 ,quod quiaetiam verum eft iuxta propofiram 
zquationem jConftat ^A6i=n^6 y S>Cf\^^ 40. 

Quarto . Propofita jequatio fit,3 A 6 »— 5 A 3 ^151. 
igiturquia 3 A6 5c 151 fimilibus fignis arficiuntur, in- 
ucnicndum cft aggrcgatum cx duobus numeris , quorum 
vnus eft numcrus 5 du&us in fc ,hoc eft numcrus 2 5 : altci 
vcro cft produ&um ex numcris 15x9)94» fimul multipli- 
catis:hoc cft 18*4, iam vcro aggrcgatum numerorum 
-l$ & 1 S24 eftnumerus 18499 cuius prima radix cft nu- 
mcrus4«:quarc numcrus dcnominatus 3 A 3 squaturvni 
cx duobus numcris 4-vel —-^hoceft vniexduo- 
bus numeris 29 vcl 14 , iam vcro fuppofito quod 3 A 3 
=3 24 : infcro 9 crgo 5 A 3 es 40 , &: praetcrea 1 A j t= 8: 
adcoquc 1 A 9 s= 64 *, ex quo patet , quod 3 A :=: 192, 
ac dcniquc 3 A 6 — 5 A j ^ 192 >- 40 ^ 152 : quod 
quia verum eft iuxta propolitam aequationcm , patct j A cT 
~ 1029 6c etiam % A 3 t= 40. 



D 



26 

EPISTOLA TERTIA 




AECIDIVS FRANCISCVS DE GOTTIGNIES 

Setittatis Itf*. 

D. FRANCISCO MARTINO VESPIGNIANO. S. 

Eticrunt alij , quod a mc pctis : vcrum t ibi* 
cui mc tot titulis obftri&um intelligo, 
rcfcribcrc non poffum,quod alijs rcfcripfi. 
Scioquidcm quod a pluribus mihi con- 
ccffam , facilc a tc impctrarcm veniam t 
dirfcrendi eius quod pctis : malo tamcn 
ftatim obtcmpcrarc : tum nc tuo ftudendi ardori cxiguum 
lloc alimcntumfubtraham : tum ctiam vt ex ipCi obtcmpc- 
randi prumptitudine intclligas , quantum dcfiderem fatisfa- 
cerc > ingeniofce atque laudabili curiofitati tuae . 

Modus componendi formulas, tjutbus in affendice 
libri frimi no/lra Logijlic* vttmur , ad inuc- 
niendam quAmlibet radicem froximam, 
cuiufuis frofofiti vulgaris numeri . 

NOta primo, hoc loco, produftum ex numero denomi- 
nato aliquotics in fc dud*o,dici maxime* fimplex:qua- 
do eftreuocatum adfolamembra intcrfc diffimilia. 

Nota fecundo , produ&um maxime fimplex > cenfcri or- 
dinatum: quando fingula membra* cx quibus conftat, ita 
funtdiipofica,vt illudin quo inuenitur dignitas A , cwn 

appofito 
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appofito raaximo denominatore , pneccdat : fiue primum 
locum teneat ; ac prauerca cx reliquis mcmbris,illa minus 
diftent a primo mcmbro* quas contincnt dignitatcm A, 
cum appofito maiori denominatore j deniquc vltimum lo - 
cum tcncat, membrum , in quo non inucnitur dignitas A , 
fcdfoladignitas B. 

Vthabeatur defiderata qurclibet fjrmula* Primoinuc- 
niaturmaximcfimplex , atquc ordinatumproductum,quod 
oritur ex numcro denominato A t B totics in fc duvlo,quoc 
vnitarcscontincntur denominatore radicis pro cuius in- 
ucntionc pctitur formula . Sccundo,in inucnto maximc 
fimplici , atquc ordinato produ&o , primum mcmbrum de- 
lcauir : atquc fingulis numeratoribusdignitatum Ai qua? in. 
reliquis membrisinueniuntur , tot cifra?apponantur> quot 
aiia membra fubicquuncur». Sic cnim habcbitur quamt* 
formula. 

Excmpli gr^ria . Si pctitur formula pro inucnicnda ra- 
dice prima ; hoc cft , pro radice qux* pro denominatore ha - 
bctvnitatcm. Primo , quia-produdurn maximc fimplex ,. 
atquc ordinatum, quod oritur ex numero denominato 
A f B femel du&o in fe , eft A 2. et f 2 A in B et f B 2 : i n 
hoc produ&o delendo primum membrum > qucd cft A 1 : 
remancbit £ A/ji Btr-j- B 2', dcnique numcratoribus di- 
gnitatumA, apponendo tot cifras, quot mcmbra iubfc- 
quuntur:habebitur fci iptio 20 A in B et -f- B 2, •> quarerit 
rormula qusefitapro inuenicnda prima radicc . 

Rurfus . Si petatur formula pro inucnicnda radicc (c- 
cunda, hoc cft, pro radicc cuiusdenominator cft 2 . Primo, 
^uia produflum maxime fimplcx , atque ordinatum , quod 

D %. orkur- 
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oritur cx numcro denominato A -f- B bis duclto in feipfum, 
cft A 5 etf 3 A i inBet f 3 AwB irr f B jjinhocpro- 
du&o dclcndoprimum mcmbrum quod cft A 3 , remane- 
bit 3 AiwBrtf 3 A/oBif/fBj: denique numcra- 
toribus dignitatum A , apponcndo tot cifras , quot mcm- 
bra fubfequuntur,habebitur fcriptio 3 00 A % in B et f 3 o 
A i» B x f/ f B 3 : qu# crit formula quaefita pro inucnicn- 
da radice fccunda , 

Similitcr . Si petatur formula pro inucnicnda radicc tci - 
tia 9 hoc cft, prb radice quarpro dcnominatorc habct 5. 
Prim6,quia produ&um maxime fimplcx, atquc ordina- 
tum 5 quod oritur ex numcro dcnominato A t B ,tertio 
duclo in feipfum, eft A^etf 4 A 3 wB et f 6 A % in B 1 
et f 4 A in B } et f B 4 : in hoc produ&o dclendo primum 
membrum , quod eft A 4 5 rcmancbit 4A3mBff-(-6ai 
in B % et f 4 A w B 3 et f B 4 $ dcniquc numeratoribus di- 
gnitatum A , apponcndo tot cifras , quot mcmbra fubfc- 
quuntur, habcbitur fcriptio , 4000 A 3 tn B et t 600 A» 
m B 2 et f 4 o A in B 3 « •{• B 4, qux crit formula quxfita 
pro inucnicnda radice tertia . 

Hotantur altqua , pro commodainuentione produElt maxi- 
me fimplicis atque ordinati , quod oritur ex numero denominato 
AfB aliquoties in fe duFlo . 

Vt commodius inueniatur produclum maxime fimplcx , 
atque ordinatum,quod oritur ex numcro dcnominato A -j- B 
aliquotics in fedu&o :fufficiunt quidcm qux libro primo 
noftrx Logiftica? traduntur cap. i. de multiplicationc vni- 
ucrfali &: cap. 3. problcmate primo vcl 3. dc modo ,quo 
zncmbra fimiliafignof, vclparticula/»> ccnncxa,ieuo~ 

centur 
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ccntui ad vnum ipfis aequiualens *, non crit tamen inutilc 
praxim obferuare , qux in vulgarium numcrorum multi- 
plicatione adhibetur , vt immcdiate fibi fucceffiue fubfcrip- 
ta inueniantur membra Gmilia : qux praxis talis cife poteft. 
Primo, ipfius multiplicationis , fuperiori genitori inferior 
genitor A f B fubfcribatur, atcjue intcrpofitx linea:, immc- 
diate fubfcribatur produclum vniucrfale, quod oritur ex in- 
fcrioiis gcnitorisprima littcra A 5 ducla in totum fupeno- 
rcm gcnitorcm ^dcinde huic produclo pjrtiali, immediatc 
fubfcribatur produ&um vniuerfale , quod oritur cxinfcrio- 
risgcnitoiisfecunda httcra B, ducfca in rotum fuperiorcm 
gcnitorem : hoc tamen fccundum produtfum partiale it* 
priori fubfcribatur ,vt primum huius fccundi atqucpartia- 
lis producli mcmbrum , infcrnc reipondcat, fccundo mcm- 
bro primi atquc partialis producli ; fic cnim fict , vt fimilia 
membrafimilibus fubfcriptainuenicnturin primoatquc ic- 
cundo vniucrfali atquc partiali produ&o jquarecommode 
inueniripoteritproduihim totale atquc ordinatum $ illud 
cnim habebitur>co ipfo quod (infra lincam duo producla 
partiaiia a produclo totali feparantem ) dcfcribcntur mcm- 
brafolitarie pofita, vt in produclis partialibus inueniunturj 
&promembris non iolitarie pofitis, hoc eftproduobus 
mcmbris fibi dcorfum corrcfpondcntibus in productis par- 
tialibus , in producto totali lubftituatur vnum ambobus 
fimul xquiualcns . lia in prima multiplicationc in qua fu- 
pcrior genitor Qinfcrior genitcr D ( qui in rcliquis multi- 
plicationibus fcmpcr idcm cft ) primum produ&um partiale 
critE} fccundum produclum part/ale eritF. Produclum 
totale nuximc fimplex , atque ordinatum crit G . Rurfus> 

pro 
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pro fecunda multiplicationc , fupcrior gcnitor erk G > infc- 
rior D . Primum produ&um partialc crit H t fccundum 
produ&um partialc crit K. Produvfcum totalc maximc 
fimplex>atqueordinatum>critL. Rurfus pro tcrtia mul- 
tiplicationc fupcrior gcnitor crit L > infcrior gcnitor crit D . 
Primumproduftum partialccrit M : Sccundum produ&um 
partialc crit N * Produ&um totalc maxime fimplcx atquc 
ordinatum crit P . Dcnuo pro quarta multiplicationc geni- 
tor fupcrior erit P , gcnitor infcrior crit D . Primum pro- 
dudhim partialc crit Q, fecundum produSum partiale erit 
R. Produdum totalc roaximc Gmplcx,atquc ordinatun: 
crit S. 
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Aucis quidcm pctis , fed non pauca j fcn- 
bis optare tc videre, quomodo Logiftica 
mca tra&et matcriam dc quantitatibus in- 
commcnfurabilibus , intcr c«teras', fub- 
tilitatc atque pulchrittidinc nulli fccun- 
dam . En tota pctitio tua quam ad mc 
mittis. Quid rcmittam? Profecfco nihil potfum rcmittcrc 
<juo tibi fiatfatis,vclpro Epiftola volumcn debco rcmit- 
tcre } voluminis molcs atquc prolixitas parum dccct Epi- 
ftolam , ctiamfi imitando Pliniam lib. 5. Epift. 6. Apolli- 
nari,tandem illam conduderem, dicendo,non Epiftola 
qua* dcfcribit , icd matcria quae dcfcribitur magna cft.Quid 
igitur : iciunium permittam tam laudabilem appctitum 
tuum 5 & cui in Mathcmaticis vix vlla mclius fapiunt 
quam mca : ncgabo aliquid meum ? Quid hoc aliud forct 
<juam proficicndi ardori tuoaquamafFundcre,cui ha&enus 
igniculos addcrc conatus fum , vt quam maxime cxcrcfce- 
rct* Necxhoc capite , aut tibi vllo modo iniurius> aut 
mihi parum conftans videar,mitto Epiftol* acclufum 9 quod 
non capit Epiftola . Vnum tc rogatum velim , vt notes at- 
queadmc rcmittas, quidquid intcr lcgendum aduerteris 
minus benc pofitum^ fic cnim hxc, materia, contra fuum 

mcritum 
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mcritum ha&cnus apud alios fatis inculta , quaxjue fccundi 
Idcx Logiftica? libri pars eft , dcccntius cxornata atque cx- 
culta , melius implebit locum fuum . 

De Commenfurabilibus , & incommenfur abi- 

libus quantitatibus • 

Definitiones . 

I. TWT Vmerus vulgaris dicicur fimplcxjquando conftac 
cx vnico numejatorc, 5c vnico denominatore i 
Nota numcros vulgarcs i «, 2,3,10, 1 00 &c. confta- 
rcexvnico numcratore atquc vnico dcnominatorcj quo- 
tics cnim numcratori cxprcfse appofitus non cftaliquisde- 
nominator : pro dcnominarorc habct vnitatcm $ qucm dc- 
nominatorcm vclexprcfsc poncre , velomirtcrc atquc fub 
audirc , integrum eft : hinc fit quod • -7 : itcm 2 s= -J-: 
itcm jos:t : eadcm Icx paffim a nobis adhibctur , criam 
circa numeros dcnominatos 5c radicalcs . 

II. Numerus vulgaris dicitur compofitus, fiuc non fim - 
plex : fi non conftet cx vnico nurneratore , &c vnico dcno* 
minatore . Excmpli gratia numeri vulgares 2 , 1 , 7 , 10 , 
-7 > "T> 7V>fi n g un ^ unc vulgares fimplices . Vcrum fc- 
qucntes numeri vulgarcs 4 f a , 6 } , ~ > , finguli 
funtcompofiti. 

III. Numcrus vulgaris fimplex , dicitur intcger : fi non 
habcat exprefsc appofitura dcnominatorem . Excmpli 
gratia finguli numeri vulgarcs 4 , 7, 1,8,15, 147 , funt 
intcgri. 

IV. Nu- 
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IV 7 . Numerus vulgaris fimplex, dicitur frattus, tiue 
non intcgcr : quando exprefs£ appofitum habet denomina. 
torcm. Lxcmpli gratia finguli numeri vulgarcs ~->-v> 
-^- >funt vulgares fra&i. Similiter vulgarcs fra&i funt z 
ptrqij per 4 , 3 per 1 ,vtpatet cx ipfa expofitione fcrip* 
tronis qua vtimur in Logifticanoftra , ftiric in Arithmetica' 
introduftioncad Logifticam fra&um numcrum definimus 
pag. 46. dicendo , fraclus vulgaris numcrus dici poteft, nu- 
merusvulgaris habens reftri&ionem dependcntema diui- 
fione . 

V. Numerus vulgaris fra&us, dicitur sequari , fiue 
cequiualere intcgro : quando dari potcft intcger vulgaris 
sequiualcns ipfi fra&o . Exempli graria fradtus numcrus 1 4 
ftr % arquiualet intcgro : quia 14 per 2. s= 7 . 

VI. Numerus vulgaris fra&us , diciturnon sequiualere 
integro : quando dari non poteft intcger aequalis ipfi fra&o. 
Exempligratianumerusfra&us ~ non a:quiualet integro. 
Similitcr fradus numerus-f- non a?quiualet intcgro k 

VH. Numerus vulgaris A)dicitur parsaliquotanume- 
rivulgaris B : quando numerus A cft integer, &aliquo- 
ties fumptus praecisc adarquat numcrum B. Siuc quod ! 
idcm eft, quando dari poteft intcgcr vulgaris C, iti vt 
AmC t= B. Hinc quia j'&u ( finguli funt intcgri,cV 
pmcicadaturinteger4,ita vt 3 /»4= 11 :-etiam numc- 
rus 3 eft pars aliquota numeri 11. 

VIII. Numcrus vulgaris A, dicitur pars aliquantanu- 
incri vulgaris B : quando numcrus A non eft maior nume- 
ro B , fed tamcn numerus A vel non eftinteger, vcl aliquo- 
ticUumptus.non.adsquat numerum Bj fiue quodidem 
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cit , quando vcl A non eft integcr , vel non cft pofllbilis in- 
tcgcr C , ita vt A in C ec B . Hinc numerus 3 , eft pars ali- 
quantanumeri 10. Itcm numerus f , cftparsaliquantanu- 
meri ~ . 

IX. Vulgaris numerus A, dicitur metiri vulgarem nu^ 
mcrum B : li numerus A eit pars aliquota numcri B. Vc- 
rum vulgaris numerus A dicitur non metiri vulgarem nu- 
mcrum B : ii numerus A non eft pars aliquota numeri B . 
Deniquevulgaris numerus A , dicitur mcnfura numeri B; 
fi numcrus ATnetiturnumcrum B„ 

X. Dux ciufdcm genem quantitates A & B > dicuntur 
intcrfc commcnfurabiles : quando daripoffunt duo vul~ 
garcs numeri integri autfracu , qui habcanteamdcmpro- 
portioncm quam quantitas A, habet adquantitatem B„ 
Similitcr dux quantitatcs A $ch dicunturinter fe incom- 
mcnfurabiles , quando dari non poflunt duo numeri vulga- 
res integri autfra&i ? quihabeanteamdcmproportionern^ 
quam quantitas A habct ad quantiutcm B . 

Axiomata. 

I. ^\ Vpd meritur menfuram , ctiam mctitur mcnfu- 
ratum a tali menfura . 

II. Quod mctitur fingulos gcnitorcs additionis vci fub- 
tra&ionis , etiam mctitur produ&um ex ip& additione vcl 
fubtra&ionc . Hinc ii A mctitur B & C > ctiam A mctitur 
B f C: & ctiam A mctitur B — C . 

III. Quando finguli genitores multiplicationis funt 
oumcri vulgares integri-, ctiam finguli genitores me- 

tiuntur 
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tiuntur produdhim cx multiplicatione • 

Hinc quianumeri vulgarcs4& j finguli (unt intcgri, & 
pra;terca J 4 rx: finguli numcri 4 & 3 mctiuntur 
numcrum n. 

IV. Quando finguli gcnitorcs diuifionis funt numeri 
vulgaresintegri,&infuper produSum cxdiuifionc cft nu« 
mcrus vulgaris integer : tamdiuifor quam numerusprodu- 
ctusexdiuifionc, finguli mctiuntur numerum quidiui- 
ditur . 

Hinc quia 1 2 /w 4 3 : finguli numcri 4 & 3 , funt 
menfura? > numeri 1 2. 

Propofitio I. 

Slngulae littcrae A&B, fignificcnt vdgarcm intc- 
grumnumerum: atquenumcrus A fit maiornumc- 
ro B . Dcindc diuidcndo A pcr B , producatur integer F , 
atque pro refiduo remancat integcr C . Rurfus priorcm di- 
uiforcm B diuidendo per inuentum rcfiduum C producatur 
intcgcr numerus G, atquc pro rcfiduo rcmancat intcgcr nu- 
Hierus D . Deniquc, hoc ordine , in diuifione adhibitum 
diuiforem^diuidendoperrefiduum eiufdem diuiilonis, con- 
tinuentur diuifiones , donec nullum rcmaneat refiduum : 
atquc diuifor huius diuifionis ex qua nullum remanet reii- 
duum fit vulgaris integer Z . 

Dico , numerorum A&B, maximam communem 
mcnfuram cfle numerum Z • 

Conftru&io, Numcrorum A & B maxima communis 
mcnfura fit X . 

E 2 Vt 



3 6 Epift.IV.Dcconimcnfurabilibus 

Vtcx hac conftructione propofitam vcritatem clarius 
infcram: primo oftcndo numcrum Xmetiri finguladiui- 
fionumrefidua, intcr qux pcr hypothcfim inueniturZ, 
atquc adco numcrum X mctiri numcrum Z : ox quo patct 
numerum X > non efle maiorem numero Z . Deindc probo 
numcrumX non cfle minorcm numcro Z , Deniquc ex eo 
quodnumerusXnon fitmaior, ncquc minor numero Z : 
infcro numcrum X cequari numcro Z : & cum numcrus X 
per conftruclioncm fit maxima mcnfura numerorum 
A & B , concludo etiam numerum Z eflc maximara mcn- 
furam numerorum A $c B • 

Dcmonftratio t Numerum A diuidendo per nume- 
rum B , producatur intcger F : arqjc refiduus intcger i 1 1 C j 
igitur ~ — C 53 F : crgo A*-CsF/»B: fcd pcr con- 
ftruclionem X metitur B,adeoque per 3, axioma , X mcti- 
tur B in F : ergo X metitur A — C : fcd etiam pcr conftru- 
dfcionem, X mctitur A : ergo ,perfecundumaxioma, Xme- 
tkurC. Rurfus numerum B diuidendo pcr numcrumC, 
producatur integcr G : &: reliduus integer fit D; igitur 
~ - DsG: ergo B-D^G/»C; fcd iam oftcnfum 
eft , X mctiri C v adeoque per 3 axioma , X metitur G in C: 
crgo Xmetitur B — D :fcd, pcr conftrudionem,ctiam X 
metitur B : ergo pcr 2 axioma,X metitur D.Rurfus,C,diui- 
dendo pcr D, producatur integcr K:& refiduus fit intcger Ej 
igitur — E ss K ergo C *-E K in D:fod prius oftensu 
ci\ X metiri D^adeoqj pcr 2,axioma,X jmetitur Kin D : er- 
go X mctitur C — E : atqui ctiam oftcnfum cft X mctiri C: 
crgoper2. axioma, XmetiturE. Eodem prorfusargu- 
mento pcr fubfequentes quotcunquc diuificuncs t cx quibus 

relinqui- 
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rclinquitur refiduum , oftenditur , numerum X ncccffario 
mctiri illud refiduum 5 -quoniam vcro cx hypothefimanifc- 
Itum cft , inter hxc refidua inueniri numerum Z : etiam pa- 
tetnumerum X metiri numerum Z, adeoque numerum X 
noncffe maiorem numero Z.Reliquum igicur cft , vt oftcn- 
dam numerum X hon effe minorem numero Z. ltaq;poft 
ha&enus propofitasdiuifiones , cx quibus fingulis rclinqui- 
tur refiduum , immediatc fucccdat illa cx quanulltim rc- 
linquitur rcfiduum : atque D diuidcndo pcr E , producatur 
integer L> 5c nullum relinquatur rciiduum •, quo pofito,per 
hypothcfim patet numerum E, xquarinumero Z : Quo- 
niam igitur ^sL; pcr 4. axioma , E mctitur D ; fcd 
Z m E : crgo Z mctitur D : crgo, per j . axioma , L mctitur 
DmK;atqui D in K :=: C — E^C — Z: crgo Z metitur 
C — Z : fcd Zetiam metitur feipfum , hoc eft Z : ergo, pcr 
2. axioma, Zmetitur C : crgo , per j. axioma , Z metitur 
G in C fed G in C r=: B - D:ergo Z metitur B — D : fcd 
iam oftcnfum cft, ctiam Z metiri D : ergo , per 2. axioma , 
Z metitur B : crgo , pcr 3 . axioma , Z mctitur B in F : fed B 
inF A C: crgo,Z metitur A *-C: atqui etiam oftcn- 
fum cft Z mctiri C : crgo , per z. axioma, Z ractitur A : igi- 
tur cum Z mctiatur B , 5c ctiam Z mctiatur A : patct Z cffe 
communcm menfuram A & B : fed per conftru&ionem X 
cft maxima menfura A & B : ergo numcrus Z non eft ma- 
ior numero X: fed prius oftenfum cft, numerum Z non effc 
minorcm numcro X : crgo numcrus Z aequatur numcro X : 
atqui ? pcr conftruSionem , numerus X cft maxima menlu* 
ra numcrorum A Sc B : crgo ctiam Z eft maxima menfura 
numcrorum A 5c B . Quod crat demonftrandum. 

Corol- 
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Corollarium . 

Hlnc patet quod maxima menfura communis numc- 
rorum A & B erit vnitas, adeoque numeros A &: B 
non habcre pro mcnfura communi numerum integrum 
vnitatc maiorcm : fi numcrus Z s= i > hoc cft , fi in prxf- 
cripto diuifionum ordinc, prima diuifio occurrcns, ex qua 
nullum remanet rcfiduum , habcat pro diuifore vnitatem 5 
&: fimilitcr quod maxima mcnfura communis numerorum 
A &B,eritnumerus intcger maior vnitate : adcoquc nu- 
meros A 5c B pro menfura communi haberc numcrum in- 
tegrum vnitatc maiorcm : ii Z «quetur numcro diucrfo ab 
vnitatc: hoc eft, fi inprasfcriptodiuifionumordine , prima 
diuifio cx qua nullum rcmanet rcliduum , habcat pro diui- 
forenumcrum diuerfum ab vnitatc . 

Propofitio II. 

Slnguloe littcrac A,B,C,D , repr*fcntent integros 
vulgarcs numeros, praetcrea AdBsC^D, at- 
quc A fit minor C . 

Dicoprim6,proportionem AaiB nonconftarc mini- 
mis tcrminis integris 3 fi A non mctitur C . - 

Dico fecundo , A metiri C, &B mctiri D : fi proportio 
A adE conftct minimisintegristcrminis . 

Dcmonftratur prima pars . Per hypothcfim A non me» 
titur C & tamen A cft minor C : igitur diuidcndo C pcr A 
prcjducitur aliquis intcgcr numcrus E , & pro rcfiduo rclin- 

quitur 
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<jukuralius integcr numerus F> quifitminordiuiforc A: 
adeoquc-£- ~ E -j- £ > & finguli numeri E & F intcgri funt, 
atque F eft minor quam A. Rurfus quoniam perhypu- 
thcfim Aad B C ad D , permutando etiam A C fc- B 
«</ D : fed per hypothcfim A eft minor quam C * & tamcn 
A nonrnetirur C ; crgo etiam B cft minor quam D , &: ta- 
menBnon metitur D:fed quoniam A ad C— BjJD» 
etiam patet-£- s=-f* > adcoquc diuidcndo D pcr B> hibctur 
proquoticnte integcr numerusE ;& pro refiduorelinqui- 
tur aliquis integcrnumcrus K, qui fit minordiuifore B ; igi- 
tur-£- — E f ~ , & finguli numcri E & K funt intcgri , at- 
quc K eftminorquam B. Quandoquidcmigitur oftcnfum 
fit 4 sa E f~ , & ctiam ~p ss E -j- atque ctiam often- 
fumlit -x :=:-§-; patctctiam E -f- -|- = H f ~ : ergo vtrin- 
quc aufcrcndo eumdem numerum E^etiam ~ s= -7-: ergo 
A a</F cs B adK: ergo permutando A ad B = F a^K : at- 
qui prius oftcnfum cft , numcrum F efle iutegrum 5 bc mi- 
norcm numcro A : itcra numerum K efle intcgrum , atquc 
minorcmnumcro B : crgo proportio A ad B t= F ad K : Sc 
tamen proportio VadK conftat minoribus terminis inte- 
gris y quam proportio A ad B : ergo proportio A W B non 
conftat minimis integris terminis* Vt afieritur jn prima 
partc . 

Dcmonftratur fccunda pars . Si A non mctiretur C,per 
primam parrem , proportio Aad& non conftaret minimis 
terminisintcgris t fcd per hypotheftm> proportio A ad B 
conftat minimis intcgm tcrminis: ergo A mctitur Cl Quo- 
niam vero pcr hypothcfim *A a d B — C ad D , ctiam pcr- 
cnuunuo 3 A ad C £r B ad D ; fcd iam oftenfum cft, A mc* 

tiri 
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tiri C : ergo ctiam B metitur D : igitur A metitur C > & i n- 
fupcr Bmetitur D. Vtalfcritur in fecundaparte . 

Propofitio III. 

Slngulat litterac A Sc B integros vulgares numeros re- 
praefentent . 

Dicoprim6,proportionem Atf^B conftare minimis in- 
tegris terminis : fi Acc Bnonhabeant communem menfu- 
ram diuerlam ab vnitate ^ 

Dico fecundd > proportionem A ad B non conftarc mt 
nimis intecris tcrminis : fi A & B habcant communcm 
mcnfuram diuerfam ab vnitate . 

Dcmonftraturprima pars. Sit cnim proportio F adK 
integris> atque minimistcrminis exprefla : ita vt F ad K ':=:• 
A ad B jigitur per u propofitionem,F metitur A,adeoque 
-4- integro numero X : fci quoniam F ad K ■ ~ A ad B , 
ctiam pcrmutando v F adAzzKadBy adeoquc—- :r -^: 
crgo eidem integro X: crgo per 4»axioma numcrus- 
X mctitur A & B : fcd pcr hypothefim A & B non habcnt 
mcnfuram communem diucrfam ab vnitate :ergoX tr i : 
crgo-4- i ,itcm4- r= i :crgo A ~ F,itemB ^K:fed 
proportio FWk eftexpicffaminimis intcgris terminis : er- 
go etiam pi oportio A ad B eft eaprciTa minimis.intcgris tcr- 
minis . Vt afteritunn prima parte. 

Dcmonftratur fecunda pars. Per hypothefim A& B 
habcnt communem menfuram diuerfam ab vnitatc : iic. 
jgiturtalis menfuraX: ergo j r=integro F,itcm 4-tr.m- 
tcgro K ; crgo A^:i ; m X > ltcm BsKi» X * crgu i gjfe 

Xs 
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XsF^A, item i adX t- Kadh :crgoF adA t= K ai 
B : ergo permutando F ad K tr A ad B : fed quoniam of- 
tenfum ett-£- F, pcr 4 axioma,F metitur A:crgo per prc- 
ccdcntem propofitioncm>proportio Aai B non conftat mi- 
nimisterminis. Vtafleritur in fccunda partc. 

Propofitio IV. 

Slngulse litterar A&B repra?fentcnt integros numeros* 
quorum maxima communis mcnfura fit Z: atquc 
$r ~ F, itcm-j- E- K. 

Dico, proportionem FadK efle cxprelTam minimis 
terminis , atque F ad K ~ A ad B . 

Dcmonftratio . Per hypothefim Z cft maxima menfura 
A Sc B : crgo qualemcunque integrum numcrum ab vnita- 
te diucrfum rcpraelentet X , tamen Z /wXcrit maior<juam 
Z : adeoque Z w X non eft menfura A & B : crgo~x non 
~ intcgro, vcl ^ non t= integro : fed Z -Jh = irP er x : 
itcm t= -f- X. ergo /*r X non ta integro , vel 
4- per X non g- integro : fcd pcr hypothefim ~- Fytem 
-J- cs K : ergo F ^r X non integro , vel K per X non 
. s= intcgro : ergo X non metitur F & K : fcd X eft quilibet 
numcrus integer diuerfiis ab vnitate : crgo nullus numcrus 
integcr diuerfus ab vnitate f metitur F 8c K : crgo Fct K 
nonhabent communem menfuram diuerfam ab vnitate: 
ergo,pcr 3. propofitioncm , proportio Fad K eftexprefla. 
minimis terminisatquc ( vt patet ex hypothcfi & coroll. 
theor. 4-partis 4. idea? Logiftic* ) F ai K es A ad B. Quod 
cratprobandum. 

3F Pro- 
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Propofitio V. 

Slngula littcrx , A, B, C, rcprxfentent intcgros vulga- 
rcs numcros . 

Dico primo, A in B ct C, habcrc commanerri menfu- 
ram diucrfam ab vnitatc : fi C et A , vel C ct B , habeant 
ralcm menfuram communem . 

Dico fecundd , A in B et C , non habere menfuram 
communem diuerfamab vnitate : fi neque C et A , nequc 
C ct B , habeant talem menfuram communcm . 

Demonftratur prima pars . Pcr hypothcfim finguli nu- 
meri AetB funtintegrircrgopcraxioma j finguli nume- 
ri A ct B mctiuntur A in B : atqui per hypothefim C et A, 
yel C et B habent aliquam menfuram X communem diuer- 
fam ab vnitatc , adcoquc CetA, vel C etB menfurantur 
anumero X:crgo aliquis numerus A velB, mcnfurans 
numerum AwB, menfuratur a numero X: ergo , per 
primum axioma , numcrus A in B mcnfuratur a numero X: 
crgo numeri A in B & C , habent communem mcnfuram 
X:fcdnumcrus X eft diuerfus ab vnitate, crgo nameri 
Ai»B6cC, habent mcnfuram communcm diucrfam ab 
vnitate . Vt aflcritur in prima partc . 

Dcmonftratur fccunda pars . Fada fuppofidone quod 
litt craXindeterminate fignificct quamlibct menfuram nu- 
mc iC, diucrfam ab vnitatc 5 quandoquidcm per fuppofi- 
tionem X metitur C , per axioma primum , quilibct nume- 
rusquimetiturX, ctiam metitur C;fed quoniam pcrhy- 
pothcfim C $c A non habcnt communemmcnfuram diuer- 
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famabvnitate,nullusnumerus diuerfus ab vnitate , atque 
mcnfurans numerum C , mctitur numcrum A : crgo nullus 
numerusdiucrfusab vnitatc, atquc menfurans numerum 
X,metitur numerum A : crgonumeri X & A non habcnt 
mcnfuramcommuncmdiuerfam ab vnitate : crgo per pro« 
pofitioncm j.proportio X ad A cft exprcifa minimister- 
minis intcgris:crgo fi X cifct menfura numcri A m B,etiam 
acquarctur alicui intcgronumcro F , adcoque X ad A 

Bad F,&confequenter pcr prop. l. etiam X metire- 
tur B s fed (quoniam pcr fuppofitioncm X metitur C , & 
pcr hypothclim C & B non habcnt menfurarn commu- 
ncm ) patct X non mctiri B : crgo X non mctitur AinB: 
atqui pcrfuppofitioncm X cft quslibet mcnfura numeri C , 
diucrla ab vnitatc : crgo dc qualibctmenfura numcri C di- 
ucrfa ab vnitatc % vcrum cft, quod non mctiatur A in B: 
crgo numeri AmB&C, non habent mcnfuram commu- 
ncm diuer&m ab vnitatc . Vt afleritur in fccunda partc . 

Animigratia f placet hic apponcre difcurfum aprsece- 
dcntcaliquantuluradiucrfum , quo infcrri poteft eadcm fe- 
cundapars. Vel numerus intcger C habet menfuramdi- 
ucrfam ab vnitatc * atquc communem cum numcro integro 
A , aut cum numero intcgro B : vcl non habet talem men- 
furam : ncquecft poflibili-s aliquis cafus abhis duobusdi- 
uerfus*, fed in primo cafu, pcr primam partem, numeri 
A in B & C, habent cowimuncm naenfurana diucrfarn ab 
vnitatc, Sc infupermamfcftumeft in aliquo cafu poflibilt 
numeros A in B Sc C non habcrc communcm menfucam 
Jiuerfamab vnitatc: crgo in fccundo cafu numcri A/»B 

C.,nonhabcnt menfuram communcrajdittcifanaab iroU 

F % taxc ; 
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tate : ergo numeri A wB cV C , non habcnt menfuram com- 
munemdiuerfam ab vnitate,fi neque C & A,neque C &c B, 
habeant menfuram communcm diueriam ab vnitate . Vt 
aflcriturin fccunda parte . 

Propolitio VI. 

Slngula; litterae A,B, C , rcprelcntcnt rulgares inte- 
gros numeros.. 
Dico primo y C metiri AinB: fi C mctiatur A autB, 
YelcertcC^ A/»B ^ i aJaliquemintegrum numerum^ 
Dicofccundo ,C nonmctiri Ai»Bifi Cnonmetiatur 
A> autB,nequectiamC ad A in B js i ad aliquem inte* 
grum numerum* 

Demonftratur prima pars * Pcr hypothciTm , vel C me~ 
titur AautB: vel certe C ad A in B cs i ^iintcgrumiin pri- 
mo cafu, quiaper 3. axioma,.finguli numeri A&: B metiun- 
tur A/»B,&perhypothefim numerus Cmetitur AvelB: 
ctiam per primumaxioma , C metitur A in B - In fecundo 
cafu , quia per hypothefim C a d A in B ps 1 ad aliquem irv- 
tcgrum , patet alicui integro , adeoque pcr 4. axio- 
ma ,Cmetitur Ai/*B. Quare in vtroquc cafuprimae af- 
fertionis, conftat C metiri Ai/iB«. Vt dicitur ir> prima 
parte.. 

Dcmonftraturfecunda pars^Quoniam per hypothefim,, 
Cnonmetitur A , 6c tamcn numcrus. A intcgcrcft, patet 
numerumCclTediucrfum ab, vnitatc-Iam vcro,intcgcr nu- 
mcrus C atqv diuerfusab vnitate^ vel cumnullo cx duobus 
numeris A & B habet mcnfura comunemdiucrfam ab vni- 

tatc* 
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tate , vcl ccrte cum aliquo ex duobus nttmcn>> A Sc B habct 
menfuram communem diucr&m ab vnitate . In primo ca- 
fuquoniamCeftinteger numerus diuerfus. ab vnitatc y Sc 
cum nullo ex numeris A & B habct menfuram communem 
diuerfam ab vnitatc, pcr propofitionem proscedentem 
C&AwB non habcnt mcnfuram communcm diucrfun 
abvnitateifedinteger C diuerfus ab vnirate metitur fcip- 
fum : ergo integcr C non mctitur A in B * In fccundo cafu, 
quoniam C & A vel B habent menfuram diucrfam ab vnita- 
te , per propofitioncm praeccdentemj etiam C $c Ain B ha- 
bent mcnfuram communem. diuerfam ab vnitate ritaque 
talis maxima menfura. fit Z : igitur £ alicui intcgro F:. 
itcm £=: alicui intcgro K , atquc per 4. prop. F ad K c= 
C ad AinB r eritque proportio F«^K exprcfla minimis 
terminis jj adeoque pcr 3. prop. F & K non habcnt com- 
munem mcnfuram diuerftmab vnitate : fcd quiaetiam per 
hypothcfim Cad Atn B non ss 1 ad aliquem intcgrum, 
patct proportionis lcad K antcccdentem terminum F non 
— 1 > fcd cifenumcrum intcgrum diuerfum ab vnirate:igi- 
tur F ad K ~ C ad A ;»B,&: tamen F non metitur K : cr- 
go etiam C non mctitur AinB. Vt alleritur in fccuncU. 
partc 

Corollarium. 

Hlfic facilepatety-quodfi dcntur duo rmmen vulga- 
res fimpliccs jquorumvnus Afitinteger,altcr-^fit 
fra^tusfimplcxjpatetinquam pioduclunv ex integro Adu- 
ctoinfiaclum ^acquiualereintegro numero :fi velfratti 

numeri 
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numcridenominator C > metiatur fuum numcratorcm B , 
aut intcgrum numerum A : vcl ccrte dcnominator C, fit 
maxima menfuracomraunis, numeratoris atque dcnomi- 
natoris produdi cx intcgro numcro A du&o in fradhim"J > 
&rurfumprodu&umex intcgro numcro A du&o in fra- 
ftunrz > « on squiualere integro numcro : 11 neque fra&i 
numcri denominator C, mctiatur fuum numcratorcmB, 
aut intcgrum A : ncqucctiam dcnominator C fit maxima 
menfura communis , numcratoris atque denominatoris 
produ&i ex intcgro AduSo in fra&um . 

EtcnimfiCmetitur AvelB, pcr primampartem pro- 
pofitae propofitionis , C mctitur A in B,adcoquc per 4-axio- 
ma,^-g-5 crintcgro. Sivero C cft maxima mcnfura nu- 
jncrorumC5cA/»Bpatct-r ts i : & pcr 4. axioma, ±-£- B 
^ intcgroXiigitun^X ZZytd^kd *-*d*£* ~CadA 
tn B:ergo C ad A inh t= i ad intcgru X:ergo per prima parte 
propofitac propofitionis,C mctitur A in B : ergo per4.axio- 
ma , ~2 integro . Praetcrca , fi nequc C metiatur A vel 
Bj nequc C fit maxima mcnfura C&cAinB quoniam C 
non cft maxima menfura C & Ain B , diuidendo A in B pcr 
numcrum C , rclinquitur aliquod refiduum : atquc adco 
produ&um non cft integcr numcrus aliquis X : crgo CadA 
in Bnon t= I ^intcgrum numerum; fed etiam per hypo- 
thcfim C non metitur A vel B : ergo perfccundampartem 
propofitas propofitionis, ^^non aequiualct integro nu- 
mero . 



Propo- 
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Propofitio VII. 

Slngulxlitterae A&B, vulgarcs intcgros numcrosre- 
praefentent : prxtcrca littera n fignificetaliquemdc- 
nominatorcmapponibilcm dignitatibus AvelB • 

Dico primo , A&fin, prxterca An&Bn, habere 
mcnfuramcommuncmdiuerfamab vnitatc:fi A&B ha- 
bcant talem mcnfuram . 

Dico fccundo,ncquc A & B n \ ncquc A n et B n , ha- 
bere menfuram diuerfam ab vnitate : fi A ct B non habcant 
talem menfuram . 

Dcmonftratur prima pars primx affertionis . Perhy- 
pothefim A et B habent mcnfuram diucrfam at> vnitatc : 
crgo pcr prop. 5. etiam, B in B er A , hoc cft B 2 ct A , ha- 
bent talem menfuram:fcd pcr hypothcfim, ctiam A et B ha- 
bcnt talcm mcnfuram: ergo pcr prop. 5 .etiam B 2 1 n B et A,' 
hoccftB 3et A,habcnt talem menfuraift : atqui per hy- 
pothefim , A ct B etiam habcnt talem menfuram: ergo pcr 
prop. 5 .etiam B 3 in B ct A : hoc cft B 4 ct A habcnt talem 
mcnfuram . Simili plani argumento patct , B 5 et A, itcm 
B 6 ct A , atque ita de csctcris dignitatibus B, quemcunquc 
dcnominatorcmhabcntibus, atque adeo BnetA,haberc 
communem menfuram diuerfam ab vnitatc . Vt dicitur in 
primapartc primrc aiTcrtionis. 

Demonftraturfecundapars,prjmaj affertionisi Pcrpri- 
mampartcmAetB2,habent communem menfuram di- 
ucrfam ab vnitatc : crgo pcr prop. 5, ctiam A in A ct B 2 * 
hoc eft A 1 et B 2 habcnt talcm mcnfuram . Rurfus, quia 

iam 



48 Epifll V.De Conimenfurabilibus 

iam conftat A 2 et B z. habere communcm menfuram di- 
ucrfam ab vnirate , per prop. 5 . etiam A 2 in A ct B 2 , hoc 
eft A 3 et B 2, habent talem menfuram communcm : igi- 
tur perprop. 5. etiam A 3 ct B 2 in B , hoc cft A 3 et B 3 , 
habcnttalem communem menluram. Rurfus, quia iam 
conftat A 3 et B 3 habere coniinunem menfuram diuerfam 
ab vnitate, perprop. 5. etiam A 3 in Act B 3 , hoc eft A4 
ct B 3 ,habent talern mcnfuram communcm : igitur per 
prop. 5. etiam A 4 et B j in B p hoc eft A 4 et B 4 habent 
talem menfuramcommunem. Similiplane argumento pa- 
tet de reliquis dignitatibus A et B quemcunquc , fcd ta- 
meneumdcm denominatorcm habentibus, quod habcant 
menfuram cornmuncm , diuerfam ab vnitatc : adcoquc 
conftat A n , et B n haberc menfuram communcm diuer- 
fam ab vnitate . Vt dicitur in fccunda parte primx af- 
fertionis. 

Demonftrafrur prima pars , fecunda? aflertionis . Per hy- 
pothcfim ActB non habcnt menfuram communemdiuer- 
fam ab vnitatc : ergo per prop 5 5 . ctiam A et B in B, hoc cft 
A et B 1 , non habcnt talcm menfuram communem . Kur- 
fus quiaiam conftat A ct B % non habcre menfuramcom- 
munem diucrfam ab vnitate , ct infuper per hypothefim 
AetB non habeat talcm menfuram : per prop. 5. patet 
AetB&i» B,hoceftActB3 nonhabcre talcm menfuram 
communcm. Rurfus , quoniam conftat A ct B3 non ha« 
bere menluram communem diucrfam ab vnitate, et infu- 
per pcr hypothdlm Act Bnon habcnt talcm mcnfuram 
c6munem,pcr prop.5-patctActB 3 mB,hoccft Act B4 
non habere talcm menfuramt Simili plane argumento 

patct 
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patct dc reliquis numcris fignificatis a digrriifitc B > cum ap- ' 
pofiro quouis dcnominatore, intcr qu< s Bn: atquc adco . 
conftat A & B n , non haberc menfuram communem di- 
ucrfam ab vnitate. Vtdicitur in primapaite fccundx allcr- 
tionis • 

Demonftratio fccundx partis, fecundx aircrtionis, Pcr 
prxcedentem partcm A&Bi, non habem mci iuram 
communcm duicrfam ab vnitatc: ergo pcrprop. 5. cnam 
A/«A3cBi, hoceft AiS<:Bi, non habcnt talcm men~ 
furam communem.Ruifus cjuia iam conftatA 2&Bt non 
habcrc menfuram 1 6 nuncm diuerfom ab vnitate,&infuper 
pcr prxcedentcm partcm,A cx B 2 DOfl habcnt ralcm mcnfu- 
ram : per prop. 5. patctA n* A & B 2 ,hoc cft A 3 & B % 
non habcre talcm menfuram communem : fcd ctiamper 
priorcm partcm A 3 &B, non habcnt talcm mcnfuram 
communem : crgo per prop. 5. patct A 3 &c B 2 in B, hoc 
A 3 & B 3 non habcrc talcm mcnfuram communcm • Rur- 
fus, quoniam iam conftat Aj&B) non habcrc mcnfu? 
rarn communem diuc.tem ab vuitate , & infupcr pcr praccc- 
dcntem partcm Atfc.B 3 r.on habcnt talcm mcnfuram 
communcm:pcr prop. 5. patct A 3/wAcVB j hoccft 
A4 &B 3 non habcrc takm mcniluam communcm:fed 
per priorcm pattcm cti.m A4&B non hibent talcm com- 
munem menfuram : crgo per pi op. 5. patct A 4 & B 3 i» B» 
hoc eft A 4 $c B 4 , non habcrc talcm menfurarrt . Simili 
prorfus arj;umcnto patet dc rclquis, hcc cft dc dignitati» 
bus A & B > qualcmcunquc ,fed tamen cumdcm dcnomi- 
natorem habentibus , qucd ncn habeamcommunemmen- 
fliram diucrfam ab vnitatc : adecquc A n & Bn non habc- 

G rc 
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remenforam communem diuerfam ab vnitatc. Vt dicitur 

, infccundapartcfecundxaffcrtionis . 

Propofitio VIII. 

Lltterse A&B, fingula: reprzfentent vulgarem inte- 
grumnumerum. 
Dico primo, &pra:terea |-J , sequari integro vulgan 
numcro: fi -jpxquaturintegro vulgari numero. 

Dicofecundo, neque neque J° n acquari intcgro vul- 
gari numcro : fi ~ nonsequatur intcgro vulgari numcro . 

Demonftratur prima pars . Pcr hypothcfim ^ — alicui 
vulgari integro E:ergo B in E SB A A in i : ergo i ad E SE 
B ad A : crgo fingulos harum proportionum tcrminos > to- 
ties infeipfos ducendo vt finguli habeant dcnominatorem n, 
criam i adEn ~Bn ad An : fcd quoniam E eft integcr 
vulgaris , patct i metiri E , Sc per j . axioma, E metitur E n> 
adeoqucpcrprimum axioma, i metitur E n : crgo B n me- 
tif ur An:ergo~ e^integro numero. Prsterca, quia Bn 
mctitur An, &per 3. axioma, B mctitur Bn : ctiam pcr 
primum a*ioma , B metitur Ari: ergoetiamV ^integro; 
jgitur Sc bs intcgro , atque etiamj-J = integro numcro . 
„Vt afieritur in prima partc . 

1 Dcmonftratur fecunda pars . Pcr hypothcfim B non me- 
titur A : ergo per prop. . ctiam B non mctitur A in A hoc 
cft Ai: igitur B neque metitur A nequc mctitur A z : crgo 
per prop. 6. ctiam B non metitur Ain Az hoc cft A 3 : 
igitur £ nequc metitur A ncque mctitur A3 :ergopertf. 
prop. B non mctitur Ain A 31 hoc cft A 4.Lodem pr jrfus 

difcurfu 
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difcurfu patet B non metiri A 5 , vcl A 6, vel A 7 Sccl 
adcoque B non metiri An. Prseterea (jma B metitur B » 
pcr 3. axioma patet B metiri B n : igitur fi B n metiretur 
An per primum axioma etiam B metiretur An: fediam 
oftenfumcft Bnonmctiri A nrigitur Bn nonmctitur A n: 
conftat igiturncque B metiri A n, nequc Bn metiri An,, 
fi B non mctitur A : ergo neque V neque arquatur intc- 
gro vulgari numero , fi 5- non arquetur integro vulgari nuv 
mero. Vt diciturin fecunda parte . 

Corollarium . 

EX fecunda partc propofitse propofitionis patct, quod 
nullus vulgaris numcrus non a?quiualcns intcgrO| 
fcmclaut faepius in fc du&us, poffit producere numerum 
sequiualentcm vulgari integro . Qualifcunque enim numc- 
rus vulgaris fitK , qui non aequiualeat integro , manife- 
ftum cft dari pofle vulgarem fradionem fimplicem £ , iti 
vt £= K: quodquc etiam fra&io-J- non a?quabitur vul- 
gari integro,adeoqueper fecundam partcm propofita; pro- 
pofitionis, nonsquabitur vulgari integro:fcd nihil 
cft aliud quam fra&io 4 femel , aut farpius infcdudia,fiuc 
numerus K femcl, autfaepius in fc du#us;crgonumcrusK 
qui non a?quiualet integro, ctiam femd , autfsepius in fedu- 
&us nonsquiualct integro . 
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PropofitioIX. 

Llttera A reprcfentct qucmlibet nutiicrum vulgarcm 
intcgrum •, ita tamen , vt lln^A, non arquetur vuU 
gari intcgro numcro, 

Dico | R n ^ A , non cffc cxpriraibilem vllo numcro 
vulgari. 

Conftru&io . R n * A B . 

Demonftratio . Pcr conftrutfioncm Rn^AcB: crgo 
pcr hypothefim,B non t= vulgari intcgronumcro: fcd quo- 
niam pcr prop. 8- vcl cius corollarium, nuilus numerus 
yulgarisnonaequiualcnsintcgro, femcl aut fa?piusin fe du- 
#us, produccrc potcft numcrum arquiualentcm intcgro: 
tamctfipcripfam conftru&ionem fatis pateatquantitatcm B , 
aliquotics in fc duftarn produccre numcrum A ; patct quan- 
titatcm B oon ~ numcro vulgari fra&o qui non aequiualeat 
vulgari integro:ct tamcn non cft pofllbilis numcrus vulgaris 
diucrfus ab ijs qui a;quiualet,vel no «quiualent int«gro:crgo 
Bnon arquatur vlli nuaicro vulgari: fcd pcr conftruCiionem 
Rn* A c=B:crgo Rn* A non arquaturvlli numero vul- 
gari : crgo R n * A non eft exprimibilis vllo numcro vul- 
gari . Qupd cratdemonftrandum . 

PropofitioX- 

QVa?uIs proportio X ad 1 exprefla fit quibufcun- 
quc numcris vulgaribus, qui finguli intcgri non 

iint. 

Dico , 
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Dico , polfibiles cflc duos numcios vulgarcs intcgros % 
habcntes carndem proportioncm > quam X habet ad Z . 

Nota, exipfo conceptu numcrorum quos* vulgarcs ap- 
pcllamus fatis patere, omnes numeros vulgares compofitos 
conftare ex intcgris vulgaribus figno f aut > vcl certe par- 
ticula in aut per conncxis . Iam vcro ex primis Logiftica? no- 
ftrx fundamentis manifeftum eft> quomodo huiufmodi nu- 
mcri compofiri reuocari poflinr ad fimplices ipfis sequiua- 
lcntcs : quarcetiam patct dato cuiuis compofito vulgari nu- 
mero , aequiualentem vulgaiem numcrum fimpliccm > cfie 
poflibilern ; &: confequenccr infcquenti conftru&ionc nihil 
iupponimus quod non fit manifeftepoflibile. 

Conftru&io . X = 7-, pratarea Z := -|> fintquc finguli 
numeri & |> vulgarcs fimplices . 

Demonftratio . Per Corollarium thcof. 4. partis 4. idca: 
Logifticae, A in K ad ¥m K S= A ad F : ergo ~* e=4 . Si- 
militcr B in F ad K in F = B ad K ; ergo ctiam > ^ 52 k • 
Igitur-£<f</ ~ ^T^if^fSi^cd pcr Corollarium thcor.4, 
partis 4. idcse Logiliica? ctiam> ^^^AmKWBwF: 
crgo £- ad 4 C A i» K ad B 1» F : fed quoniam per conftru- 
clioncm numeri -7- & -J- finguli lunt fimpliccs atque vulga- 
rcs> patetfingulos numcros A, B,F>K, eflc vulgarcsintc- 
gros, adeoquc A in K t=: alicui vulgari intcgro M , itcra 
B m F 52 alicui vulgari integro N ! crgo *d =M<i^N, 
atquc proportio M N cft cxprefla vulgaribus intcgris 
numeris:{cd quoniam pcr conftru&ioncm X £=2-r, itcm Z. 
=*4-, pitct ?ad c= X Z : crgo etiam X*</Z~M 
*/N>atqueproporrio M«^N cft exprefla integris vujgari- 
busnumcris:patctigiturpofllbiles eifc duos numerosvul- 

gares 
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gares integros , lnbcntes camdcm proportioncm quam nu* 
nicrus X habct ad numcrum Z. Quod crat demonftran- 
dum. 

PropofitioXL 

QValefcunque quantitates rcprxfcntent fingula? litterx 
A, B, D ; itatamen vtradix n, numeri D, nonfitcx- 
primibilisvllonumcrovulgariracpratcrea Am — Bm perD: 
fuppofiro cjuod dcnominaror m, vnitate maiorfitdcnomi- 
natore n j fiuc quod R n % A m = A . 

Dicopropoitionem Aadh exprimr non po/Tcvllisnu- 
meris vulgaribus \ adeoque quantitatcs A cV B cffc intcr fc 
incommenfurabiles. 

Conftru&io . AmdiBm-i JCra; 
Demonftratio . AmjJBm^i^Cm: fcd quoniam 
per hypothcfim A m = B m perD , patet A m per \ => 
Bm ^rD , adcoque A m ad i SS Bm^D, &: permu- 
tando A m a d B m = i adD : ergo t ad Cm ~ 1 adD l 
crgo DcCm: ergo R n * D = K n * C m: atqui per hy- 
pothcfim Rn^D, non cft cxprimibilis vllo vulgari nume- 
rorergo Rn^Cm, non eft exprimibilis vllo vulgarinu- 
mcro : fed R n ^ C m = C : ergo C non potcft exprimi vllo 
vulgari numero : fcd quoniam per conftrudrionem Amad 
BmSuiCmi patct A ad B = i ad C : ergo ex quatuor 
terminisdifcretimproportionalibus A,B, i,C, vltimus C 
nonpotcftexprimi vllo vulgari numero , licetpcnultimus 
fit vulgarisnumcrus , nimirum vnitas vuJgaris j fed quotics 
tres terifuni dati A, B> i, finguli funt vulgarcs numerii 

cx 
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cx regula aurcapatetinucnibilcm cflc quartum terminurri 
proportionalem , quifit vulgaris numerus: ergo ex duobus 
terminis A et B conftitucntibus proportionem A ad B , 
aliquisnonclt exprimibilisvllo numcro vulgari : crgo pro- 
portio A adB non eft cxprimibilis vllis numcris vulgari~ 
bus. Quod crat demonftrandum . 

Propofitio XII. 

Elufdcm quadrari latus ct diametcr, funt quantitatei 
interfe incorivricnfurabiles.Siuc luppofito quodali- 
cuius quadrati latus fit X } atque eiufdem quadrati diametcr 
fitZiimpollibilccft dari duos nu.ueros vulgares A ct Bi 
ita vt A*/B — X ad Z. 

Demonftratioi Per Theor. 4. cap. j. 
partis 5 . idese , patct iXi-Zi: crgo X i 
= Z2per%: fcdnumcrus 2 cftinteger, ct 
tamcn non habet radicem primam cxprimi- 
bilem per numcrum vuigarcm integrum > vt 
fatis patet: ergo per propof.o. numcrusin- 
tegcr 2> non habct radiccrn primam exprimibilcm per vllum 
numerum vulgarem : ergo per propof. 1 1 . proportio XadZ 
cxprimi nonpotcft vllis numeris vulgaribus : crgo impo/fi- 
bilceft dariduos numeros vulgarcs ActB> iti vtAadty 
Xadl* Qupdcratdemonftrandum. 
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Propofitio XIII. 

INtiungulorcctangulo D A 13 f rccta DA^/AB- 
l adi. ' 

Dicolineas DBetDA, cfleincommenfurabilcs. 

Dcmonftratio . Pcr thcor. 4. cap. 3. partis 5.idca?Lo- 
gifticse, D15z - DArfAB* : fed 
quiacx hypothcfi DA^AB^H^, 
adeoquc D A iWABi^ 1^4! P a - 
tet AB1S4DA2 : ergo DBi- 
jDAx: ergo D A 2 tr DB z per j : ied 
quoniam numcrus j intcger eft, etfatis 
patet quod non habcat radicem primam 
cxprimibilempcrnumerum vulgarcm intcgrum , ctiampcr 
prop. p.tiumerus 5 nonhabet radicem primam exprimibr- 
lcm per vllum vulgarcm numcrum : crgo pcr prop. 1 1 . im- 
poilibilecftdariduosnumcrosvulgares EetF, itavtE*/!- 
=2DB^DA:crgo DBctDA funtlincxincommcnfu- 
rabilcs. Qupdcratdcmonftrandum. 

Propofitio XIV. 

Slttriangulumrcctangulum DAB, atquc DAtfMB 
siWi: praterca DB - DA -AC: iitque pun- 

ttum Cin rccta A B. 

Dico, AB*iA C t± A C ai C B > adcoque rcctam A B 
cxtrcma ct mcdia ratione fcctam efle in C . 

Conftructio. Ccntro D, intcruallo DB, dcfcriptus fit 

fcmi- 
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fcmicircuius,cai re&a D A vtrinquc occurrat f nimirum 
in pun&is E & F : denique du&ae fint rc&ae E B & F B . 

Demonftratio. Ex conftruSione & thcor. 6. partis^. 
idex Logifticar , patet angulurn EB F rc&um eflc,crgopct 
theor. 10. partis 3. idca;, E A*d A B rs A B ad A F : cr- 
go A B in A B ta AEwAF: fcd A B /» A B es A B M 
AC«t A Bm CB;crgo ABwAC «fABwCBc 
A E w A F : fcd cx hypothcfi , 6c <onftru&ionc fatis pa- 
tet A F c- AC ( quandoquidcm DBs DF, 6c infupcr 
DB-DA^AC, acdc- 
niquc DF-DAs AF) 
ergo ABmACwf AB 
mCB^ A F in A C : atqui / 
ctiam EA^EDf D A^ f. 
DFfDA^ iDAfAF ^ 
£:iDAfAC( quando- E 
quidcm per hypothcfim D^ABsid^ adcoquc 
A B s * D A , & infuper oftcnfum fit AFsAC) crgo 
AB in ACwfABmCB -ABf AC /» AC&AB 
«AC«f ACmAC: crgo vtrinquc aufcrcndo AB 
m AC, ctiam AB/rCB =AC m AC: crgo ABai 
AC^AC^CB. Quod crat dcmonftrandum . 



Propofitio XV* 

REOa linca AB cxtrcma U mcdia ratione fe£aiit 
inC. 

Dicolincas AB&AC, cfleincommcnfurabiles. 

H Con- 
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i Conftruftio.FadhJmfittrianguIum re&angulum DAB, 
ita vt D A ad A B 5- » 

Demonftratio. Quoniam AB fe&aeft in C extrcma 
& mcdia rationc, cxprop. 24. fatispatet, 
DB-DAs AC; fcd quoniam pcr 
prop- 1 3- ctiam D B & D A funt lineae 
incommcnlurabilcs,patct<juod D B *-D A 
fitmcommenfurabilisipft D A : ergo A C 
eftmcommenfurabilis ipfi D A:crgoctiam 
A C & 2 D A funt incommenfurabiles : fcd quia pcr hy- 
pothcilm DAaMB^i patet AB = iDA: 
ergo A C & B funt lincae incommcnfurabjlcs . 

Propofitio X V L 

DAtus fit quiuis numerus vulgaris A B . 
Diconumcrum A B, diuidi nonpoffc cxtrema 
3:mcdiaratione. Siuc impolfibilc cffcdariduosnumeros 
vulgarcs AC&CB, itavt ACfCB sAB, &pra> 
tcrea A Ead A C - ACadC B . 

Dcnaonftratio per hypothcfim A B <n/ A C cs ACad 
CB> &infuper ACfCB^rAB : crgopcr prop. 15. 
quantitatcs ABScAC funt incommcnfurabiles : crgo 
numerisvulgaribus cxprimi non potcft proportio A Bad 
AC: crgo impoflibilc *ft dari numcros vulgarcs AC 
&CB, itavt Ahad AC - AC^CB, & infupcr 
ACfCttj^AB. Quodcratdcmonftrandurn. O 



Pro- 
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Propofitio XVII. 

SIt4 quaelibet fra&io vulgaris fimplcx conftansmim- 
mis terminis . 

Dico fingulos numcros intcgros X & Z habcrc radi- 
ccmn,fipolfibilis fitaliquarxadioxquiualensjfra<lboni 
qux habcat radicem n . 

Nota . Littera n fignificat indetcrminatc qucmlibet de- 
nominatorcm numeri radicalis ; pratcrca littera m,figniri- 
cat dcnominaxorcm numeri dcnominati qui vnitatc maior 
fit denominatorc n . 

Demonftraturprima pars. Per hypothcfim poflibilis 
eft aliqua fraclio habens radiccm n , atquc xquiualens fra- 
clioni 7t : itaquc talis fra&io fit^ > quo pofito , vel A Sc B 
nonhabent communcm mcnfuram diucrfam ab vnitate, 
vcl A &: B habentcommuncmmcnfiiram diucrfam ab vni- 
tate. Inprimocafuquoniam A & B non habent menfii- 
ram communem diuer&m ab vnitate per prop. 7. ctiarn 
A m & B m non habcnt mcnfuram communem diuerfam 
ab vnitate : ergo pcr prop. 3. ctiam eft fra&iominimis 
terminis exprcfla : fcd etiam per hypothefim -* eftfra&io 
minimis terminisexprcfla , & infuper ~ ~: ergo A m 
=a X $ Stetiam Bm r= Z: fcd Rn*Am = A) fifctiarn 
Rn*BmtrB: crgo Rn*X=A, &etiam Rn*Z 
~ B : ergo finguli numeri X & Z habcnt radiccm n . In 
fccundo ca£u. Pcr hypothefim numeri A&B habenc 
communcm mcnfuram > igitur maxima talis menfura fit P : 
prjeterca ^ K > itcm| ~ L igitur pcr prop.^proportia 

H 2 
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K ad L cft exprcfla minimis terminis , &: prxterca KadL — 
Aadh: crgo pcr prop. 3 .numeri K&L non habcnt menfu- 
ram diuerfam ab vniratc , adeoque per prop. 7. numeri K ra 
&Lm, non habent communcm racnfuram diuerftmab 
vnitatc : ergo per prop. 3. proportio KmadLm ctt 
proportio minimisterminis exprcfta :crgo fradio eft 
fia&io minimis tcrminis expreila : fcd cjuoniam A ad B fes 
K ad L , fingulos harum proportionum terminos, toties du* 
ccndo inferpfos , quot vnitates conrincntur numcro n, pi. 
tet AfniJBmsKmJLm, adcoquc ~ c= r~ : cr g Q 
tto &infupcr£ra&io,!~ eftcxpreilaminimis tcrminiss 
fed ctia ^=4' &irifuper fiacuojr-eft cxpceilaminimistcr- 
minisrcigo r£ £= t j.tfcfingul* ift.r fra&iones funt exprcflfe 
minimis tcrminis ; igitur Km-X, & ctiam LmsZ: 
fcdRn*Kms=K,&eriam Kn *Lm - L:crgoRn* 
X K ^ & etianx Rn*ZsL s crgo finguli numeri 
X &c Z habent radicem n . Conftat igitur qucd finguli 
numcri X & Z habcant radiccm n , fi pofsibilis cit aliqua 
fra&o aequiufllcns fra&ioni qua: habeat r;d:ccmn. 
Quod cra* dcmonitrandura.. 

Propofitio XVI I I. 

Slcgulac littcr* AiB,C, D. Vulgarcs intcgros nume * 
ros repraefcntcnt>iti tamen vt Aad BsCatiD; prse- 
tcrea proportio A ad B fit expreffa rninimisterminis • De- 
niquenumcrus A vclnumcrus B nonhabcatradicemn. 

Dico Rn*C&Rn*D*efle numcros radicalcs intc* 
fc incomrnxnfurabilcs * 

Dcmon- 
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Demonftratio . Per hypothefim A ad B-C^D,&: 
practerea proportio AadB cft exprcflaminimisterminis: 
•ergo fra&io|- ct infuper fraclio eft expreifa mini- 

misterminis:fedquiapcrhypothefim finguli numeri B ct A 
nonhabcnt radiccm n , per propofitionem prae^edcntem 
non cft pofsibiHs vlla fratffrio vulgaris fimplcx' arcjuiualens 
fra&ioni-~ , cuiustamnomerator quam dcnominator ha- 
bcat radiccm n rergo non eft poftibilis vlla fra&io vulgaris 
fimplcx atque a?quiualensfraclioni£> cuiustam numcrator 
q uana dcnominator habcat radiccm n rergo non cft pofsibi- 
lis vlla fractio vulgaris fimplex acquiualens fradioni radicali 
: crgo non funt pofsibilesduo numeri vulgaresintegri 
habenteseamdem proportionem quam Rn* C habct^ 
R n * D : fed per prop. 10. non funtpofsibiles duo vulga- 
rcs numcri non intcgri , habcntcs proportioncm allquam 
qu« cxprimi non pofsit intcgris vulgaribus numerisr ^rgo 
non funt pofeibilcs vlli duo numeri vulgares habcntes pro- 
portioncm quam Rn *C habemJRn *D : ergoper dc* 
finitioncm decimam, numeri radicalcs Rn*C&Rn*D v 
fiint incommenfurabilcs interfc. Quod crat dcmonftran> 
dum, 

+JC%* eJCnl» 
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Audoingcnium tuum , laudo difcendi ar» 
dorcm : Verum quod tibi tantiim laborcs 
plane non laudo , etenim ex Logiiticse 
mcsc ftudio> iatis magnara facilitatem 
tibicomparafti in enodandis difficultati- 
bus Mathematicis: atcjue ciformandis dc- 
monftrationibus , quibus aut problcma- 
tum fblutiones oftcnduntur lcgitimx, aut thcorcmatum 
vcritaxcs probantur infallibiles; qua igitur ex cauia tibi tan- 
cumvacas, et nihil componis quod aliorum etiam bono 
vtile fit ? at inquis, vt alijs > fic et mihi prcfcribe materiam 
parem viribusmeis , quxque a mc elaborata % pluribus pof- 
fit prodefic : hoc a te reiponium iam fxpius rctuli *, quam 
obrem mitto tibi problemata aliqua dcmonftrationibus dc- 
ftituta , vt quod in ipfis dcfidcratur fupplcas , Quam vtili- 
tatcmhabeant haec problemata , facilc< aducrtcs; Icis enim 
quantimomenfiGtinmeaLogiftica , vniirerfaliurnopera- 
tionum produfta iongiora > atquc adco minuscommoda, 
rcuocarcad brcuiora, qux fint magis commoda atquc prio- 
ribusxquiualeant*, id quomodo fiat, quandoproduCta vni- 
uerfalia , orta funt cx numcris vulgaribus, vel numcris dc- 
nominatis non diifcrencibus quo ad dignitatem : paucis 

iuffi- 
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fufficicntcr expofui , immediati poft ipfas opcrationcs vni- 
ucrfalcs traditas in primo libro mcac Logiftica? : pluri cnim 
dc hac irutcria non vidcbantur conucnirc acccdcntibusad 
ftudium mcx Logifticac , ad quoslibcr illcfcriptus clt . Vc- 
rumin Jdea eiufdcm Logifticar quam fcripfi ad magis pro- 
uc&os,poftexpofitamab ipfis fundamcntis doftrinamdc 
proportionibus , in finc partis quartar » docco , quomodo ad 
iimpliciorafcdprioribus xquiualenria , rcuoccntur produ- 
&a vniuerfalia , geoita cx proportionibusj quodquclibro 
primo Logifticsc docui circanumcros vulgarcs aut deno- 
minatosretincitato loco idcac Logifticar trado circapro- 
portiones;hxc fubfcqucntia problcmata doccnt circa nu- 
mcros radicalcs. 

Problema I. 

DAtus fit quiuis vulgaris nurncrus X . 
Oportcat inucnirc vtrum datus numcrus X* ha- 
bcat datam radiccm n : atquc illam radiccm n exhibcrc,fup- 
pofito quod cxprimi poflitnumcro vulgari . 

Solutio . Pct Arithmeticam vulgarcm inucniatur nu- 
mcrus quifimplexfit»atqucconftetminimis tcrminis, 
ita tamcn vt -f- -2 X : Dcindc pcr Appcndiccm lib: 1. Lo- 
gifticx quacraturradix n , nurneri «f* ; fi hxc radix inucniri 
non pofot ,eriam vcrum crit quod radix n , numcri X , cx- 
primi non pofsit numcro vulgari; fi vcro hxc radix inuc- 
niarur,atqucRn* -£-,etiam Rn*X^-j. 

Excmpli Gratiadatus numcros vulgaris fiyj > quxra- 
turque an habcat radiccm fccunrfam . Numcrus i6pcr 54, 
• . redu&us 
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reduCius adfirnpliccm atquc conftantem minimis tcrminis, 
cnx.iper %-j \ dcinde Rz*ij t cftJL} igitur Rl*£, 
crir jn Rurfusdatus numcrus fit qu.rraturqucan ha- 
bcat radiccm fecundam.Numerus $2 per 54, rcdu&usad 
fimpljcemconftantcm minimis tcrminis, crit 16 per 37 : 
iam vcro lli*^, inucniri non potell : quia licct ridix ic- 
cunda i7,Gt 3 jtamen radix fecunda numcri i£inueniri 
nonpoteitiuxtadi&ain Appcndicclib. i.Logifticaei adeo- 
quc K 1 * *-* nonpoteftcxprimi numeris vulgaribus . 
Dcmonl>ratiopatctcxprop. 17* deirjcomrncnfurabili- 

Problema II. 

DAti fint duo numcri vulgarcs maior X, minor Z. 
Oportcat intcr numeros X et Z, inuenirc tot mc- 
dios proportionales * quot vnirates indicantur a dato vulga- 
ri integro numero n -> fuppofito quod talcs naedij propor- 
tionalcs fint pofsibiles , fiuc expriraibilcs numcris vulga* 
ribus . 

Solutio: Per Arithmcticam vulgarcm , ftaclioX per Z 
rcuocataadminimos tcrminos, fit A per B. Dcindcpcr 
appendicem lib. i. Logic*> inucniaturradix,n/ra&ionis A 
per Biatq,haec radix fit C per Djnumcrus Z duftus in numc- 
ru C ^i-D,dabit vnu cx medijs proportionalibus quaefitis : 
nimiru illu, qui numcro Z proxime rnaior cft:atOp inucntus 
hic numerus , iterii du&us in C per D, dabit alium proxirne 
maiorcm : qui itcrum du&us in C per D dabit dcnuo alium 
fc proximc maiorcra ; atque ita deinccps . 

Excmpli 
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Exempli Gratia, iuppcfico quod dati numeri fmt H ij» 
fra&io 8 per 2 rcuocata ad minimos terminos,erit ^per i, 
huiusfra&ionis radix prima cft 2 per 1 . Quoniam vero 
X in -f tr 4 ^ ciiamnumerus 4 crit medius proportiona- 
lisqua»fitus:critque verum quod 1 4 ~ 4 .tY 8 . Rurfus 
datinumcri fmt 4374 & 6, atque inter illos, quinque 
mcdij propoj tionalcs inueniridcbcant j fra&io 4374 per6 
reuocata ad minimos tcrminos ,erit 72.9 per 1 \ huiusfra- 
Ctionis radixquinta crit numerus j per 1 j quoniam vero 
6in-~- bs i8,numerus 18 crit minor ex qua?fitismedijs 
proportionalibus; item quia 18 in -4- ~ 54, eritnu- 
merus54altcrexqurfitismedijs proportionalibus ; fimili- 
terquia54m f ~ 161 hk erit tertius ex qua?fitis mc- 
dijs proportionalibus 5 rurius quia 161 m -f ~ 436) 
hiceritquarrusexquarfitismcdijs proportionalibus ; deni- 
quequia 486 m f. ~ 1458, hic erit quintus cx qua> 
iitis mcdijsproportionalibusjcritquevcrum, quodnumc- 
ri>tf> 18, 54, 162,485, 1458 , 4374. fint c °ittinue 
proportionales 1 ^v- 

Problema IIL 

DAtus fit quiuis numerus vulgarisX . . 
Oporteat inuenirc numcrum radicalem , qui ha f 
beat datumdcnominatorem> n , atquc scquiualeat dato nu- 
mcroX. ^ 

Solutio . Datus vulgaris numerus X, toties in fc ducatur, 
-quot vnitates continentur dato dcnominatorc n , qusfirj 
•umcriradicalis. Dcindcper fafta* multiplicationes pror 

I duclus 
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cfutfusnumerusvulgaris fcribatur poft aftcnfmum, atquc 
illi pra?ponatm fignumradicalecumdato denominatorc n 5 
lic cnimhabcbiturquxfitusnumcrusradicalis - 

Excmpli Gratiadatus vulgaris numcrus fit 3 , &deno- 
minator quxfiu radicalis numeri fit '%% quoniamnumc- 
rus j , bisdu&us in fe , producit numerum zj : ctiam 
R x * 27 t=j* Rurfus fuppofitaquod datus numcrus fit 
^&rdcnominatorquajfiti numeri radicalisfit 1 ^quoniam 
numerusf ,femeldu£us.infc, producit-*; ctiam R 1 *f 

Problema IV. 

DAti fint duo numeri radicalcs habentesdiuerfum dc- 
nominatorcm. 
Oporteat datos numcros radicales reuocare ad alios duos 
radicales numeros prioribus xquiualcntcs , ; atque habentcs, 
cumdcmdenominatorem ♦ 

Solutio - Primo datorumradicalium numerorum dcno- 
minatoresfimutaddantur, atquc huic fummae addatur bi- 
narius , fic cnim habebis nouum denominatorem qui cha- 
racleri radicali apponcndus crit in vtroquc numcro radicali 
quflefito^ Deindenumerus poft aftcri&num (criptus in pri- 
mo ex daris numeris radicalibus , toties in fc ducatur y quot 
▼nitates continct dcnominator dati fccundi numeri radica- 
lis ;atque hoc protJuc^um crit rrumerus poft afterifmurn 
fcribendusinprimo excrua?fitisnunieris radicalibus . Simi- 
liternumeruspoftaftcrifmum fcriptus in fecundo cx datis 
numeris radicalibus , totics in fc ducatur , quot vnitatcs 

continct 
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continet denormnator dati primi numcri radicalis: atquc 
hoc produ&um eritnumerus pofl afterifmum fcribcndus in 
fecundo cx-quadicis numcris radicalibus. 

Excmpli gratia primus numcrus radicalis datus fit 
R 1 * 4 . Sccundus nuracrus j-adicalis datus fit R % ^ 27 i 
quofuppoftto. Denominatorcs datorum xiumcrorum ra- 
dkalium limuladditi dabunt numcrum 3 , qui au#us bina- 
rio<iabit numernm 5, qui erit dcnominator pio vtroquc 
numcrojadicaliquaefito. Deinde, quiain primo numcro 
radicali poft afterifmum fcriptus numcrus eft 4 , &c deno- 
minatoriccundinumcriradicaliseft 12 etiam numerus 4 
bisduitusin fe, hoc cft numcrus 64 > crit nunaeruspoft 
afterifmum fcribendus, in primo quaeiito numcroradicali > 
qui crit R f+: 64:critque vemm quod R * j 64 ~R 1*4 
Similiterquiainfccundo numeroradicalidato,poftafterif- 
mumfcripcusnumcruscft 27, &denominator primidati 
radicalis numeri eft 1 , etiam numerus 17 femeldu&usin 
fc 1 hoc cft numerus 7:29 , crit numcrus poftafterifmum 
fcribcndus infccundo quaefito numcro radicali, qui crit 
R 5 +729 : critque vcrum quod R 5 * 7*P~i=: R i^lj* 

Problema V. 

DAti fint duo numeri radicalcs, habentcs eumdemj 
fiue communem denominatorcm : atquc vtcrquc 
pro numcratorehabcat vnitatem„ 

Oportcat inucnirc, an fint commenfurabilcs : atquc fup- 
poiito quod commenfurabilcs fint > cxhibcrc duos numcro* 

I * vulga- 
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Vulgarcs eamdem habentes proportionem quam Iiabcnt 

datiradicales numeri . 

Solutio . Ex duobus numeris fcriptis poft afterifmum 
indatisnumeris radicalibus, fiat fra&io, deinde haecfra- 
Ciio rcuoccturad numcrumfimpliccm , atque conftantem 
minimis tcrmi ni s Tertio per Appendiccin lib. i. Logi- 
ftica?, tam numeratoris, cjuam denominatoris inuentifim- 
plicis num ;i , radix illa inucniatur, qux indicatur a com- 
muni denominatorcdatorum numcrorum radicalium . Si 
fingula? iftx radices inueniri non polfint , dari radicales nu- 
meri crunt incommenfurabiles . Si lingulg ii\x radiccsin- 
ucniri poiiint,dati radicales numeri erunt commcnfurabi- 
ks^atcjuc maiorex inuentis radicibus ad minorcm , habe- 
bit camdcm proportionem , quam habctdacus maior radi- 
calis numcrus ad minorem . 

Exempli Ciratia . Ex datis radicalibusaurneris , vnus fit 
R I ^ 18 : alterfit II I + 8 fraclio ^ rcuocataad mini- 
mos terminos, cft -^. Quoniam igitur K i 9 ~ 3 , bc 
Ri*4^: :etiam R 1 * 18 al Ki*S^3 W2.Rur- 
liisexdatisradicalibus numerisvnus fit R 1 ^ -i-, altcrfit 
Ri*-^: fra&io crit hxc fra^ioreuocata ad fimpli- 

cem,atque minimis tcr ninis conftantem numerum,cric 
-f , atque R 1 + 4 t= 2 , pra?terea Ri^i-i; quarc 
Rl^l^ Ki* 4 -Vs4^i. Rurfuscx datis numcris 
radicalibus vnusfit R 1 *tf,altcrfit Ri*8 jitaquefra- 
dio -f* ac * minimos terminos rcuocata erit-J- : prxtcrea 
Ri ^4 c=2:Verum Ri + j inncnirinon potcftper Ap- 
pcndicem lib. 1 Logiftica?j itaque dari non poffuntduo nu- 
meri vulgarcs, ita vt vnus adaltcrum, habeateamdcm 

pro- 
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proportionem , quam R 1^8 , habet adR i e. 

Problema VL 

DAta fit fcriptio Logiftica , in qua duo numeri radica- 
lcs figno -j- vel — connc&antur: ita tamcn, Yt fin* 
gulipro numeratore habcant vnitatem atque intcr fclint 
commcnfurabiles y &c talis icriptio fit R n ^ A et f R n ^ B* 
vcl R n * A et — R n * B . 

Oporteat inucnire vnum' numcrum radicalcm , aequiua- 
lentcm propoiitac fcriptioni Logiitica? . 

Solutio. Si dati numeri radicalcs non habent denomina- 
torcm , communcm , ipiorum loco ailumendi funt duo nu- 
mcri radicales ipfisa?quiualentcs , atquc habcntcs commu- 
nemdenominatorcm : qui inueniri poilunt perproblema 4, 
Pnetcrea , per problema inucniantur duo numeri vulga- 
rcsX&Z,iti vt Xadl ^lln^AWR n*B,quod ii 
fieri non poffit, numcri radicales dati non erunt commen- 
furabiles , vt hic fupponitur, 5c etiam fieri non potcrit quod 
petitur in propofito problcmatc % His pcra&is , atque adeo 
fuppofito quod datinumcri radicalcs habcant communcm 
dcnominatorern n ,quodquc inucnti iint numcri vulgarcs 
X&Z,itivt X^Z-Rn*A^Rn^B, inueniatur 
numerus C 5 qui atquetur aggrcgato numcrorum X Sc Z , fi 
dati radicalcs numcri fimilibus fignis afficiantur ; vcl numc- 
rus C, fit difFerentia numcrorum X & Z : fi dati radicales 
numeri difllmibbus fignis afficiantur. Deinde inucntus 
numerus, C, toties in fe- du&us, quot vnitatcs continet 
conamunis denominator n , ducatur \n minorem numerum 

■ fcriptum 
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fcriptumpoft afteafmumindatis numcris radicalibus ; <at- 
queproduJtum cx hac multiplicatione diuidatur per mino- 
rem cx numcris X ScZ toties in fe du&um , quot vnitates 
continetcomunisdcnominatorn ; Denique vltimaehuius 
diuifionis produ&umfcribaturpoft afterifmum , in numero 
radicali, habentc denorainatorem n, atque numeratorem J> 
fcriptufque hic numcrus radicalis afficiatur figno cjuo raa- 
ior ex datis radicalibus numeris afficitur , Sic enim habcbi- 
tur quxfitus radicalis numerus . 

Exempli Gratia. Propofita fcriptio fit R i *8 et j- 
R I * i8.itaqueper5 probl.Rj * g adK i * 18 ~2ad$. 
Praeterea %\ 3 s= 5 , item 5 femcl du&um infc (quia 
communis denominator eft 1 ) dat .2 5 •, hic numcrus 25 
duclusin 8 (quicft minorexduobus numeris fcriptispoft 
afterifmos ) dat 200 ; iam vcro quia numeromm % 3c 3 
minor eft 1 , !te 2 femel du&um in fe dat 4 , numerus 200 
diuidi debet per ^reritque produ&um 5 o.dcniq; R l * 5 o > 
erit quxfitus radicalis nuraerus : atque verum crit, quod 
R 1 * 50 t=R,i * 8 etfK 1 * 18 . Rurfus.data fcriptio 
fitR 1 *jo& ~ Ri * i8jitaque pcrprob. 5»R:i *5o 

R 1 * 1 8 & j arf j : itcm 5-3-1: prarterea numc- 
rus 2, femeidudusinfc , dat 4; hic Jiumerus 41» j8 r= 
7 2 ; iam vero quia numerorum j & 3 , minorjcft } : & nu- 
nierus 3 femel in fe du&us dat.9 $ nume*us*72.diuidi debet 
per $ , cuiusdiuiiionisproduvlum«ft 8 ; .denique R 1 ^ 8 
tiitquxiitus nurnerus radicalis, atque verum erit quod 
R 1 * 8 — R 1 * jo ct ^ Il i *.i8. 

Nota fi cx datis duobus numerjs figno -f- vel — conncxis 
vnusforctradicalis> 5c altcrvulgaris: atquc pcteretur vnus 

radi- 
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radicalisnumcrusdatis numcrisarqualisj pofietprius datus 
vulgaris reuocari ad arquiualentcm radicalem, vt docetur 
probl. 3 • quo faclo, pcr problcma hic propofitum inuenic- 
tur quaefitus mimerus radicalis r 

Problema VII. 

Slt fcriptio in qua duo numeri raduales conncxi fiht 
particuU/w , vcl pardcula/^r : &: finguli pro numera- 
torc habcant vnitarcm ; atquc talis fcriptio fit R n A i» 
R n * B . Vcl ccrtc fcriptio R n * A per R n * B . 

Oporteatinuenire vmim numcrum racbcalem rtquiua- 
Icntcm propofitasfcriptioni . 

Solutio . Si dati radicalcs numeri non habeant com- 
nHincmdenominatorcm r ipforum loco aflumendi funt duo 
numeri radicalcs datis arquiualentes , atque habcntcsdcno- 
minatorem communem > n y qui. numeri inucniri potcrunt 
perprobl. 4. quo feclo y in datis radicalibus numcris. poft 
afterifmosfcripti vulgares numeri , codcm modo particula 
m vel/wconneclantur, ficut in propofita fcriptionc con- 
nexi funtiiumerr radicalcs : atquc pcr prob. 3 . vcl 4-cap. j. 
libv 1. Logiitica? >ad vnum. numerum reuoccntur : inuen- 
tus hic numcrus , fcribaxur poft aftcrifmum , in numero ra- 
dicali * qurhabcat denominarorem n r atque pro numerato- 
rehabeat vnitatem : dehiquc fcrfptusnumerusradicausaffi- 
ciatur figno -f, fi dati duo radicalesnumeri fimilibus fignis 
aifiviantur : vcl inuentus numerus radicalis afficiatur fi- 

gno 
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gno — , fidati duo radicales numeridiifimilibusfignisaffi- 
ciantur : fic enim habebitur quaefitus numerus radicalis , 
aequiualens piopofitse fcriptioni . 

Excmpli gratia propofita fit fcriptio Ri^9/»Ri*4. 
Quoniam 9^4^36: Ri*3^Ri^pwRi *4> 
fimilitcr propofita fcriptio fit R 1 * 9 tn — R 1 * 4 : quo- 
niamp tn —4 — — 3^; etiam — R 1 t= R 1 *9 
r» ~ R 1 *4 . Rurfus data fcriptio fit — R 1 * y in — 
11 1 ^ 4 : cjuoniam - 9 i» - 4 s etiam 
Ri^36 = -Rj*9/»-Ri*4. Rurfus data fcrip- 
tio fit R 1 * 64 per R 1 * 4 : quoniam 64 4 j- 16 : 
ciiam R 1 * 1 6 t= R 1 * 64 per R I 4 . 

Nota. Siin propofita fcriptione, ex duobus numeris 
particula in vel per connexis , vnus tantum toret radicalis , 
Scalterforet vulgaris jatque peteretur numerus radicalis 
sequiualenspropolitxfcriptioni ; prius pcr probl. j.vulga- 
risnumcrusrcuocari poflctad radicalem, fibi arquiualen- 
temj quofaclopcr problema propofitum inuenirctur nu- 
mcrus radicalis quaefitus , 
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^==? Rius a tc mihi interdi&am , vt co tcmporc 
%bJ inutilem , atquc fuperfluam , Euclideo- 



rum Elementorum leclioncm, nuper tc 
fuadentc, aggreflusfum ; potiffimum aui- 
duj expcrin , an mihi eueniret cjuod futu- 
rum prafdixeras , nimirum , an maxime 
compcndiare Geometria: clcmcnta pro- 
pofitain IdearusLogtftica:, mihi fufficcrent ,non tantum 
vt Euclidcam docirinam facillimcinte]lig£rcm,verum ctiam 
vt proprio martc fingula commode demonftrarem,qu?pro- 
ponuntur abEuclide- Huius conatus mei fpecimen, com- 
pofitum horis iurisprudenti* itudio non impeditis,ad tc mit- 
to , in quo fingulas primi & fccundi libri propofitiones Eu- 
elidco ordine propono , atquc dcmonftro methodo tuaj hxc 
nunquamantcitamihi placuit, quam quandoex aflumpto 
cxcrcitio didici, cius ab Euclidca methodo diuerfitatcm. 
Quot in hac ambages , quanta plane fupcrflua ,quam rmfer? 
dcmonftrationes vix vnquam in forma syllogiftica propofit?, 
& plerumquc non nifi ncgatiua: , atque concludentes non 
tam lta fe habcrc quod afferitur, quam cx eius oppofito fequi 
abfurdum . Praztcrcafingula fcre aut immediate,aut mcdia- 
itcinmtunturaxiomati propter rationcs pag. 64. Idea? tuac 

K Logi- 
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Logiftictf allatas,profcripto a tiia.methodo.,quodque,meo 
iudicio > oculis fatis bene., iqtcllc&ui male Tcruit : atquc 
adedmanualium pra&icse Geomctri* concedendum.fit, fcd 
profpcculatiua, atquc thcorica nullatcnus admittcndum : 
tamctfi confequenter conccdi dcbeat .vacillare demonftra- 
tioncs propcmodum omnes ^ quae ab ipfo Euclidc , vcl cius 
expofitoribus propofitae xircumferuntur . Plura huiufmodi 
alia funtyqux ex.affumpto cxcrcitio difcere mihi iucundum 
fuit. Iam.vcroy.vthoc ipfum.alijs innotefceret,cxiftimaui 
operx pretium fore , vt plurcs Eudideorum elcmcntorum 
libri tua mcthodo.demonftrati prodirent in lucem : fic cnim 
commodc.corifcrrcpoffent vtriufquc methodi demonftra- 
tiones>qui indifcendaMathefi, vadunt qua itur, nonqua 
cundum cft: & vt mihi perfuadco bonashorasmale perdunt, 
nonalio crrore decepti , quam quod nunquam perucnerint 
ad mclioris mcthodi cognitioncm . Hsec iunt qu« mc irn- 
pulcrunt ) vt ccnfurac tuar.offerrcm , quaspriorum librorum 
propofitionibus addidi.demonftiarioncs ; ctcnim fii te pro« 
bentur, atquc.non improbetur confilium mcum:omncs 
priorcs fcx libros clcmcntorum Euclidis fimili ordincde- 
monftratos > bono publico, publici iuris faccrc decrcui.. 
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ELEMENTORVM EVCLIDIS 

LIBER PRIMVS 

Logi ft icis ; difcu rfibus ,demonftra tus . 

ff.RIMA.tDO) DE NOBILIBV$. 
Problema I.Propofitio I.. 

SVper datareEla hnez tnanguium ^mUterumconfiituere ». 
I Datafit re&alineaA B.. 

Oportcatdclcjibcre triangulum acquilatcrum aiius vnum i 

latus.fit A B 

Solutio. Centro Ainteruallo AB defcribaturarcus^at- 
que codem interuailo , & ccntroB.defcribatur alius arcus 
priorcm arcum,intcrfecans in pun&aQ dcniqucducantur. 
re<2* A C , & B C , triangulum A B C crit *quilaterum .. 

Demonftratio..,Ex propofita folutione patet, lineam 
eireularcm centro A.radio A B defcriptam alicubi interfcca- 
rc lineam eircularem centro B « atque radio AB dcfcriptam : 
crgo poteft centro A,atque radio AB dcfcribiarcus> qui ar~ 
cum ccntro B radio A B delctiptum intcrfecct m C;ied par 
axioma «j.partis Jdex , hiiiufmodi arcus fek interfecant in 
vnico pundo :.crgo.C puncJum eft :ergo lincr CB, 
A B fingutefunt latera xiufdcm trianguli A C #;fedctiam 
lincx A C, C B, A B funtintcr fe arquales, quandoquidem 

K 2, fint 
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fint radij squalium circulorum , vt patct cx folutionc allata : 
crgoeiufdcm trianguli ACB fingula latcra funt intcrfe 
«quaha; adeoquc faciendo, quse in folutionc prarfcripta funt, 
habctur triangulum ABC, atquc illud triangulum. eft 
arquilatcrum . Quod crat demonftrandum . 

Scholium . 

V T propofitum problcma dcmonftrarem, affumeni 
dum mihi fuit axioma 9. partis 2. Idea: , quod axio- 
ma non inucnio apud Euclidis commentatorcm , exquo 
fumpfi propofitionum titulos . Qua cx caufa pmcrmiilum 
fit , non fatis pcrcipio ; ctcnim certiflimum eft , non quaslt 
bct duas curuas lineas femel tantum fibi occurrcntes fcfc In* 
tcrfecarein vnicopundo, cum manifcftum fit, duascuruas 
lineas haberc poftc partcm communem . Quare, licct circu* 
liarcusfintcuruadincae, tamcn duos circubrum arcusfc- 
mel fefc interfccantcs tantum in vnico pun&o fcfe inrcrfe- 
care, vcl immcdiate manifcftumeftextcrminis,quemadmo- 
dtimexrerminis maniftftum cft Euclidis axioma aiTerens* 
duas rcdlas lincas fcmcl fefe interfecantes tantumin vnico 
pun£o fefcinterfecarc: vcl noncft manifcftumextcrmimV. 
Si primumfupponatur,&tamcnde re&is lineis agens axio- 
maexprcfse goncndum crat interaxiomata , vtdcindtin dv- 
monftrationibus aifumi ppifct, non video * cur altcrum axio- 
rtiadearcubus agcns ponendum non fucrit ,cum ipfiinni- 
ratur dcmonftratio primiproblematis^ adeo vt hsec demon- 
ftratio plane crronea fit, atque nullo modofiibfiftat ipfa pro- 
blematis folutio, eo ipfo quod ponatur , duos arcus fcmcl fe- 

fc 
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fc intcrfccantcsnonin vnico tantum pun&o fcfc imerfeca- 
fc , fcd plura pun&a habcre communia . Si vcro fupponatur, 
dc arcubusagcns Logifticas axioma cx terminis manifcftunr 
non eflc : profc&o non aflcquor,quomodo rigorosc dcmon- 
ftraripoffitprimum Euclidis problema, nifi priusdemon- 
ftrctur, verum effc , quod aflerit Logifticar axioma agens dc 
arcubus . Iniinuata difEcultas mo impulit > vt circa primum 
problcma varios Euclidca: do&rinae fcriptorcs confulerem , 
nimirum Chriftophorum Clauium, Fcdcricum Commandi- 
num ,Chriftophorum Grimbcrgcrum , Ioanncm Alphon- 
fumBorcllum, Andrcam Taquet. Apud nullum oxhis 
authoribus inucni , aut axioma Logiftica? agcns de arcubus 
fsfc intcrfecantibus, aut infinuatum, ex definitionibus con- 
ftarc , quod in di&o axiomate aflcritur . Hinc intuli primo y 
prxdiclosauthoresnon ita fcrupulofos cffein fuis demon- 
ftrationibus, vt nonlibere affumant axiomataminusclara * 
quam fintilla, quse cxprcffcproponunt tanquam axiomata* 
fecundo , Logifticae axioma agcns de arcubus fcfeinterfe- 
cantibusadmittendum intcr rigorofa axiomata ab ijsomni- 
bus ,quinolunt concedere, quod necjuidcm primaEucli- 
deorum elementorum propofitio rigorosc demonftrata fit ab 
vllo ex citatis authoribus . . 

Problema II. Propofitio II. 

AD datum funUum dau rtH* line* <equalem ptnere .. 
Data fit re&a linea A B > & pun&um aliquod C 
Oportcatex pun&o C ducerere&amC E V £qualemda- 
tx ic&z A B* 

Solu- 
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Solutio.' Ponatur quaruis indcfinita rc&a linea C D , at 
quc ccntro C intcruallo A B dcfcribatur arcus fccans re&am 
C D in puntfo E 5 crit retfa C B illa , quar pctitur . 

Demonftratio . Ex folutionc patet. A B t=r C E : fcd 
ctiam C E eft refta linca pofita ad pun&um C :.crgo ad pun- 
tfumCpofitaeft re&a.linea CE aequalis datacrc&rAB. 
Quod crat dcnionftrandum * 

ProblcmaJII. Propofitio III:. 

DVabutdatis reWs lineis minorem exmaiori auferrel. 
' Data fitreSa C D,& altcra mihor A B 
Oportcat cx maiori C D,minorcm A B auferre,atquc in- 
ucnire refiduum £ D 
*• Solutio*. Interuallo AB»centro. C defcribatur arcusfc- 
cans rc&am C D in pun3o E : erit re&a E D. illa , quac rc- 
manct poft ablationem 5 fiue quae pctitur.. 

Demonftratio. Exfolutionepatct C D — CE ~E D: 
fcd ctiam patet ABt= CE : ergo CD^-AB = ED 8 . 
Quodcrat demonftrandum »- 

Theorcmal. Propofitio IV.- 

Sl duo trianguladuo Uteraduohus Uterjbus tqualia habeant^ 
vtrumque vtrique ; habeant vero angulum angulo <equa- 
lem fuh tqualibus Uterihus contentum > &r bafim hafi tqualem 
habehunt 9 eritqut totum triangulum *qualt triangub , O* 40- 
guii correfpondentes dqualibus Uterihus dquales trunt • 
* Sint duo triangula A B C , & D E F, atquc C A t= E D 

itcta 
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itcm B A ss.F D , ac jpraeterea angulus CABs angulo 
EDJF. 

iDico primo , C B p E F • 

Dico fccundo angulumG ~ anguloE.: itemangulum 
B s= anguloF. 

Dico tcrtio triangulum A B C s=triangulo D E F • 

Demonftratur prima &: fecundapars. Per hypothcfirri 
CAt=ED: itcm B A s=FD: ergo CA adED s= B A 
ad F D : atqui etiam pcr hypothefim angulusCAB.es an- 
gulo E DF : ergo per.thcor.. y. partis j.Jdeae , triangulum 
CABcft fimile. triangulo EDF: ergo CB*iEF -CA 
ad ED, &infuper.angulus Gts anguloE, itcm angulus, 
B := angulo.F:fcd per hypothefim CApED: crgo etiam 
CB^EF,& infupcr angulus C J=? angulo E , itcm^ngu- 
lus B == angulo F . Vtinprima, & fecunda partcafTeritur. 

Conftru&iopro tertia parte. VuStx fint rcdae AX& 
D Z perpcndiculares ad reftas C B , & E F, .atque; ipfis 
( produSis fi opus fuerit )x>ccurrentcs in pun&is X & Z . 

Dcmonftratur tertia pars.Perfecundampartcm angulus F 
C gss angulo E : fed ctiam angulus ,C BX c: angulo EZ D f 
cum vterque per confhu&ioncrrwre&us fit:ergo per thcor, y. 
partis j.ldeaetriangulum CX Acft fimilerriangulo E.Z D: 
ergo .A r X«*<tD.Z ~CAadED : atqui pcr hypothcfim 
CAp E.D: ergo AX^D.Z: fcd pcr primam f partcm 
etiam C B.s= E F:ergoCB mX A.duftu 3. -EF m 1 D 
dudtu3:atqui C B w X A du&u j triangulo ACB: 
item E F/*»ZD duftu 3. :=triangulo D.EF: ergorrian- 
gulum ACBt= triangulo DEF. Vt afTcriturintertia 
parte 9 

Theo 
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Theorema II. Propofitio V. 

ISofceliumtriangulorum , aui ad bafm funt anguliinterfe 
funt teauales) & froduElis aaualibus lateribus , qui fub 
bafi fiuntanguliinter fcjunnauales . 
* In triangulo A B C latus ABs lateri A C , fitquc la* 
tus A B produ&um in Z, & fimilitcr latus A C produ&um 
fitinX. 

Dico primo, angulum ABCc angulo A C B . 

Dico iccundd , angulum Z B C angulo X C B . 

Conftru&io. Du&a fit re&a A D occurrens bafi in D , 
ita vt B D i= D C . 

Dcmonftraturprima pars . Per hypothefim, vel conftru- 
<3ionem in triangulis B D A , & C D A, latus BA^ late- 
ri A C, itcm latus BDi= latcri D C , dcniquc latus D A 

latcri D A , cft cnim idcm latus commune vtriquc trian- 
gulo : crgo pcr thcor. f. partis j. Ideae triangulum BD A 
• cft fimilc triangulo C D A : crgo angulus ABDs angu- 
lo ACD, fiucquod idcm eft angulus ABC^angulo 
ACB. Vtafleriturinprimaparte. 
4- Dcmonftraturfccundapars. Pcrtheor. 2. partis 3. Ideac. 
angulus ABCjZBCs duobus re&is angulis , & ctiam 
angulus ACBfXCBs^ duobus re&is angulis : ergo an- 
gulus ABCf ZBC 5=1 angulo ACBf XCB: (ed pcr 
primam partem angulus ABC - angulo ACB: crgo 
ctiam angulus Z B C — angulo X C B . Vt affcritur in fc 
cundapartc. % • 



Iheo- 
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Theorcma III. Propofitio VI. 

Sl triangult duoanguli tjuales inter fe fuerint, & ab 
taualibus angults fubtenfa Utera tnter fe ^ualta erunt 
Intrianguio ABCan^ibs AB.C fic squalis angulo 
ACB. 

Dico latus B A asquari latcri A C . 

Conftru<2io. Rcfta AD perpendtcularis ad B C illi 

occurrat in D . 

Demonftratio . Per hypothcfim angulus ABDs an- 
gulo ACD i. fcd etiam cx conftruftionc patct angulum 
BDA ^anguloCD A:crgo pcr tRcor. 5. partis 3. ldca: 
triangulum BDA cft fimilc triangulo C D A : crgo B A 
«iAC^AD^ AD : feipatet AD^AD : crgo 
ctiam BA-AC Qupdcrat dcmonftrandum . 

Theorema LV. Propofitio VII. 

SVfet eadem re&altnea duabus eifdemreftis lineis alUdti^ 
refttline* tquales , alteraaltert,non conjlituetur adalitd 
atque altud funclum adeafdem fartes , eofdetn , auosf rimd rc~ 
cl* Itnea ^terminos habentes 

Ex punftis B , 5tC reite B C duSx fint duae idkx B A 5p . 
&CA concurrcntes in pun&o A , prsterea ad camdcm par- 
tcm rcftx B C dux re&e B X, &: C X concurrant in pun- 
ao X j dcniquc B A 5c B X fmt inter fc arqualcs , & etiarn 
C A & C X inter fc aequales fint . 

Dico punflum A non effe diuerf um a pun&o X . 
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Demonftratio. Per hypothcfim in triangulis BAC» 
5cBXC> rcdia BAsBX, itcm CAsCX, dcniquc 
BC=BC: ergo BAadBX^ CAad CX&BCad 
B C : ergo per thcor. 5. partis j. Ideae triangulum BAC 
eft fimilc triangulo B X C : ergo angulus C B A *r angulo 
C B X : fcd ctiam pcr hypothefim Iincse re&a» B A & B X 
funt adeamdcmpartemre&c BC: ergo pertheor. i.partis 
). Idca; pun3a B, A,X funtin cadem re&a linea : atqui 
per hypothcfim BA-BX: trgo pundh A , 5c X non 
funt diucrfa . f <2uod erat demonftrandum . 

Theorema V . Propofitio VIII. 

S/ duo trianguladuo latera habuerint duobus laterilus tqua- 
lia wumque vtrique , hxbuerint vero &• bajtm bafi^equa* 
lem : angulum quoque fub <equaltbus reftis lineis contentum an- 
pulo <equalem hxbebunt • 

Sint duo triangula A CB, &DE F, atque CA-ED, 
itcm ABsFD, deniquc CBsEF. 

Dico angulum CABc angulo EDF, item angulum 
ACBs angulo DEF, ac denique gngulum CBA^ 
angulo E F D . 

Dcmonftratio . Pcr hyppthcfim CAsED > itcm 
AB^FD, dcniquc CB:=EF:ergo CA«/ED- 
A B ad F D <** C B ad E F : crgo pcr tricor. 5 . partis 3.1dea: 
triangulum ACB cftfimiie triangulo DEF, ergoangu- 
lus C A B s= angulo E D F,itcm angulus ACB « angulo 
DEF, atdcniqucangulusCB A=; angulo E FsD-QSP* 
crat demonftrandum • 
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Problema IV. Propofitio IX ♦ 

DAtum angulum reBilineum bifariam fecare . 
Datus fit angulus rc&ilincus B A C . 
Opporteatducere reftam A F, ita vt angulus BAFrr 
angulo C A F . 

Solutio. Centro A , atquc codem interuallo defcriban- Fif 
turduoarcus,quorum vnusrcdam AB fecetinpunftoD, 
alterrectam AC fecetin pun<2oE. Ruriuscentro DdeA 
cribaturaliquisarcus, quemeodcm intcruallo, atquccentro 
E defcriptusarcusintcrfecetinpun&oF, Denique ducatur 
TCt3a AF;fic cnim habebitur qua:fitum . 

Conftrudio; Dudae fint re&a? DF,&EF. 
Dcmonftratio. Ex folutione patet ADtrAE) item 
D F s= E F , ac deniquc A F kAF: crgo A DaAA £ t= 
D F*</E F^ AfadAP: ergo per theor. 5. part. 3. Idcx 
triangulum D A F cft fimile triangulo E A I : ergo angu- 
lus DAFs angulo EAF, adcoque angulus B A F ps 
angulo C A F . Quod erat dcmonftrandurn • 

Problema V. Propofitio X. 

DAt&m rctlam itfariam fecare. 
Data fit re#a A B . 

Opporteatinuenirceius punftum D, ita vt AD xquc 
turDB. 1 

Solutio. Ccntro A dcfcribatur arcus > qucm centro B, 
atquc codem interuallo dcfcriptus arcus lccctin pun&oC. 

L x Rur- 
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Rurfusccntro A defcribatur arcus, qucm codcm intcruallo 
delcriptus arcusfccet in puncto F diucrfo apunclo C . Dc- 
niqueper inuenta puncta C&F ducatur recla linea;ha?c 
occurrct rcftx AB in pun&o D qusefito, critquc AL 3 
arqualis ipfi D B. 

Conftrudio . DnStx fint rc&x C A, C B, A F, B F . 
Demonftratio. Ex folutionc patet CA-CB, itcm 
.AFcsfiF, acdcniq; CF:=CF:ergo CA^CBs 
A F ad B F <s» CFadC¥: crgo pcr theor. 5* partis 3 . Ideas 
triangulum F C A eft fimile triangulo F C B : crgo angu* 
his FCAt= angulo F C B, hoc eft angulus DCA^an- 
gulo DCB:fcdetiam CAadCB sCDaiCD, cum 
per folutioncm CAsCB: ergo per thcor. 5. partis j. 
Idca? triangulum A C D eft fimile triangulo B C D : crgo 
ADadDB X± DCadDC: fcd D C sDCj crgo AD 
5 DB, Quoderatdemonftrandum. 

Problema VI. Propofitio XI. 

DAta retta lrnea 9 a punElo in ea dato adreElos anguUs it- 
neam ducere. 

Datafitre#a linea AB, atquc in illa datum fit pun- 

clum C . 

Opportcat ex punfto C-dticetc redamlineam CFper- 
pendicularem ad re&am A B . 

Solutio. CcntroC eodem intciuallo defcribantur duo 
arcus, quorum vnus in puncto D, altcr in puncto E fecct 
lineam AB. llurfus centro D defcribaturarcusintcrfe- 
cansarcum centro E 5 atq, codcm intciuallo dcfcriptumin 

pun&o 
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pun&oF. Denique ducatur rctfa FCj crit FC perpen- 
dicularis quxfita . 

Demonftratio* Du&is reclis F D , & F E . Exfolutionc 
patet FDsFE, itcm DC-EC: atqui CFsCF: 
crgo FD^FEcDCWCE^CFWCF: crgo pcr 
thcor. 5. partis 3. Ideae triangulum DCF cft fimilc trian- 
gulo ECF : crgo angulus DCFs angulo E C F : fcd pcr 
thcor. j.partis 3. ldea? angulus DCFfECFfc: duobus 
re&is angulis : crgo angulus D C F cft reclus,adeoque linea 
CF eft pcrpendicularis ad lincam DE, fiue AB# Quod 
crat demonftrandum .. 

Problema VII. Propofitio XII. 

SV per datam reElam lineam k dato puntto, yuod in ea non 
eft perpendicularem reftam ducere . 
Data fit rccla linca AB, extra quamdatumfitpundum Fl 
C non indiredum cum re^ta A B . 

Opporteat cx puntfo C duccre reclam C D perpcndicu- 
larcm ad re<3am A B . 

Solutio . Cum pcr hypothefim puntfum C non fit in di- 
rcftum cum linea A B patct punaurto C effc ad vnam par- 
tcmrefta? AB. Itaquc in oppofita parte re&a? A B centro 
A intcruillo A C defcribatur arcus, quem alius arcus centro 
Bintcruallo BC intcrfecet in pun&o F . Dcniqueducatur 
re&alinea CFjhitc eritperpendicularis adrcdamAB* 

Conftru£io . Cum puntfa Q cVF fint ad oppufitaspar- 
tes reftae A B paret re&am A B ( produclam,fi opusfuerit) 
intcrfecari in nliquo pun&o a retfa C F 5 itaquepunclum D 

fit 
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fit illud , in quo rc&a C F intcrfccat rectam A B > fintque 
ducterecte AC, CB,AF, BF. 

Demonftratio. Ex folutionc patct ACsrAF, itcm 
BCsBF, acdcniquc AB^AB: crgo AC^AF 

BC adBT & AB ad AB : crgo pcr thcor. 5. partis 3 . 
Idea?,triangulum ABC cft fimile triangulo ABF:crgo 
angulus ABC = angulo A B F > hoc cft angulus D B C 
= anguloDBF;fcdctiamBCt=BF, itcm B D — B D: 
crgo pcr thcor. y.partis j.ldcx ttiangulum B D C cft fimi- 
ictriangulo BD F ; ergoangulus B DC ~angulo BDF: 
fcdctiamper theor.j.partis ^.Idearangulus B DC fB D-F 
=3 duobus re&is angulis : crgo angulus BDC re&us eft, 
adeoquelinea CD, fiuc CF eft pctpendicularis ad lineam 
DB, fiuc A B • Quod crat dcmonftrandura . 

Thcorema VI. Propofitio XIII. 

CVmreBalincafuper rcftam infjlens lintam angulos facit* 
aut duos rettos. % aut duohus recltt *qu.\lcs faciet* 
£ftprimaparstheorematis 2.partis }.Idex. 

Theorema VII. Propofitio XIV. 

Sl adaliquam reciam lineam^ atque adeius punclumdud 
rctlos Itne* non ad eafdem partes pofit^ angulostfui dcin- 
ccps funt , duohus reclts tquales fcerint \ ipfc rctttlme* in dh- 
reltum fili inuiccm erunt . 

Eftfecundapars theorematis 2. partis 3. Ide«* 



Theo- 
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Thcorema VIII. PropofitioXV. 

Sl du* reB* Itne* fefe inuicem fecuerint % tngulos , qui ad~ 
uerticem funt , interfe tqualcs ejjiacnt* 
Eft thcorcma j . partis 3 . Idcg. 

TheoremalX. Propofitio X VI. 

CVtufcumque trianguli vno latere produblo externus an- 
gulus vtrolttet tnternoy &*oppo(ito maior efl. 
Trianguli ABC vnumlatus AC produ&um fit vfque p 
inD. 

Dico,anguIurn cxtcrnum B C D eflc maiorcm quolibet 
cx duobus angulis A^ vel B. 

Dcmonftratio-. Per thcor. 13. partisj. Id«c angulus 
AfBfACB~ duobus rcdis : fed pertheor. 2. partis j. 
ldex angulus BCDfACB:= duobus re&is angulis : crgp 
angulus AfBfACBsr angulo BQD f ACB: crgo 
vtrimque auferendo eundem angulum ACB, ctiaman- 
gulus A f B angulo B C D : crgo angulus B C D efi 
maiorquolibetex angulis A, vel B* Quod erat dcmon- 
ftrandum . 



c 



Theorema X. Propolitio X VIL 

Viufcumauetriangult duo anguli fimul fumpti funt mi- 
ncrcs duobus rcWts . 

Bx theor . 1 3 . parris 3 . Ideas con&M % quod cuiufcumquc 

trianguli 
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trianguli trcs anguli fimulaequentur duobusre&isangulis : 
crgoduo fimul funt minorcs duobus rc&is . 

Theorema XI. Propofitio XVIII. 

OMnis trianguli maius Utus mziorcm angulum fubtenditi 
In triangulo A B C latus A C fit maius quolibet ex 
Fig.xo duobuslatcribus AB,&BC. 

Dico, angulum A B C cifc maiorcm quolibetexduobu* 
angulis A, & C . 

Conftru&io < In re&a A C notatum fit pun&um D it* 
Vt AC^BC = BCaiCD, fitque du<ftare£a BD. 

Demonftratio. Pcr hypothelim AC cftmaior ,quam 
B C : fed pcr conftru(aionem ACdBCPBCaiCD: 
crgo ctiam A C cfk maior i quam C D : crgo punSum D 
cadit intra pundla A&C;-ergore£fca BD cadit intra rc&as 
A B, ScCBtergoangulus A B Ceft maiorangulo DBC: 
fcd quoniam pcr conftruttionera ACdiCB sCB^CD 
&. angulus C cft communis per theor. 5. partis ^.Idex 
iriangulum ABC cft fimilc triangulo BDC, adcoque 
angulus A trangulo D BC: crgQ angulus AB C eft ma- 
ior angulo A . 

Similitcrpatet,angulum ABC effc maiorenv angulo 
C, fi pcr conftructioncm ponatur hCai AB^AB^ 
AD. 



Thco- 
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Theorema XII. Propofitio XIX. 

OMnis trianguli mxior angulus a tnaioriUtere futtepdi- 
tur. VJfl 
In triangulo ABC angulus A B C fit maior quolibct Fi^. i o 
cxangalis A,& C. 

Dicolatus AC dTemaius quolibct exreliquis lateribus 
AB, &BC. 

Conftru&io . Ex pun3o B du&a fTt rc&a linca B D oc- 
currensrcftae ACin pun&o D,ita vt angulus DBC s=an- 
gulo BAC 

Demonftratio . Per hypothefim angufus A B C eft ma- 
ior angulo B A C : fcd per conftru&ionem angulus D B C 
=3 angulo B ACrcrgo angulus ABC eft maiorangulo 
D B C : ergo rc&a B D cadit intra re&as A B, & B Cjadco- 
quc rc3a A C eft maior, quam re&a D C : fed quoniam per 
conftruclionem angulus DBCs angulo A, & infuper an- 
gulusC eft communis pcr theor. 5. partis 3.. Idcx triangu- 
lum ABC cft fimile triangulo BDC r adeoquc ACad 
CBt=BC<i(iDC: crgo cx tribus lincisproportionalibu* 
AQC B, D Q prima A C maior eft vltima D Qadeoquc 
ctiamprima A C cft maior media C B. 

Similiplane difcurfu euincitur lineam AC eflemaio* 
remlinca A B > fi pcr conftru&ionem angulus DBA po- 
natur xqualisapgulo C. 



Thco 
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TheoremaXIIL Propofitio XX. 

OMnis trisn£uli jtultbetduo latera fimul fumpta reli- 
' quo funt matora.. 

Sit quoduis triajigulqm. AB C cuius maximum Iatus fit 
®* A C, 

Dico lineas C B, 5c A B firaul fumptas cffcmaiores li- 
neaAC. 

Si prudenter dubitari potc&dc veritatc thcorcmatis , pro 
Vt abEucIidcproponitiir , ccrte dubitari non potcft., nifi dc 
duobusminoribuslateribus , an fimul, reliquo , atqucma- 
iori latere maiorafint 5 Qua de caufa ad hunc cafum volui 
rettringcre theorerria , quod in alijs. cafibus ex ipfis tcrminis- 
planicuidensdemonftrabilc non vidctur . 

Conftrutfio.Ccntro C radio A Cdefcriptus fit arcus, qui 
tt&x C B produ&a? occurrat in pun&o D , fitque du&a rc- 
ila D A , 

Dcmonftratio- Per conftru&ioncm A C s= C D :fcd per 
hypothefim A Ceft maior B C rergo C D eft maior,quam 
B C : ergo A B cadit inter rc£as AD&AC: crgo angulus 
D A C cft maior angulo- D A B : fed pcr conftru&ionerai U 
propofitioncm f.hic^ctiamangulusD A C trangulo A D C: 
crgo angulus A D C eft maior angulo D A B : crgo pcr pro- 
politionem pixcedemcm linea AB eftmaior, quam linca 
DB : crgo CBf AB cft maior, quam CBf DB :fcd 
CBf DBsCD^AC, vt patct cx conftru&ione : ergo 
CBfAB cft maior, quam AC. Quod crat demon- 
ftrandum. 

Thco- 



Elemcntorum Euclidis . 9 r 
Theorema XIV. Propofitio XXI. 

Sl fuper tritngulivno Utereal extremicatilus iudreEt* /#- ^'6 J 
nedduEt* fuerintf qu* mterius iungantur \k* /wetreli- 
quts trianguli duobus Uteribus minores erunt % mtnorem uero an- 
gulum continebunt . 

In triangulo A B C du&e fint dux lineai re&a: B D 5c C D 
intra triangulum concurrcntcs in pundoD. 

Dico primo, rcftas CDj&DB fimul fumptas effc mi- 
norcs re&is CA, & A B fimul fumptis . 

Dico fecundo, angulum BDC eflc maioTcm angulo 
B AC 

Conltxu&ioproprimaparte. Rc&a B D produ&aoc- 
currat redte C Ain puncto E. 

Demonftratur prima pars . Quoniam pcr hypothcfim 
punclum D caditintra triangulum AB C, patct D B cffc 
minorem ,quam E B : fcd pcr propoiitioncm 2,0. hic, C D 
cftminor,quam CEf ED: crgo C D f D B eft minOr^ 
quam CEf ED f DB hoceft CEfEB: Rurfusexhy- 
pothcfi,&conftru&ioncfatis conftat CE cffc minorcm > 
quam C A :fcdpcr propofitioncm 20. hic etiam E B eft 
minor , quam E A f A B ; crgo C E f E B cft minor,quam 
C E f E Af-A B , hoc cft C A f A B . Quoniam igitur 
oftcnfum «ftCDf DB effc minorcm >quam C B f L B, 5c 
infupcr ctiam C E f E B effc minorcm,quam C A f A B, 
:manifcftumeft CDf DB cffcminorem CAf AB. Vt 
afferitur in prima partc. 

Conftru&ioprofccundaparrc. Perpun&a A6cD du- F, 6 

M i £a 
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#are&aoccurratre#£ B C in pundro F. 

Dcmonftratur fecunda pars . Quoniam per hypothc/im 
punSum D cadit intra triangulum ABC, manifeftumeft, 
redam A F cadere intra reftas ACSc AB , adeoquc an- 
gulum BDFf F DC t= angulo BDC, itemangukirn 
BAFfFAC = angulo B A C : fcd quoniam per prop. 1 6. 
hic, angulus BDF eft maior angulo B AF, & etiam an« 
gulus FDC eft maior angulo FAC, ctiam angulus* 
B D F -j- F DC eft maior angulo B A F f F AC:ergo angulus 
BDCcft maior angulo B A C. Vt afteritur in fccunda partc. 

Problema VIILPropofitio XXIL 

TKibus datis lineis 9 quarum du* fimul tertia fint maiores 
triangulum conftruere . 
Z?atarfint tres recte line* &> X, Z, quarum quselibet dux 
fimul fint maiores rcliqua . 

Opporteat conftruere triangulum ABCita vtAB t=R, 
jtem A C R X,deniquc BC^Z. 

Solutio . Pofita rc&a A B , qux fit squalis rc&x R,ccn- 
tro Ainteruallo X defcribatur arcus, quiin pun&o C intcr- 
fecctalium arcuracentro B interuallo Z defcriptum, du- 
canturque redte A C, & B C , triangulum A B C crit illud , 
quodpetitur . 

Conftrudio. Sit R illa cx datis tribus lincis , quainter 
rcliquasduas nulla maior. Deinde cenrro AinterualloX 
dcfcriptus arcus occurrat rc&a; A B ( producta? fi opus fuc* 
rit ) in punclo F , cVccntro Binteruallo Z defcriptusarc us 
occunatrecteAB in pun&oE. 

De- 
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Dcmonftratio . Per hypothcfim R non eftminor quara 
X , vel Z : fed ctiam per hypothefira RsAB, itcm X c= 
A F, item Z ss BE: ergopun&a E,F, non caduntcxtra 
rc&am AB: fed quoniam per hypothefim R cft minor 
quam XfZ, ctiam AB eftminor, quam AFf BE,& 
confequentcr B F eft minor, quam B E : ergo punfta A Sc E 
funtintraarcumcentro A interuallo AF dclcriptum:atqui 
ctiampun&a F&B funtintra arcum ccntro B intcruallo 
B E dcfcriptum : igitur arcus ccntro A interuallo A F de- 
fcriptus, atqueproduclus alicubicxtra reftam A B occurrit 
arcui ccntro B interuallo B E defcripto atque producto, qui 
concurfus vocatur C , vt patetex foiutione : fcd peraxioma 
9. partis Idea: talis arcuurn concurfus fit in vnico puncto: 
crgo C eft punctum extra lineam A B conftitutum : crgo 
linese A B,B QCA conftituunr , fiuej terminant triangu- 
lum A B C : fed etiam cx folutione patct A B J= R , iccm 
A C i= X , item B € -s: Z : crgo triangulum A B C tcrmi- 
natur a tribus Iincis sequalibus datis tribus iineis R,X,Z. 
Quod crat demonftrandum . 

Problema IX. Propofitio XXIII. 

AD datamreElam lineam, datumque inea punclumdato 
angulo re&ilmeo aqualem conftituere . 
Sit datus angulus MGH, fcrecta aliqua linca A B , in 
^qua notatum fit punctum C . 

Opporteatexpuncto C duccre rcctamCD, itinangu- 
lus DCB xqucturanguloMGH. 

Solutio. Ccntro G interuallo GI adlibitumaluampto 

dei- 
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defcribatur arcus I K, rectje G M occurrcns in puncto I , rc- 
ctacvero GH occurrens in puncto K. Dcindc eodcmin- 
teruallo,atquc ccntro C dclcribaturalius arcusE L occur- 
rcns rectae A B in puncto E , praeterea intcruallo K I ccn- 
tro E defcribatur arcus , qui arcum E L intcrfccct in F . Dc- 
niqucpcr puncta C&F ducaturrccu CD, eritangulus 
DCB ille,qui petitur. 

Etenim ex folutione , &axiomate 1 1 . partis 2. Logiftica: 
fatispatetarcum KI ~arcui EF, adcoquc menfuras an- 
gulorum DCBj&MGH intcr fc squalcsefle, fcconfc- 
qucntcrangulum DCBt: angulo M G H . Vt petcbatur^ 

ThcoremaXV. Propofitio XXIV. 

Sl duotriangula duo Jateraduobus lateriius tqualia habue- 
rint alterum alteri^ angulum autem angulo maiorem qui 
iquahbus lineis continetur , & bafim bafinaiorem habebunt • 
j In triangulis ABC&DEF latus AB ~ latcri D E , 
itemlatus AC t=lateri DF, dcniquc angulus BAC fit 
maior angulo E D F . 

Dico B C efle maiorem ,quam E F . 
Conftructio.Angulus EDG £=B AC , ita vt D Pta 
D G i atque ducta? fint rcct? E G , & F G . 

Demonftratio . Pcr conftrudionem D F c= D G : ergo 
pcr prop. 5. hic, etiam angulus DFGr^angulo DGF: 
fcdtotus angulus DG F eft maior partiali angulo EG F: 
ergoangulus DFG cft raaiorangulo EGF : atqui criam 
totus angulus E F G cft maior partiali angulo D F G : ergo 
angulus EFG cftmaior angulo E G F : crgo pcr prop. ip. 

hic , 
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hic > ctiam latus E G cft maiuslatcre E F :icd quoniam pcr 
hypothefim , vcl conftru&ionem DGsDF^AC, itcm 
D£=AB, &pra?rcreaangulus EDG J=angulo BAC 
per prop. 4, hic>latus BCs= latcri E G : crgo latus B C cft 
maius latcre. E F . Quod crat demonftrandum , 

Theorema XVI Propofitio XXV. 

Sl duo triangula duo latera duolus Uteribus Jtqualtahattant^ 
, alterum alteri 9 bafim vero maiorem i&anguJumanguIoy 
qui tqualibus lateribus conttnetur^ maiorcm bsbebunt .. 

In triangulis ABC,&DEF, laxus AB- latcri DE, j 
iremlatus AC t=latcri. D F> deniquelatus BCfitmaius 
larercE F. 

Dicoangulura BAC effcmaiorcmangulo EDF. 

Conftru3io . . Centro D intcruallo D F dcfcriptus fit ar* 
cus HE occurrcnsrc&ae DE (produ£te> fiopus fucrit) 
inpun&oH . Praercrea pofita fit refta EG aequalis rc&s 
BC, atquearcui pcr. punSa H & E iam defcripto occur- 
rcns in punfio G . Denique dutfa fiticfta D G . 

Dcmonftratio . Pcr hyppthefim B C cftrnaiox^quam 
E F : fed E G ~B C : crgo E G cft maior quam E F : crgo 
ccntro E radio EF dcfcriptus circulus> totus caditintra 
circulum, ccntro E xadio E G defcriprum : ergopun&um G 
cadit extra circulum ccntro £ radio EF defcriptum: 
crgo arcus HG cft maior arcu HF : crgo angulus 
E D G cft maior angulo E D F : fcd quoniam pcr hyporhc- 
fim AC^DFaDG,& prseterca A B S3 D E > ac de~ 
nique pcr conftru&ioiiem BCs=EC pcr rhcor. f.partis 

3 Idea? 
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3 . ldex patct angulum EDGs angulo BAC: ergo-an^ 
gulus B A C eit > maior angulo E D F . Quod erat dc- 
monftrandum » 

TheoremaXVII. Propofitio XX VI. 

SI duo triangula duos angulos duobus angulis <equales ha- 
beant \ alterumalteri^ vtrumque latus vni lateri <tquale y 
vel quod*qualibus adiacet angulis , vel quod vni tqualium an- 
^gulorum fubtenditur, & reltq ia latera rcliquts latertbus <equa- 
lia alterum alteri , (SPreliquum angulum reliquo angulo *qua- 
lem habebunt » 

Intriangulis ABC, &DEF angulus ABCs=?angu- 
lo D F E, U infupcr angulus BCA= angulo FEDj de- 
niquc latus B C ks lateri F E j vellatus AB ^lateri D F:; 
veldcnique latus AC^ lateri D E* 

Dico angulumB AC s= angulo- FDE, Sc pr&tere* 
BC=FE : item AB^DF: itera ACJ=DE. 

. Demonftratio . Perhypothefim angulus ABC-an- 
gulo D F E, Sdnfuper angulus ACB^ angulo DEF: 
csgcupertheor. y^part. j. Idcce trianguium ABC cit fimile 
ttiangulo DEF, adeoque angulus B A C = angulo F DE, 
&infuper BCa^FE-AB^DF^AC^DE : fcd 
ctiamper hypothefim. B C t= F E, vcl A B = D F, velA C 
=s DE: crgo angulus BAC^ angulo FDE) & pr#te- 
rca B C s=F E ; item, A B s= D F : itcm A C srD E.Quovl 
erat demonftnmdurn - 



Thco- 
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Theorcnu XVIII. Propofitio XX VII. 

SI in duas reElas lineas reBa Itnea incidens altemos angulos 
inter fedjuales fecerit, paralleUtruntrett* Ime* . 
Eft fccund* pars aflcrtionis 2. theorematis 4 partis 3 Jdcx. 

Theorema XIX. Propofitio XXVIII. 

Sl in duas rettas lineas recla incidens externum angulum in- 
terno % & oppofito ad eamdem partem tqualcm feccrity aut 
internos ad eamdem partem duatus reftis «t^ualcs^paralUU erunt 
sft* reft* line* * 

Eft prima , & tcrtiapars aflcrtionis fccunds thcor. 4»part. 

ThcorcmaXX. Propofitio XXIX. 

17^ parallelas reBas lineasrefta linea incidcnsfi? alternos an* 
gulosinter fctqualesi & exteriorem imeriori^& oppoftto, 
&ad eafdem partes *quaiemz& intertorcs ad eafdem partcs 
duohus reftis *qua/cs efficiet . 

£ftaffertioprima thcor. 4. partis j.Idea? J 

Thcorema XXI. Propofitio XXX. Rg.ir 



QV ^eidcmreBtline* funt paralleU % &intcr fe parallc- 
U erunt • 

Kc<3a linca AB fitparaUclarca* CD> «cinfupcrrcfta 
CD fitparallclarcO* EF* 

N Dico 
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Dico lincam A B cflc parallclam lincar E F. 

Conftru&io . Du&a fit X Z occurrcns rcclae A B in 
pun#o G> rc&asvcro CD in pun&o H , 5c re&a? E F in 
puncloK. 

Demonftratio . Pcr hypothefim rc&x AB>&CD funt 
parallelas : crgopcr thcor. 4. partis 3. Idcx angulus A G X 
s=S angulo C H X:fcd ctiam angulus C H X anguIoE K X} 
quandoquidcm pcr hypothcfim ctjam CD&EF fint in- 
tcr fc parallclx : crgo angulus AGXs angulo E K X: 
igitur pcr thcor. 4. partis 3. ldcx lincx A B & E F funt in- 
ter fc parallclx • Qupd crat dcmonftrandu m . 

Problema X- Propofitio XXXI. 

PEr datum punctum dattrectx lint* parallelam rectam //- 
neam ducere . 
Indatarc&alinea A B, datum fit punftum C . 
Opportcatpcrpun&um C duccrcre&am ED , c\ux fit 
parallcla datae rc&x lincac FG. 

Solutio. Suppoftto,quodpun<fhim H fit illud , in quo 
rc&a F G intcrfccat re&am AB, pcr prop. 1 j.hic ex pun,- 
cto C ducatur rc&a CD, vt angulus DCB - angulo 
F H B , rcda D C , fiue D E erit illa , quac petitur • 

Demonftratio k Exfolutionc angulus DCBcsangulo 
F H B : ergo pcr thcor. 4. partis } . Idcse lineae DC,&FH, 
hoc cft linc* D E j & F G fiint inter fe parallel* . Quod 
erat dcmonftrandum • 



Thco- 
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TheoremaXXIL Propofitio XXXII. 

OMnis trianguli vno Utere produElo extenor angu/us duo- 
bus intertontur,CP oppofiiir eft tfualis , & triangu/i 
tres interiores anguli duobus retlts tquaies fum . 

Sit cjuoduis triangulum ABC, cuiuSvnumfatus AC 
prochi&um fit vfque in D. 

Dico primo angulum A C D crangulo C B A f C A B. 
Dico fccundo angulum CBAf C ABf ACB s duo- 
bus re&isangulis. 

Prima aflcrtio in tcrminis infcrtur rn dcmonftrarionc 
prop. 1 6. hic * 

Sccunda affcrtio eft theorcma 1 3 . parris 3.1dca?„ 

Theorema XXIII. Propofitio XXXIIL 

QVddjualety & paral/e/as ad eafdetn partes coniungunt 
re3*line*i$r ipfe 4<juua/es > & para/UU funt . 
Linca reSa A B fit aequalis, & parailcla re&x C D, prar- 
tcrca du&x fint rc&x A C , $c B D 

Dico primo rc&am AC arquari rc&a: BD- 
Dico fccundo rcSam A C cflc parallclam .redte B D .. 
Conftru&io. Du#a fitre&aCB. 
DcmonftratUT prrma pars. Quoniam pcr hypothcfim 
refta AB cftparallcla rccte CD pcr thcor. 4. partis 3 .. 
Ide$ angurus A B C = angulo DCB: fed quia per hypo- 
thcfim AB-CD, etiam A BadCD = BC adBC: igi- 
mrangulus ABC^ angulo BCD, fcinfiiper AB^ 

N 1 nf) 
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C D s= B C ad B C :crgo per thcor- 5. partis 3 * Idex trian- 
gulum A B C cft fimilc triangulo D C B : crgo AQadBD 
a BC*/BC: fcd BC»BC:crgo AC^BD. Qupd 

cratptimum.. L /"X 

g Dcmoniiratur fecunda pars . Ex dcmonftrationc primz 
Dartis.conftattriangulum AB C cfle fimilc triangulo D C Bi 
crgo angulus ACB^ angulo D B C : crgo pcr theor. 4. 
partis y. Idcx rc&a A C cft parallela rc&e BD.. Quoi 
erat fccunduiru 

TheorcmaXXIV. Propofitio XXXIV. 

PArallelogrammcrum fpaciorum latera , * x oppofto * 
anguli % inter fedcjualia funt\ & dtameter ea ttfa- 
riam fecat^yyr • . 
18 Paralklogrammum AD habeat diamctrum C B - 

Dico primo latus, AB s^latcri CD : iteralatuSN AC» 
tatcri-BD* 

Dico fecundo angulum CABt? angulo B D C utcrn* 
angulum A C D nangulo ABDv 

Dico tcrtio triangulum C B A := triangulo C B D . 

Dcmonftraturprima-pars . Per hypothcfim figura A u 
eftparaUetagrammum; igitur rc&a AB cftparallela reSae 
CD,&prxtcrca refta AC cft parallcla rcfta: BD: ergo 
pcr theor«4.. partis 3 -Idc£ angulus ABC^angulo D CBi, 
& infupcrangulus A CB :=angulo DBC rergapcirthcor. 
5 .partis 3 . ldca: triangulumC B A eft fimile triagulo B C D : 
crgo CBadBC^ ABad CD & ACadBD: fcdCB = 

BC: 
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B C : ergo AB^CD: item AC p BD* Quod crat 
primum. 

Dcrhonftr.aturfecunda.pars.. Ex demonftrationc primx 
partis conftat triangulum C B Acffefimile trianguloB C D^Bg. « 8 
ergo angulus CB As angulo BCD :.itcm angulus B C A 
=t angulo CBD utem angulus CAB - angulo CDB : J 
crgo angulus. CB AfCB D ft? angulo> B C D f BCA ^ 
itemangulus. C AB M angulo C D B ; fed angulus. C B A b 
f-CBD c= angulo A B D etiam angulus BCDf BCA. 

angulo A C D : crgo angulus ACD s= angulo A B D : 
itcm. angulus. CAB^ angulo. BDC*. Vt diciturinfc- 
cundapartc q tttildu£<] 

Dcmonftraturtertia pars ^ Pcrprimam. paitcm triangulr^v t & 
CB AbafisCA «JmanguliC BDbafim BDj= ladt: 
Dcinde quiatriangula. ifta. pcr hypothelim funt intcr cafflem 
pafcillelas , etiam altitudo trianguli CBA^ altitudincm 
triangulL CBD - i ad i. : Tertio dudus cx quo oritur 
tiiangulum C B A ad dujfxum primum t= i . ad 1 1 Quarto 
denique du&us primus ad du&um cx qtto oriturtrtangulum 
CBD)= %ad i : igkurpcrthcor. 3. partis j. Ideae triangiii- 
lumCBA <fdtnangulum CBD tubctraxioncm compo- 
dtamcx quatuorranonibus, quarumi vnai (it 1: <\d 1 5 fecun- 
da fit uiii, tcrtia (it B r , quarta {itzadi: fcd cx probL 
j.cap. 2. parti*> 4» Ldeas patct, quod harc ratio compofira. 
xquetur rationi 1 ad x : ergo triangulum.C B AWxriangu- 
lmm C B D s= 1 1 : fed 1 5= x : ergo triangulum C B A. 

triangulo C B D : Qupd tcrtio loco al iercbatur *. 

Scho- 
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Scholium t 

IN prxccdentibus propolitionibus allatx funt vjriacpro- 
ptictatcsconuenicntcs triangulorum angulis, aut lateri- 
bus > prxcipuus fru&us , quem Euclidcs colligit cx his pro- 
prietatibus nonapparet in hoc primo libro, mco enimiu- 
dicio confift t in triangulorum fimilium docirina ab ipfo 
propofita in fcxto fuorum Elcmcntorum libra, quamque 
ample&itur theoremi 5. partis 3 • Idea? Logifticae, adco vt in 
methodo- Euclidca per praedi&as propofitioncs , aliafque 
quamplurimaspaulatirr* propcrando 9 poft multas ambagcs 
tandem perucn atur ad doJfcrinam. triangulorum fimilium 
contentam pra?dicr.o thcoremate . Vcrum in mcrhodo adhi- 
bita in Logi&ica, propeinedumimmediate ex iplis principijs 
inferturh^c triangulorum fimilium do&rina,. cx qua vc- 
lutt totidem corollaria facilc dcducuntur ferc iingulai 
proprietatcs^riangulorum angulis, atque latcribus conuc- 
nien e ,qu:rin Elemcntorumprimo libro arfcruntur ab E u- 
clidcyquodan verum £it obfcruirc licct ex hi&cnus pro- 
pofitisdemonftrationibus : et (i verum eft, nemo, vt opinor, 
ncgare potcrit , LogifticE methodum non vulgarc compei> 
dium arf:rrcpro inucftigandis proprictatibus , qiwc conuc- 
niunt triangulorum angulis , aut latcribus » Altera via , cjua 
Euclidca methodoinfcriurproportio, quam intcr fe habcnt 
diucrfa trianguia , aut ex triangulis conilantes {uperficies > 
fuperf uis imbagibus multo amplius fuperat viam, qua Lo« 
gifticas methodus non tan:um idem, vcrum ctiam amplius 
aliquid aifequitur , vt notatur in cap. 1. partis 5 • ldeae • Etc- 

nim 
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nim cx notishuiuscapitisfatisconftat,in thcoremate 3,cap. 
i.partis y Ideae, dcmonftrari vniuerfaliter , quod qua- 
lefcumquc fint iupcrficics , aut aliae dux cjuantitatcs X & Z, 
itatamen, vt fingula: cx vnico du&u nominatoproducantur 
fcmper vcrum eflc , quod XadZ habcat rationcm compofi- 
tam ex cjuatuor rationibus , quarum vna fit ratio bafium, fiue 
vnius genitoris quantitatis X ad oafim,fiue vnumgenitorcm 
quantitatis Z,alrcra fitratio altitudinum,fiuc altcrius genito- 
ris quantitatis X ad altitudinem, fiue alterum genitorem 
quantitatis Z i tcrtia fit ratio du&us ex quo producitur X ad 
ductum primum, quarta fit racio du&us primi ad duftum ex 
quooriturZ; In demonitrationchuius thcorematis prseter 
ipfa Logifticae principia nihil aflumitur nifi proportionum 
do&rinatradita in parte^. ldea? Logifticar > & tamen licet, 
tana immcdiatc conncxum fit cum ipfis Logilricae principijs 
huic Logiftica; theorcmati coniungcndo problcma 3*cap.i« 
partis4« Idca?(quoddocet inucnire raticncm exalijspluri- 
bus rationibus compofitam ) habctur quidquid requiritur ad 
demonftrationcm fingularura propofitionum Euclidis in 
^uibusaiTeriturjVelarqualitas, vclalia proportio intcrduas 
fupcrficics , dummodo cognitx fint proportioncs , quas ha- 
bcnt iftarum fupcrficicrum genitores, qui ncccflario lincar 
funt , & plcrumque ex triangulorum fimilium do&rinain- 
fcrripoiTunt, fi cx ipfa hypothcfi noncognofcantur$ Vt 
hoc (ccundum , atquc non vulgarc compcndium methodi 
Logifticae mclius apparcat , fi non codcni , certc plane fimili 
fcmpcr difcurfu dcmonftro fingulas propofitiones , in quibus 
intcrlccomparanturdiucrfe fuperficies, priusoftcndendo, 
quamproportionem habcant gcnitorcs, dcindc pcr thcor.3. 
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partis 5.Idca?atqucprob. 3.cap. i. partis^. Idcx infcrendo 
proportioncm aflertam in propolirionc . 

TheoremaXXV- Propofitio XXX V. 

PArallelogramma i* eadem ia/i> & in eifdem farallelts con* 
(litutatnter fe aqualia funt* 
Videtur planc fupcrfiuum demonftrarc hoc theorcma^ 
quandoquidcm immediate fubfequcns theorcma alfcratde 
parallelogrammis arquales bafcs habentibus> quodpraefcns 
theorcma «dicit de parallelogrammis camdcm bafimhaben- 
tibus,manifeftum autem cft, quod aequalcs bafcs habcant 
parallelogramma, qua? eamdem bafem habent. 

Theorema XX VLPropofitio XXXVI. 

1 9 Arallelogramma fuper jcaualilus ha/iius^ & in eifdem fa* 
jf^ rallelis conjiituta inter fe funt aqualia + 

Parallelogramma AC&EG habcant bafes A D,& E H 
inter fe aequales % atque infupcr altitudines fint aequalcs intcr 
fe. 

Dicoparallclogrammum A C ~ parallelogrammo E G. 

Dcmonftratio. Pcr hypothcfim bafis ADad bafim 
E H = i ad i : itcm altitudo parallclogrammi A C ^alti* 
tudincm parallelogrammi EGs i ad i : prarterea <du#us 
cx quo producitur parallelogramrmun ACad «ductum pri- 
mum ~tadi: Dcniquc du&us primus iuidu&umexquo 
producitur parallclogrammum E G s= i ad i : crgo pcr 
theor. 3. cap. 1. partis 5. Idca? parallclogrammum A Cad 

pa- 
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parallclogrammum E G habet rationem compofiranv c» 
quatuor rationibus, quarurn vna clt I ad i> altcra dl u ai l> 
tcrtia cft 1 ad i,<juartacll i ad i : fcd pcr probl. 3. cap. 3 # 
partis 4«Idea> ratiocompoiita cx didis quatuor rationibus cft 
ratio t ad i:ergoparallelograrnmum ACa^parallcIogram- 
mum E G Ba 1 ad 1 : fed 1 £s 1 : crgo parallclogrammum 
A C ~ parallclogrammo E G. Qupd cracdemonftrandurc. 

Theorema XXVII. Propofitio XXXVII 

TRiangula in eadem baf^ & m eifdem pvtf/elis con^ 
flttuta inter fe funt <eauaiia\. 
Hoc thcorema continetur thcorcimte ib x , qucmadmo- 
dum-rheorcma zj-continctuiuhcorcmate z6 , adcoque pla*- 
nc fupcrf lua ferct eius demonl trax io ^ 

TheoremaXXVIII. Propofitio XXXVIIL 

T Riangttla tn bafibus ^ua/tbus^ ityeifltm parallelis ccn** 
flituta , funt inter fe <equa/ta ^ 
Triangula A B C , & D E F habcant bafcs A B r & D E E» 
intcr fcaequalcs , U praterca altitudincs iiiu sequales intcr 
fe . 

Dicotriangulumr ARC- rrianguloDE F 
Dcmonitratio . Pcr hypothefim bafis A^BW bafim-Dff. 
=3 i*: item altitudo trianguli ABC ad> altitudincrn. 
trianguli D lF »uW prxterea dudtus cxquo pioduci- 
tur tnangulum A BC ad duftum primum = lai 2. : itcm 
cfu&us primus ud dudum ex quo producitur trianguluti^ 

O D E E 
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DE F c= LrfJ 1 : ergo pcr thcor. 3. cap. i. partis 5. ldcx 
triangulum ABC triangulum DEF habct rationem 
compofitam exquatuorrationibus,quarumvna cft 1 ad 1 , 
altcra cfti<iii, tertia cft 1 ad 2. , quarta eft 2. ad 1 ; fed cx 
probl. 3.cap. ^.partis^.Idea^hxc ratio corapofita i=r ratio* 
ni 1 ad 1 : ergo triangulum, A B C a d triangulum D E F 
1 4i 1 : atqui I BS 1 : crgo trangulum ABCs tiiangu- 
lo D E F * Quod crat dcmonftrandum . 

TheoremaXXIX. Propofitio XXXIX. 

TRianguLatqualia in> eadem bajl & ad eafdtm partes con- 
flituts y in eifdem quoque funt parallelis ^ 
Hoc thcorcma cft pars irnmcdiatc fubfcqucntis thcorc- 
maris,qucmadmodum thcorema *5 cftparstheorematis 16» 

Theoreraa XXX. PropofitioXL. 

TRianguU Jtquali* inhfitus tqualibust &*ad ezfdem /ur- 
tesconflttuta y ineifdemquoque funt paraLlelis . 
Triangulum ABC iit a?quale triangulo D E F > pra:tc- 
Ti & 2c rcabafcs AB&DE fintin dire^um, iiuc pofitae in cadem 
reaalinca AE , atquc triangula A BC, etD EFcadant 
adeamdcmpartcmre&a: A E , deniquedu&a. fit rccla C F . 

Dico rcaam C F cffe paralkiara rc&ae A E . 
' Conftruaio. Altitudo trianguli A B C iit C X : itcm alti- 
tudo trianguli D E F iit F Z . 

Dcmonftratio . Pcr thcor. 3. cap. I. partis 5-Idcx triari- 
gulum A B C ad triangulum D E F habct rationcm com- 

pofiram 
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pofitam cx quatuor rationibus quaru vna A B ad DE,altera 
C X a d F Z,tcrtia duSus cx quo producitur triangulu A B C 
ad duclum primum, quarta du&us primi ad du&um cx quo 
produciturtriangulu D E F:(ed pcr hypothefim ratio ABa^ 
DE=3 lad i:iteratio du&usex quo produciturtriangulum 
A B C ad du&um primum sa I ad i : itcm ratiodu#us pri- 
mi ad duchim cx quo producitur triangulum DEF"z 
ad 1 : crgo triangulum AB C ad triangulum D E F habcc 
rationcm compofitamcx quatuor rationibus, quarumvna 
c ft 1 a i 1 , altcra CX^FZ, tertia cft i ad 2 , quarta cft x 
ad 1 : fed ctiam per hypothcfim ratio trianguli A B C 
a d triangulum D E F P= i ad i : ergo ratio compofita cx ra- 
tionibus i ad i, item i a d i > itcm z. ad i , item C X ad F Z 
=3 rationi I ad i : atqui pcr probl. 3. cap. ^.partis 4. Idca:, 
ratio compofita cx rationibus 1 ad 1 , itcm 1 adi > itcm 2. 
4ti 1 , itcm C X ad F Z :=: rationi C X *c/ F Z : crgo C X 
a d F Z = 1 <ni 1 : fcd 1 ~ 1 : crgo C X t= F Z : atqui pcr 
conftruclioncm C X cft diftantiapun&i C arefta A E,itcm 
F Z eft diftantiapun&i Fabeadcm re&a A E : ergopun&a 
C &Fa?qualiter diftant ab eadcm re&a AE : igitur rc&x 
CF&AEfuntparallelaunterfc. Quod crat dcmonftran- 

dum • * r ^^^tHUiW* * 

Theorema XXXI. Propofitio XLL 

Sl parallelogrammum , & triangulum eamdem lafmha- 
leant <> tn eifdemque fnt parallelts) parallelogrammum 

trianguli duplum erit # 

ParallclogrammumX, & triangulum Z habcant bafcs 

O 2, AB, 
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A3B y t* E F intcrfc a?qualcs , & pmerea altitudo parallelo- 

grammi Xfit a?qualis altitudini trianguli Z . 

Dicoparallclogrammurn Xeffeduplum trianguli Z. 
Demonitratio . Pcr hypothcfim bafis A B ad balim E F 

^ I ad i : itcm altitudo parallclogrammi X ad altstudinem 
trianguli Z := i ad i : prauerca du3us cx quo producitur 
patallcl-ogrammum Xad du&um primum tr i ad i rdcni- 
cjuc du&us primus adduCtum cx quo producitur triangulucn 
Ztzxad 1 : ergo pcr thcor. 3«cap. i. partis 5. Idca? paral- 
lelogrammumX^J triangulura Z habctrationem compoii- 
tam cx quatuor rationibus quarum vna eft 1 ad 1 , altcra 
l^i,tcrtiai ad 1 , quarta * <irf 1 : fed pcrprobl. ^cap.j. 
partis4» Idcx hxc ratio compofita t=rationi z ad 1 : crgo 
parallelogrammum X ad triangulum Z r= 1 ad 1 : fed *, cft 
duplum 1 :crgoparallclogrammumX eftduplum triangu- 
ii Z . Quod crat dcmonftrandum , 

ProblemaXI. PropofitioXLII. 

DAtotriangulo 4auale parallelogrammum conftituere in 
dato angulo reflilineo. 
Sitdatumtriangulum ABC, $c prsetcrca du&usfican- 
gulusK : deniquc datsefint dua^reclaclincacX, &Z . 

Opportcatconftruerc parallelogrammum EFGH, iti 
vtangulus H E F ^anguIoK, &pmcrea parallclogram- 
muni E FGH aJtriangulum A B C ~ X ad Z . 

Solutio . In vno latcrc anguli K per probl. *. hic, noten- 
tur pun&aL, & M , ita vt K L X, Sc K M r= iZ . In 
aitcro vcro latcroanguli K notatur pun&um P,iravcKP 

- AB, 
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s ABiatquedudb redtaLOpcr probL 10. hic.ducatur 
recta M P parallela recra: L O occurrens latcri K P in pun . 
cto O . Dcmde in rccta A B producta abfcindatur E F 
zquahs KO, &perprobI. y.hic.fiataogulus H EF arqua- 
IisangdoK. Deniqueperprobl. 10. hic.ponatur rectal C 
parallela rccta: E H ; & altera redia ipii AF paraUelae tran. 
iiens per pun<2um C occurratrcdta: E H in pun&o H, & rc- 
toFGmpunOoG. Erit figura EFGH naralleWram- 
mum , quod pctebatur . 

Placunhoc prohlema vniuerfdius proponere , quttWt a Eu- 
cltit proponautr , <vt alijuo modo mereatur locum , cuemobti. 
net ; prtfrtm cum foLutio nulJum a prtcedenttbls diuer- 
JumprobUmx reautrat,ataue demonjiratio habeatur ex U V Ak* 
theoremattbus pajjlmadhtbttts « pr.cedentium prepofitionum 
demonprattombus . Vt ad Eucltdts cafutM re(lnn £ a]u r fatis efi 
fupponere X tzZ . ' ' 

tgDemonftratio . Per folutionem rcda M p eftparallela 
rcSx L O : ergo per theor. 4. partis 3 .Idca: ang U l US K M P 
t= angiilo K L O : itcm anguliis K P M = angido K O L • 
crgo per thcor. 5 . partis 3 . Idea: triangulum K M P elt fimi- 
lc tr.angulo K L O : ergo K L ad K M es K O ad K P : fod 
pcr ^fol ntmncm patct K LadK M z^Xad zZ , itcm K O 
adKP_EF*dAB: ergoE F ad AB B Xadz Z: Iam 
veropcrthcor. j. partis y. Idea: , parallelogrammiim E G 
«dtnangulum ABC habet rationem compofitam cxbafi 
EF^bafim AB, itcmcxaltitudineparalldogrammiEG 
^altKudinemtrianguli ABC, item exdutfufexquopro- 
duc.tur parallelogramum E G^dutfum primum, ac dcniq; 
cxdutfopr.mo Wduclum cx quo producitur triangulum 

ABC: 
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A B C : fcd iam-oftcnfima cft £ F ad A B t= X ad z Z : itcm, 
quia inrcr cafdcm parallelasiunt * patet ahitudinem paralle- 
lqgrammi E£ <id altitudinem trianguli ABCsiaii: 
itcmdu#uscx quo parallelogrammum EG producitura^ 
duclum primum ~ 1 ad* : ac dcniquc du&us primus 
duclum , cx quo producitnr triangulum A B C t=^ a ad i : 
crgo.parallelogrammum EGad triangulum A B C habet 
rationemcompoiitamcxrationibus XadiZ t itcm x ad i , 
itcm i ad i ,item zad i: fed per probl. j. cap. 3. partis 4. 
Idea? harcratio compofita rationi XadZ: ergo parallelo- 
grammum E G ad triangulum ABCJ= XadZ. Quod 
crat dcmonftrandum . 

Theorcma XXXII. Propofitio XLIII. 

OMnis farailelogrammi fpitij eorum , qu<e crrca diame- 
trum funt , parallelogrammorum fupplementa inter fe 
funt squalia* 

Parallclogrammi A B C D diameter fit A C , quam in 
codcm pun&o E feccnt duae re&a? F G , & H I, quarum prior 
frtparallelare&ae AB occurrcns re&is A D&BCin pun- 
<5Hs F,fkG,alteravero HI fit parallcla rectse BC,atquc oc- 
curratreSis AB,&DCinpun&isH,&I. 

Dico parallelogrammum ED ^ parallelogrammo E B . 

Dcmonftratio. Per prop. 34. hic, triangulum ACD 
E3 triangulo A C B : item triangulum A E F t= triangulo 
A E H racdeniquetriangulum EC 1 = triangulo LC G: 
ergo triangulum ACD — AE F — E Cl = triangulo 
ACB — A EH — E CG ; atqui triangulum ACD — 
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A EF — ECI 62 parallclogrammo E D : item triangulum. 
ACB — A R H — ECG - parallclogrammo E B ; ergo 
parallclogrammum £D^ parallclogrammo E B . Quod 
§rat demonftrandum . 

ProblemaXn. Propofitio XLIV. 

ADdatam rtZlam Imeam dato triangulo tquale yarallelo* 
fiMwmvmsppIicac. Fig\t 
Sitdatum triangulum ABC, &: rec}a E F , praetcrca 
datus fitangulus K , & ic&x lincxX, & Z . 

Opporteat fupra re&am E F defcriberc parallelogram*- 
mum F H, ita vt parallelogrammum FH ad triangulum» 
A B C habcat proportioncm , quam rc&a X habct> ad rc*-- 
clam Z. 

Solutio . Pcr probl. 1 1 . fupra rc&am E F produ&am , fi: 
opusfuerit , fiatparallclograramum E M N O , itavtangu- 
lus OEMs= angulo K, &: praeterca parallclogrammumi 
E N ad trfangulum ABGi=X^Z: Dcinde ducatur re&a* 
O F , <\ux produ&a fi opus fucrit occurrat rcclae N M fimili- 
tcr producla? in pun3o D . Deniquc per probl. i Oi hic,du- 
caturrecla FC parallela rc&x E O . Itemperpundtum.D, 
ducatur re#a HG parallcla rcclx EF*. atcjucrecla? OE 
produclsc fi opus fucrit , occurrcns in pun&o H . Deniquc 
reclx FG, & O N produ&a? , fi opus fuerit , fibi occurrant 
in pundto R . Ei it H G R O parallclogrammum , quod pc- 
tirur. 

Demonlrrafi». Vcl punftum F caditintra punih E , & 
M; vcl puinftum FciuiiuxtrapunciaE, 5cM<« Si primum 

pcr. 
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Fig.a* pcr propofitioricm prxcedcntcm FH J=FN: ergo vtrinque 
& *5- addendo idcm parallclogrammum E R, etiam F H + E R 

« ERfFNJcdFHf £Rt=HGRO:itcmER fFN 
-EMNO: ergo parallelogrammum HCROt: para!- 
Jclogramma E M N 0:fcd pcr folutionem parallelogram- 
mum E M N O ad triangulum ABC ~ X adl : 
ergo ctiam parallelogrammum H GRO ad triangulum 
A BC X <u/ L: fcd etiamex fblutione Gtis patct angulum 
E H G x= angulo K : item re£am HG= rc#a? E F : igicur 
£ipra.re&am datam E F, vd quod idcm cft fupra rc&am H G 
dat* rc«2se £F ^qualem, conaructum parallclogrammum 
H G RO habct angulum O HG squalcra angulo dato K> 
&prxtexca parallelogrammum illud H G R O ad triangu- 
lum ABCE=X<w/Z*Si autem puncrum M. cadat intcr. 
Fj . puncta 1£ & F: Rurftis ex propofitione prxcedcnti DRs 
& %, D E : crgo HNfDR^DEfHN :.fed HNfDRss 
H G R. O : item D E f H N ts E M N O : ergo paralJelo- 
grammum HGRO - parallclogrammo E M N O ratqui 
pcr folutionem paratlclogrammum E M N O ad triangu- 
lum ABC^X^ Z : ergo paralleJogrammuirt' H G R O 
m ad trianguhim A Ii C = X ad L \ &ucruru fatis maniftftum, 
cftangulum O H G t= angulo K , atque etiam rectam HG, 
zx datre rectai E F. Quod erat demonftrandum 

Problema XIILPropofitio XLVL 

EEliimto dato ^uaU faralltlcgramnium: cenflhuert in 
Uatfr anguU PtciiUmo - 
Fig.i 5 Data (it quxuis ligura planar, atquc rectis lineis vndiquc 

tCrmi- 
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terminata cxcmpli gratia figura A B C D : pmcrea datus fit 
angulus K. 

Opporteat faccre parallelogrammum EFGH «qualc 
dataifigurasre&ilincae, ita yt angulus EFG aequcturan- 

6 uloK \ ... Fig.17 
Solutio . Primo ex verticc anguli A ad fingulos alios 

vcrticcs angulorum,qui in data figura re&ilinca inueniuntur, 

ducantur ro&x lincx : atque ita data figura rcctilinea diuida- 

tur in triangula . Qup facto in excmplo propofito habcntur 

duo triangula DAC, & CAB. Dcindc aiTumendo pro 

libitu quamlibetrcctam E F,per probl. 1 2. hic,fupra rcctam 

E F fiat parallclogrammum E F 1 L cqualc triangulo DCA, 

ita rt angulus E F I aequctur angulo K. Rurfus per probl. 

1 1. hic,fupra rectam L I fiat parallelogrammum L I G H 

arqualc triangulo C A B ^ ita vt angulus L I G sequetur an- 

guloK. Erit figura EFGH parallclogramroum «, quod 

pctitur. 

Dcmonftratio. Exfolutioncpatetrectam EFeffeparal- 
lclamrectas LI: ergo pcr thcor. 4. partis j. Ideae angulus 
EFIf LIF s= duobus rcctis angulis : fcd angulus EFIs 
angulo LIG; quandoquidcm finguli «quentur eideman- 
gulo K: ergo angulus LI G f L I F e= duobus rcctis : ergo 
per thcor. 2. partis j . Idcac puncta F, I, G, funt in dircctum , 
fiue quod idem eft line* FI,&IG, conftituunt vnam rc- 
ctam lineam : fimiliter patet puncta E, L, H effc in directum: 
igiturcumpcrfolutioncm FI&EL fint parallelaeintcrfc 
patctetiam FG,&EH effc refias patalJclas interfc:fcd 
ctiam rc<2a» E F , & H G funt parallclae intcr fe , quia pcr 
fpluxionem funt parallcl* cidcm tertiae lincse L I : ergo figu- 

P ra 
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r«uE F G H cft paraHclogrammurririfcd quia<p8ribJutioncm 
EFIL s= D CA , & iniuper LIGH — ACB, patct 
EFGH ABCD : crgo paralldogrammum EFGH 
figurae AB CD : atqui pcr folutioncm angulus E F G 
angulo K : crgo parallclogrammura E F G H xquatur 
figurae ABCD, & infupcr habct angulum EFGsqualem 
angulo K . Quod crat dcmonftrandum. 



Problema XIV. Propolitio XLVL 



D 



At* reRalmc* quddratum JLefcrtbtre. 
m J Sit data rc&a linea A B . 
28 Opporteardcfcribcrc quadratum , cuius vnum latuslk 

A B . 

Solutio^ Ex pun&is A , ct B pcr probl. 6. hic, ducantur 
rcCtx ADctBC, quaefingul* fint perpendicularesadre- 
£am A B, atquc ipfi aquales : Dcniquc ducatur re&a D Qs 
Xrit figura ABCD quadratum^ quod pctitur* 

Dcmonftratio . Cum per conftru<»ioncm finguli anguK 
A , et B r.efti fint patct angulum Af B c=duobusre&is : cr- 
go pcr theor.4. partis 3. Ide* linex AD, ctBC funt pa- 
rallelse intcr fc : fedquomam perfolutionem re&x AD,<t 
BC funt sequales interfc,ct fingulx funt perpendicularcs 
ad camdemire&am AB,etiam AB-cft parallclaipfi DC: 
crgo figura ABCD cft paralklogrammum : crgopcrprop. 
z 4 hic , angulus A ts angulb C : itcm angul us B « angulo 
D : itcm rccta A B s= rcctac D C : atqui per folutioncm an- 
guli, ActBrcctifunt,ctinfupcrlinex DA,5cCB fingu « 
arquentur rectae AB: ergo in parallelogrammo ABC D 
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finguli arjguli rceti funt > et infupcr fingula latera ium mter 
fc arqualia: ergo figura.A BCJ) cft quadratum> cuius vnum 
latus eft A B . Quod crat dcmonftrandum 

ThcorcraaXXIir. PropofitioXLVIL 

_ . _ f * ' # A k * #■ / - f | - _ f a • #%>* /f J l • ^ # * * ^ ♦ ■ % ' l ( # * *" A ^ r V | ^ * fe / fl 

' V.'.' * ' ■ ■ « J s. | 

ITi rellangulis triangulis ^ quod a Utere reBum angulum 
fubtendente defcnbitur quadratum ^tquale efl quajratts , 
qutkdateribus reEtumangulum canttnenttbus defcribuntur # , 
Intriangulo A B Qangulus- A BC rectus fit. p 
Dicoquadratum AB fimul cumcjuadrato BC xquari 
qnadrato AC, 

Conftructo. Ducta fit rccta BD perpcndicuians ad 
A C illi occurrcns in D . 

Dcmonftratio . Perthcor; io.partis 3*ldcx 9 AC*d AB^ 
=t AB^AD: itcm AC ad BC:= BCadDC: igitur 
per axioma j; partis 4. Idcse, ACtn A D e= A B 2:item< 
AC/»DC=BCa: crgo A C in A D 1 1 f A C 1 n D C z= 
A B 2 f B C 2 : fed ACtn A D et f A C /» D C b*A C /» 
ADfDC&ACwA Cquandoquidem ACr ADf 
DC:ergo A Ci itfts AB rf BC 2v Qupd erat ckmorw 
ftrandum.. 

ScHoliumv 

E VclidiYproprialaus eiV, quod abalijs inucntasrmthc^ 
maticas veritates colligendo, ordinando , augendo* 
compofucrit elementorum libros fuo infcriptos nomine.. 
Thales Milefius praeter a!ias libri primi propofitiones 5, 15 , 

P 2 16 in- 
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26inueniffedicitur. Ocnopidi adfcribitur prop. I2,& tj 
libriprimi. Atque,vt rcfcrt Lacrtius, Pythagoras Samius 
primus Geomctriama matcria abftraxit , in qua mentiselc- 
uationeinucnit libriprimi propofitiones 31,44,47, 4$. Et 
tefte ApollodoroapudLaertium propofitionis 47 inucntio- 
ne tantalactitiaaflfcvftus eft , vt hccatombem immolauerit;alij 
alias Euclidcas propofitiones excogitarunt : verum ex cacteris 
vix vlla inuentorisfui nomeu retinuit; propofitio 47 ob cxi- 
mioscius vfus celeberrima vfque in hodiernum dicm paifim 
Pythagorica dicirur, cadena propoiitio fub maiori vniuerfali» 
tateproponitur in libro 6. Euclidis, fed tamcn non fubca 
Vniucrialitate,quam admittit iuxta Logifticae mcthodum, 
ncque cnim tantum quidratis , aut alijs planis , atque fimili- 
bus fupcrficiebus trianguli rcSanguli latcra pro bafi habcati- 
busconuenitproprietas > qux in propofitione affehtur j fcdi 
hrc proprictas aut altcra vniucrCiiior proponi>atque dernon- 
ftrari potcft de quibulcunque quantitatibus . Sub hac maxi- 
ma vniuerfahtateame proponituri atquc demonftratur in 
propofitionc49,qu« apud Eudidem. non inucnitur, eam 
tamenadderc volui reliquis Euclidcis propofitionibus Logi- 
fticx methodo ha&enus demonftratis , tum quia ex his orn- 
nibus prajftantiifimaj affiniscft, quippe qux nihil aJiud 
continct ,quam propofitionem47 rcuocatam ad maximam 
vniueHalitatem^tum quia Euclidea methodo non vkktutf 
demonftrabilis, atquc adcbclarius appareat, Logifticae Me- 
thodumnontantum magis compcndiate, ac facile prarftare 
pofle , quod difficilius potcft methodus Euclidca ; vCrum 
ctiam Logifticsc methodo fatis commodc co perucniri , quo 
non afccndit altera 9 

Then- 
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I (imirAtum^uoddefcribttur al VHO latere trianguli *<[ua- 
lt ftt quadratis ,qu*arelt<juis trianguii lateribus defcri* 
tuntur,angul*s reliquis duobus trianguli lateribus contentus 
reBustrit. 

. Sittriangutum ABC, itatamen,vt quadratum A O lit 
«qualc duobus quadratis A B , & B C fimul fumptis. 
Dicoangulum ABC rc&uraeiTe. 

Conftruw^tio. DuOafitre^a BD pcrpcndiculanter oc-Fig.J 
currcrrsrc&s AC inpunfto D, atque inre&a DB pro- 
dudh , fi opus fucrit , notatum fit pundum F , ita vt angulus 
A FC redhisfir. 

Dcmonftratio. Pcr conftruftionem angulus AFCcft 
rcaus : crgo per propr 47. hic, AC*:=sAFa,fF<:x:fe4 
per hypothcfim etiam AC*s=AB»fBC2: ar S° AV% 
fFCx^ ABif^Cii atqui pcr conftrudioncm, & 
prop.47.htc, A F 2ffAD 2 f DF 2:itemF C 2 = D C % 
+ D F 2 : itcm ABid ADxfDBx : item B C 2 = 

DCifDB* : cr 8° ADl t DFl t DCl t DF £ l 
=3 AD^fDBif DCif DBi. 1 er S° vtnn S uc aufb ' 
rendo ADifDCi, etiam iDF*»iDBi: crgo 
DFl-DBi: ergp DF^DB: ergo pun3um F non ett 
diuerfumipunftoB-.crgoangulus ABC non eftdiucrius 
abangulo AFC: fed per conftru&toncm angulus AFC 
cft rctfus : crgo ctiam angulus A B C cft rc£us . Quod erat 
domonrtrandum # 

Thco- 
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TheoremaXXXV. Propofitio XLIX 

SIntdu*fcries qualtumcunque trtum proportionalium ter- 
tninorum haientes primum terminum communcm , atijUe 
duo iltimitcrmtni ftmul jint tqfiales primo communi termtno r 
trie produElutn expnmo termtno duElo in fe tequaleaggregato ex 
produ£tts,qu*oriuntur cx ftngulis mcdijs terminisduclis infe 

Sintqualefcunqtie quantitatcs A C, AB, BC V D Qitaj 
tamen vx ACadA^B c= A.Bad A D, &: prxtcrea AiC*i' 
BC -BC^DC, aedenique ADf DC^AC. ~ 
Dico A C 1-A.B2.fBC *. 

Demonftratio. Pcr hypothefim A C ad A B s^A&ad- 
AD, & prsterea AC ^B Ct: B C ad D C : crgp pcr 
axioma partis 4» Idex AC/»A-Ds AB *,.&:.ctiam 
A C tn D C 5= B C * : crgoA C in AJD ct f A C tn D C £= 
ABxf BCz:atqui ACm AD, ct + A C in D<2 ^AC 
m ADf DC&ACmAC , quanaoquidcm pcr hypo- 
thefim A D f D C m A C : ergo A C m A C, hoc cft AC * 
- ABif BC2, Quod crat dernonftrandum * . 




iLE- 
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ELEMENTORVM EVCLIDI9 

LISBR SECVNDVS 

Logifticis difcurfibus demonftratus 
GRIMALDO DE NOBILIBVS. 

InguU propofittonts prtcedcntis lihriamt 
proponuntur 9 w inueniuntur apud Eucltdts 
tnterpretes , atque fuh eadem vniuerfa/ita- 
terefumuntur^ & demonflrantur* Inhoc 
lihro paulo aliter procedo^ ftnguU enitn 
propofittones proponuntur quidem^ vtba- 
hentur apud Eucltdem^ aut ehts interpretes \ 
fed propemodum fmguU refumuntur^ ac demonjlramur ful 
matori vniuerfalitate. Ex his vniutrfaltorihus propofitionihtts 
txprefse non tnfero Eucltdeas magis rcfirtttas^id emmvtdcha- 
turpianefuperfluum^ quandoquidem demonjkationes mufup- 
ponant altquam notittam tllius logiflic^ qut vtor, qutque ahun- 
d^/uffictty vt k me demonfirau^ vniuerfaliores propofitiones rt- 
firingantur ad minus wiutrfalts ipfis ttfptndtntts , 
nuntural Eucltdt* 




Tke£ 
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TheoremaL Propofitiol. 

SI fuerint du* re£l* line^ feceturque ipfaru m altera in quot- 
cunque partes ; reElangulum comprehenfum fub illis dua- 
bus reStis *qual* efl reUangulis , qwe refta linea infttla , C7* 
fingults partibus continentur • 

Qualefcunque fint quantitatcs A)B,C)D)£) itatamcn 
vtAf Bf Ce=D. 

Dico A m £ , e t f B in E , e t f C in E ~ D in E . 
Dcmonftratio . Ex Logifticis fcriptionibus fatis patct 
AmE,etf Bf»E,"f C/»E t=Af Bf C/»E: fedquo- 
niam pcr hypothcfira AfBfCtrD,pcr axioma 3. partis 
1 . Idea?, A f B f C tn E t= D in E ; ergo A in E, e t f B in E , 
r/ f C fflp E cs D in E . Quodcrat dcmonftrandum . 

Theoremall. PropofitioII. 

Sl rccla fefta Jit vtcunque j re£langula 9 qu4 tota^ & ftngu* 
Its partiius continentnr y *qualta funt ff, quodatotaft , 
quadrato* 

Qualefcunquc fint quantitates A,B>C, ita Vt A f B t= C. 

DicoA mC,*f f Bf»C 6=C 1. 

Demonftratio . Ex Logifticis fcriptionibus patet A in C, 
r> f B tn C 5= A f Bin C fcd quoniam pcr hypothefim 
A f B s= C, pcr axioma } . partis 1. Idcx A f B in C C in 
C Ci : crgo Af»C# f B /»C=C ». Qued crat dc- 
monftrandum. 

Thcor 



Eicmentorum Euclidis . ^zi 



Theorema III. Propofitio IIL 

SI recla Itnca vtcunaue feZla fucrit\ re£t4n£u[umtota > &* 
vnaeius parte contentum tqualc efjt CT reilangulo) quod 
partilus cQntinetur>&ci t quoii pndifta parte fit , quadrato. 
Qualcfcunque fint quantitatcs A>B,C,ita vt A f B = C 
DicoC/»A m Aetf Al» 

Dcmonitratio . Per hypothefim B f A ts C : crgo pcr 
axioma j.partis i.Idea? B f A in A c= C in A : fcd B f A i* 
A cBi» A «f A* : crgo CwAs Bin A f Ai. 
Quodcratdemonftrandum . 

Theorenaa IV. Propofttio IV* 

Sf t e £?j /Wj /«*r/> vtcunquc ; ^uairatum^ quod fit k 
tota^quale crit & quadratts^ qxuuparttbus fiunt r & ff» 
quedbispartibus continetur % reftanguU- 
Qualcfcunquc fint quantitatcs A, 5c B * 
Dico Af Bj dArfB*fffAwtB. 
DcraanJ&ratio.Af Bf c= Af BwAf B : fedAf Bin 
A f Bs A 2f Bifff A/»*B:crgoAf Bq ^Atf Bl. 
it f AmiB - Quod crat dcmonftrandum • 

Theorcma V. Propofitio V. 

S lnttalinea fefta fucrit in partes *quaJeS)& in partes int* 
qualtty reftangulum intquMus totius partthus conten- 
t um vna cum quadmo line<e , qu<t inttr feUiones mterijcttury 

Q? tquale 
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djualc efl ei 5 quod a dimidia fit , quadrato . 

Qualcfcunque finr quantitatcs A, B, C, ita vt A s= B f C. 

Dico Ai £=A fBwCr/ f Bx. 

Dcmor ftratio. Per hypothefim A :=Bf C :ergo vtrin- 
quc addcndo B, etiam AfBt22BfC: ergo per axioma 3 . 
partis 2. Idcae A f B in C cs x B f C in C C 2 <r/ f C in l 
B : crgo vtrinquc addendo B 2 , ctiam A f B in C et f B 2 ^ 
B2f C xe/f C/axB : fcd per thcor. 4. hic,B f Cj s=B2 
fC**/f C/»2B: ergo BfCj5=AfBwC*/fB** 
fcd quia pcr hypothefim A t= B f C , ctiam A 2 ^ B f C j: 
ergo AxS=AfB/»C*/fBx. Quod crat dcmonftran- 
durn. 

Theorcma VI. Propofitio VI. 

Sl refla linea lifariam fecetur, atque iffi in reUum adijciatur 
qutdam refta linea\reiiangulum tota cum adieUa,0* adie- 
tta comprehenfum^ vna eum quadrato dimidu , «quale efl qua- 
dratO) quod ab ea , y«* ex dimtdia , & adiefta conHat , tanytam 
ab vna linea defcribitur • 

Qualefcunquc fint quantitatcs A, B> C» ita tamen > vt 
A~B- 

DicoBfC? s=Af Bf CinCetf Bt. 

Demonitratio . Pcr hypotlielim A t=B;ergo vtrihquc 
addcndo Bf C, ctiam Af Bf 2&fC : crgo per 
axioma ^.partisx.Idcae A f Bf Cin C s= 2 B f Ctn C £h 
C 2 et f C in % B : crgo vtrinquc addcndo B x> ctiarn A f 
Bf €/*C*/f Bx t=Bif Czet-f C/»2 B : fed per prop. 
4.hic,Bf Cj^BxfCx */f C/»xB ; ergoB f C? 
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r=2AfBfCwCtffB2, Quod crat demonftrandum 3 

TheorcmaVIL Propofitio VII. 

Sl reUa linea vtcunque feSla fuerit t qua a tota, &* vna par* 
te fiunt vtraque quadrata <equali& funt , & reSiangulo 
quod bis tota , & diSla parte continetur^ & ei , quod i reliqua 
parte fit , quadrato • 

Qualcfcunquc fint quantitatcs A> & B . 
DicoAf Bqetf B % t= A f Bin %Betf A z. 
Demonftratio.Pcr prop,4. A f B q i= A if B l m f A in z 
B^B /* B et f A #* lB *rf A *:fed B 2. s=B in B:crgo vtrin- 
quc addcndo «qualia ctiam A f B q r* f B 2. s= B m B tf 
fBinBetfAin tBetfAi : fcd BinBetfBinB t=B 
f» 2 B : crgo A f B qet f B2. c= Bw 2 B r/-J- Am 2 B rr f 
Ai : fcdBm2 B etf AimB s= Af B/&2B : crgo Af 
BqetfBt ts Af B w 1 B et f A2. Quod crat demon? 
ftrandum . 

Theorcma VIILPropofitio VIIL 

Sl reSla linea vtcunque feti* fuerit > quod quater tota 
& vna parte continetur reEtangulum vna cum quadraf 
retiqu* partis «equaU efl quadrato , quod ex tota , & diUa parte 
tanquam ex vna linea defcribitur. 

Qualefcunquc fint quantitatcs A Sc B . 
Dico AfB/i»4B^fA25=AfxBj- 
Demonftratio. Af 2 B q 5=Af 2B/» Af 2B^ Af 
2 B/»A*f f Af 2 Bw 2 B : fcd AfiBmA =A/»iB 

, Q * <>t 
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eff Ai; item Af zBimB fc= A/nD^f iBtfttS? 
ergo Af 2B q ^Aim B*/f A x f AinzBetf %Binz 
B— 2A/*2B<?/f tB/»z.Brrf Ai : fed iAmiB» 
A/»4Biitem2B/i»iB c^Bw^BiergoAf i B ^ £=A/* 
4 Bf/ f B^4B et f A t : fcdA/a^B */f B//14BS 
Af B//>4B : crgo Af B m 4B it f A2 = Af * Bq 
Quod crac demonftrandunn 

TheoremalX. Propofitio IX. 

S7 «5* /'» partes aquales , fJP S* partes intquales fefta 
fuerit 5 quadrata > inxqualibus totius partibus dtf~ 

cribmtwr, dupla funt^tT quadrati dimidUj & quadrati H- 
ne* eisss y fu* tnter feftiones interijcitur . 

Qualefounque fint quantitatcs A,B>C, ita vt A s= B t C. 
Dico Af Cqet-f Ba^Atf Cl ~xadi. 
Demonftratio . pcr hypothcfim B f C ss A : crgo B S=s 
A — C: crgoB x s= A — C q: ftd pcrtheor. I. appendicis 
lib. i.Logiftic*,A-CjS=A»f C2#/~Am*C : cr- 
go B 1 t= A 2 f C a. ef — A 1» 2 C: atqui ctiam per prop.4. 
hic, Af Cq s= Atf C2#f f Ai» 2C : crgoAf Cqet 
fB2S=A2fC**/fAi*2Ce/fA2fC**f.-A 

witoi Aaf 2 d:fcdt Axf %C% S=A tfCxmi: 
crgo Af C q et-f B 2 = A 2 f C 2/* % : crgo pcr axio- 
ma 3-partis ^.Idex AfCjf/fB2<i<*A*fC2S=2arft. 

Ciuod crat demorjftrandum . 



Thco- 
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Theorema X.Propofitio X 

Slrcftalme* fecetur bifariam, & ipfi inreclum qutclm 
recta itnea adijciatur , qu£ i tota cum adtecta, $T adtefta 
fiunt vtraque quadrata dupia fune > & quadrati dimidi* » & 
quadrati%qued ab ea , qu* ex dimidt r> $f adieEla con^at^tanquam 
al Dna linea defcribitur * 

Qualefcunque fint quantitatcs Ai B, C, ita vc A t=s B. 
Dico Af BfCj erf C* ad Ai erf Bf C q 53 * 

Demonftratio. Cum jA 2 = 1 Azf A 2, patcc jAl 
t C l er f l A »Cr LA*fALfCLerfLA/*C: 
fcd pcr prop.4. hic AfCj := A*f C*eef lA**C: 
ergo, 3 A l f C * e r f l A m C s 2 ALrtf Af Cj : cr- 
go vtrinquc addendo A f C q , ctiam ^ALfCLe/fLA 
in C erfAfCj:=*A* erf AfCferf Af Cf : fed 
quoniam AwiAp *A*,atquc adco A*erf Am l A cs 
3 A *, patct ^AaerfiAwCerfAfC^r: Al erf 
Atn l ArtfL AinCet f Af Cj&A» erf l Ai* Af C 
erf Af Cj:crgo Aietf zAi» Af C er f A f Cjer f 
CLS=LA*ertAtCjf er f Af C </ AfCj f A l 
ij» l : fed perprop.^.hic, ctiam AfAfC^srALerfLA 
wAfCer f AfCf :crgo AfAfCf erfCLCsAf 
C q f A l in l : fcd quia per hypothcfim A cs B , ctiam A f 
Af Cq = Af BfC ^&infuper AfCf f=Bf Cy:crgor 
A f B f Cj er f C l := B f Cj f A l i» ncrgo pcraxioma 
3 .partis 4.1dcx AfBf Cqet f CL^BfCjerf Ai c= * 

1 ; Qupderatdcmonftrandum. 

Pro. 
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Problcma I. Propofitio XI. 

DAtam rectam lineam fecare 9 ita vt quodtota& altera partt 
continetur rectangulum *<juale fit ei> quod i reliqua par- 
te fit > quadrato . 
j 0 Sit datarcftaABi 

Oporceac illam fccarc in pun&o C| ita vt A B ad A C ~ 
ACadCB. 

Solutio. Pcr prop. n.lib. i. hic,ducatur rc&a ADj 
qux fit pcrpcndicularis ad AB, itavt AD fit dimidia 
BA. Dcindedu&a re&a B D per prop. 2, lib. 1. hic,' 
cx re&a A B abfcindatur re#a A C aecjualis differentiae re$a- 
rutn DB,&D A.Erit A B ad A C S= A C ad C B. 

Dcmonftratio habetur prop. 14. dc incommcnfurabi- 
libus cpift. 4. 

TheoremaXI. Propofitio XII. 

17S£ oltufangults triangulis> quod a latere oltufum angulum 
futtendente fit quadratum maius efl quam quadrata , qu* 
fittnt a iaterihus ohtufum angulutn continentihus % reUangulo 
contentobisvno laterum> qu* funt circa ohtufum angulum > in 
quod fcilicet productum > perpendicularis cadit> Imea ajfum* 
pta exterius a perpendiculari ad angulum ohtufum . 

IntrianguloAD Cangulus D rc&usfit, atqucreftaA 

3 1 B occurrat rcdte D C in punfto B. 

DicoACr t=ABif BCt^f CBrwrB D. 

Dcmonftratio . Per prop. 4. hic, CBfBDj^BDi 

f CB 2 
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f C B i et f C B m x B D : fed pcr prop. 47. libri prxcc- 
dentisACx cs ADif/fD B f BC j:ergo AC x s=A 
Dxt BDif CB» "fCBm iBD : atqui pcr prop. 
47.1ibri prxcedcntis etiam ABi = ADi-j-DBi: crgo 
ACi :=AB»f CBitf f CB/*iBD. Quoderatdc 
raonftrandurn . 

Siplaceret hoc thcorcma vniucrfalius proponere,ac de- 
monftrarc , poffet dici . Qualefcunquc fmt quantitates A C, 
A B, A D, CB,BD,ita tamcn vtAC: sADt«f C 
BfBD ? 5 item ABj J=ADif DBj, vcrum cnt , 
quodAG x s= ABi f BCirffCBinjLBD. In hunc 
modum propofiti thcorcmatis demonftratio habetur fi in al- 
lata dcmonftrationc citetur hypothcfis, vbi modo citatur 
prop. 47. libri praxcdentis • 

Theorema XII. Propofitio XIII. 

IT^acutanguli: ttiwguli$\ quoda Ltere acutum angulum 
fufaendente fit quairamm , minus efi quam quadrata qu* 
fiuntalateribus acutum angulum continentilus , reclangulo con- 
tento bis vn» laterum > qu* funt circd acutum angulum , in quoct 
perpendicularis cadit y & Itneaaperpcndiculari intus ajfumpt* 
ad angulum acutum . 

In triangulo ADC angulus C D A rcdus fit , atque rc^ 
daABoccurrat rc&aeCD produi&e in aliquo pimtfoB, 
DicoACa cCBifBAtrtM.CBwiBD. 
Demonftratio . Pcr prop. 47. libri pnrcedcntis B A * 
trBDiTDA^fed per prop. 4. liie CBisCDtf 
BDl etf C Dinz BD: ergoBAxf CB r^BDif 

DAi 
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DAl f CDxf BDl CD w iBD & DAif 
CD^f iBD: fff CDmiBD: fcd quiaiBDL- 
BDi»iBD,& infupcr BD in zBD^f CD in »BD 
«BDfCDinzB D>roanifeftum eftx BDi tff CDu> 
a B D 5=BDf CDi» % B D~CBw i,BD,cumBDf 
CD-CB:ergoB AiTCB2 :=D A if CDxrr f CJ 
$n * DBicrgo BAxfCBiff — CBm iDBKDAif 
CD*:fcdpcr prop.47.1ib.praeccdentisctiam AC 2 := D A2 
fCDx : ergoACi^BAxf CBi« -CBwiDB.. 
Quod crat demonftrandum . 

1 Si placcrct ,hoc thcorcma vniucrfalius proponerc r $c dc- 
jnonftrarc, dici poffct . Qualcfcunque fint quanutates A C r 
IA B> A D,C D 5 B D^ita tamcn vtACi^CDif DA2 
^infupcr B Aa^BDifDA^ac dcniquc CB es C D 
f DB- Vcrum erit,quod AC2^CBifBA2fr — C 
B/« 1 BD * Procuiusdemonftrationcfufficitinprxcedcn- 
ti difcur^ c itarc hypothcfim , vbi citatur propofitio 47. librii 
prarccdcntis 

Problema IL Propofitio XIV 

DAto reBUineo trjunh qwtdratum conjiituere.< 
Data fit figura X re<ftis lincis terminata . - W 7 
Oporteat defcribcrc quadratum Z xqualc figune X • • 
Solutio . Primo per prop. 4** libri praeccdcntis defcriba* 
tur rcfiangulum ABCD aequalc figurar X, Dcindc produ- 
catur re&a B C vfquo in E,vt CD ^CE, & pcr prop. 1 o. 
libripra?cedentisic<3a B£ fccccur bifariam in F. Tertio 
ccnuo F radio FB defcribaturfcjnicirculus r cuiDCpro- 
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dufla occurrat in pundto H. Deniquc perprop.'4<£. libri pr«- 
ccdentis (upra rc&am CH dtfcribatur quadraturn Z . Erit 
Z quadratnm> quod pctitur . 

Demonftratio . Pcr thcor. i-e. partis 5 . Idear BC adC H 
=s CHaJCE : fed CE £=CD: crgo BCadCH s=CH 
ad C D:ergo per axioma 3 .partis 3 Jdeae^BC in C D t=CHi: 
fed BCw CDc re&anguio A B C 5 itcm C H % «3 qua« 
drato fa&o fupra C H , hoc eft quadrato Z: ergore&angu- 
lum ABC- quadrato Z:fed ctiam figura X re&angulo 
A B C : crgo figura X p quadrato Z . Quod cr^t demoo- 
ftrandum . 

'E P IS T O LA S E P T I M A 

FRANCISCVS ZECCADORVS 
R.P.^GIDIOFRANCISCO DE GOTTIGNIES 

Smetatis lefv. S. 

ON omnino ftcrilis, aut otio tantum obl«- 
#ando conHijrrns,riira in me fihm incen- 
dit animaducrtcndii quo pa&o matcricm 
dc quantitatibus cxpertibus communi 
mcnfura pcrtra^ct Logiftica tua^Ariadnae, 
videlicet ftamcn , cuius duftu Mathcfcos 
tuto labyrinthum ingrcdimur . Quoniam vero tua metho- 
do, compcndiaria vidclicet via, huiufcefciemia? fincsingrcf- 
fus , iniquo prorf u « an imo -conquiefcebam in ijs demonftra- 
eionibus , quas grauiffimi carteroqui , ac noftwe pcnc faculta- 

«. tis 
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tis Antiftitcs, Eudidis mrcrpretesafferunt inlibris ad Arith- 
mcticam pcrtincntibus: aufus fucram cx his libris aliquos f 
nifi prarftantioribus , mihi sertc magis arridcntihus dcmon- 
ftrationibus illuftrare , Arduam, fecnsac opinabar, prouin- 
ciam expcrtus fum ; in animum -cnim iaduxeram 9 elementa- 
rcs veritates multo faciliori negotio demOnftrari poiTe, quam 
fublimiora Apollonij Pergaei xrogitataj «xquibusplura Se- 
legeram exercitationis gratia infercnda sxijs , quae iradis in 
tux Logifticae Idea • An igiturmagis pronus eft,inquiebam f 
adytus ad arcana,&:quafi Sacrarium f quam ad ipfum Ma- 
thcfeos limen ? Cum ita fluftuarem animo f illa fuborta eft 
cogitatio ,non£xipfa rci iiatura Conicas Pcrgari Se&ioncs 
obuias mihi, &quafi cxpofitas vifas fuiiTe > fcd ex tramitc, 
vtita dicam , acdiui f & nihil falcbrofoad huiufmodi io&ri- 
nrpaenetralia, ftrato in tur Logifticx Idca: huiufmodi verd 
femitam minime lecludi ducentemad inuefti^anda illa, qua? 
vulgariumnurherorum propria quodamodo funt,aut illis ap- 
tantur, itavtadalias quantitates non aeque pertineant ,aut 
dcmum jjs tantummodd iiunquam conucniant , licct in alijs 
fiuc continuis j fiue iifcrctis quartfitatibus inucniri poflintj 
Ad haec autem proprictatum gejrera fpe&arc yidebantur illa , 
quacmihimoleftaprx cactcris in Euclidis slementis accidc- 
bant ; Quamobrem ftudium me caeperat > aliquam ex his, 
ac prxfertim «celebritatc xlariorem propofitionem yidendi 
expugnatam , \t cxeadoeererartificiiirn f quorcliquasfupe- 
rarcm . Nequcmefefellitconfiliummeum>poftquam enim 
auidiffimis , vt omnia tua,Tfurpanda oculis cxhibuifti thco- 
rcmataquaedamdequantitatibuscommuni menfura carcnti- 
bus, vidcor mihi fatisfeliciter in ijs , quae demonftrareinfti- 

tueram f 

V 
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Ricramj elaborafle * Vcrum aa faufta mihi ceffcric alea , cx. 

te nofse ambio y idcocjuc ex pturibus feptimum Euclidcor um 
I elemcntorum librum, aliorum > quos pcrin Jcdemonftraui ,, 

[ iudicio tuo fpccimen fiibi jcip , vt ff albo hic a tc cafculo do- 

I netuiv fpem lucis relrquis faciat > fi nigram illi nojaminuras. 
j cum cxteris delitefcat » 

I BLEMENTORVM EVCLIDIS 

L IEBR SEPTIMVS 

Logifticis difcurfibus demonftratus 

; % :rttm/m- . A • / 

FRANCISCO ZECC4DORO: 

NOtandum * Quando indemonftrationtbus huius libri ftp- 
timi Euclidts citantur axiomata „, atqutr txprtfsi aliud! 
tton dtcttur^ilinaxiomata mtel/igenda- funtyqwrannotamu* ini- 
ao> traclatus dt commtnfurabilitus r £r incommenfurattlibus 
qjuantitatitus pajr. 3 4^ <^ 35^ ibtdtmqut propofttx: deftninonts 
mintntur* 

Tfieorcmat FropofitioT. 

Sl tuobus numtris tnxqualibus propofitisdetrahatur ftmptr 
minor de nutorralierna: quadam detrailiont ntqut rtli~ 
qiius vnquatmmettatur prAcedtntem^qHaadivextHmfitaivni** 
tatem iprtmt tnter ftcrunt dati numeri - 

R r. * Sinc 



3 3 £ Epift. VII. Libcr feptimus 

Sint duo nuraeri vulgarcs iotegri A & B : atque numcrus 
AfitmaiornumcroB. D^indc diuidcndo A pcr B produ» 
caturintegcr F,atque pro rcfiduo rcmancat intcger C Rur> 
fus priorcm diuifdrem B diuidcndo pcr inucntum refiduum 
Cproducatur intcger G> atquc prorcfiduo rcmancat intcger 
D . Dcnique^hoc ordinc,indiuifioneadhibitumdiuiforcm 
diuidendoper rcfiduum* eiufiicm diuifionis, continuando 
diuifioncs ,tandem pro rcfiduorcmancat vnitas- 

Diconumcros A & B non habcrc communcm menfu* 
ram diucrfam ab vnitatc . 

Conftrudio. = E t C : item -| tss G f D :item £ « 
Kf E:item — s=Pf 1 •Pr«tercaquiuisnumerus,qui mcti- 
tur A&B,fitX. 

Dcmonftratio > Pcr ccnftr. f ' = F f C : crgo £- — C 
sa F : ergo A — C ^Bw F : fcd per conftr. X mctitur B , 
adeequc pcr } . axioma X metitur B /ff F : ergo X .mctitur A 

C; fed etiamperconftr.X mctitur A : ergo per 2. axio- 
maX metitur C. Rurfus, quoniaai per conftfuc. £ = ' 
Gf D,ctiam|- ~ D «G : crgoB -D=CmG : fcd 
iam oftcnfum eftX metiri C 7 adcoque per 3 . axioma X mo- 
tiriCi»G:ergoX mctirur B — D:fcd per conftr. etiam X 
metiturB : ergo pcr 2. axiomaX metiuirD . Rurfus ptr 
conftr.^ = Kf E: ergo £ ~ E = K: crgoC — E = D 
;>» K : fcdprius oftenfumclt X metiri Diadcoque pcr **.axio- 
maXmetiriD/*K : ergo X rrictitur C — E : atqui etiam 
oftenfum eftXmetiri C: crgo per *. axioma X mctitur E . 
fturfus per conftr.-£ ss pf r ; crgo ~ — 1 = P : ergo 
D >- r ~Ej»P : fcd quoniam oftcnfum cft X mctiri B , 
etiam per 3 .axioma X metituf £ in Prcrgo X mctkw D — 1: 
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fcdiamdcmonftratur» efl X mctiri D r.crgoX metkur » 1 
crgo X , vel cft vnitas, vcl minor vnitate : crgo X noa eik nu- 
mcrus integcr diucrfasab vnitatc : fcd pcr conftuXeftqui- 
uis numerus , qui cft menfura A & B : ergo nullus numerus, 
integcr ab vnitate diuerfus metitur A& B : crgo A & K 
«on habent communcm menfuraox diuerfam ah vnitatc * 
Quod erat demonftrandum . 

Corollariura. 

HIncfacilcpatet,.quod fi numeri A&B habeancaK- 
quam communcm menfuram diucrfam ab vnitatcj 
tandcmadillamdeuenictur, conrinuando diuifiones ordinc- 
pnefcripto in propofitione . Etcnim fr ad nuilum talem nu- 
mcrum pcrueniatur, ctiam nullam talem mcnfiiram habcnt : 
crg ) fi aliquamtalem-menfiiram habcnt , ad illam perucnic- 
tur, atquc tandem pro refiduo habebitur ille numerus . 

Problema I. Propofitio IL 

D>V obusnumerii ctath non 1 printti inttr fe y m%xiMato*o- 
• rum communem menfuram inuentrt.- 
Datifintduonumeri vulgares intcgri A&B, quiha- 
bcant communem menfuram diuerfam ab vnitate . . 

Oportcat inucnirc maximum vulgarcm integrum nu- 
merum,qui mctiatur A & B . 

Solutio. Maiorem A dkiidendo per minorem &produ- 
catdf integcr F> atquc pro refiduo remaneat integer C . Kur- 
i us priorcm dtoiforcm B diuidcndo pcr rcfiduum C produca- 

tur 
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tur intcger G> atque pro refiduo remancac inreger D. Deni- 
que , hoc ordine, ira diuifionc adhibitum diuiforcm diuide-n* 
do per refiduum ciufdcm diuifionis t continuentur diuifiones, 
dbnecnullumrcmancatrefiduuro: atque diuifor huius vlti- 
mx diuifioniS) exqu3 nullum rcmanct rcfiduum , fit vulga. 
ns integer E • Dico r numerorum A & B maximam com- 
xnunem menfuram efTe E » 

Demonffratio ^ Per hypot. numeri A & B habcnc com> 
muncmmenfurarndiuerfaaiab vnitatcrergo* percorollar» 
propof. r. prselcripta ordinc contihuandb» diuiiioncs > tan- 
dcmdeucnictur ad aliquemdiuiforem E, qufvnitatermaior 
fit , & nulTumrclinquatrcfiduurrr. Itaquc £ t= F f Q itcrri! 
£ srG-fD jitem^ :=K-j- Ejdeniquef tsLyU nullumre» 
linquatur rcfiduum:atqjmaxima communis menfur* numc» 
rorum A&B fitaliquis inrcger Z.. Quoniam igitur 4~ 55 
Ff C,etiam -£~ — Cs^F: crgo A — C s=-R in F :: fedZ. 
mctitur BVadeoquc pcr j. axioma Z. metituc B/* F : erga Z 
metitur A ►—Cifcd ctiam Z.mctitur Arcrga pcraxiotna 
«tiam ZmctiturC.Llurfus,-!- ~Gf D : crgpi~~ D^Gt 
ergdR — D ~ C/»G : fed iam? oftcnfum cft Z mcriri C >, 
adeoquc pcr £. axioma Z mctitur C /* G t crgo tmctitur 
B D : atqui ctiam Z metitur B: ergpper r, axioma Z mc- 

citur D.. Rurfus r §. « Kf E : ergo ■§ E PK r ergo» 

C — E ~D /» K: fed oltenfum.eft Z metin D, adeoquc per 
£. axiomaZ mctiturDm K ; ergo-£metitur C~ - E :. atqui 
ctiam Z' mctitur C : ergo pcr ». axibma Z mctiturE.. Rur- 
lus ~ s^L rergo> per4'. axioma. E merirur. D,adeoque per 
j.axioma E metitur D in K,hoccft.C~ *E ifed:ctiam.E mc- 
tatur fc : ipfum : ergo pcr axioma Emctitur C, adcoque per 

3 . axib-- 
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3! axiorna £ inctitur C in G j hoc *ft B ~ D: fed ctiatfi 
oftenfumeft E mctiri D;ergd peri.. axioma E mctitur B $ 
.adeoquc per 3 . axioma E mctitur B in F ;lioc cft A C:fed 
oftcnfumcftE mctiri C: crgo per a. axioma Emctitur A: 
igiturconftat E metiri A&B, adeoque c ffc communern 
menfuram A & B : fed quoniam oftcnfum eft Z ( <jui pcr 
conftr. eft maxima communis menfura A & B ) metiri E , 
pat«t E non effc minorcm maxima communi mcnfura A5cB: 
«crgo E cft maxima communis menfura numcrorum A & B « 
<}uod eratdemonftrandum* 

Corollariunu 

Hlnc patct j quod ii numcrus Z fit maxima communis 
menfuranumcrorum A&B> .quilibctnumerusX, 
quimetitur A &: B* etiam metiturZ. Etenimcumper hy- 
pot. X metiatur A & B > ordinc praefcripto in propofitionc 
continuandodiuifiones,pcr.corollar. propoCi.tandcm dc- 
ucnietur ad diuifionem , in qua X cft .diuifor , &: nullum rc- 
manct jcfiduum: fed ctiam per hypot. .deuenitur ad diuifio- 
nem, in qua diuifor cft Z , & nullum remanct diuifionis rcfi- 
duum ; ergo ordinc prxdicio continuando diuifiones; peruc- 
nitur , tum ad diuifioncm , in qu a Z cft diuiior , &c nullum 
remanet rcffduum ; tum ctiam ad xliuifionem > in qua X eft 
diuifor* nulluraqucicmanet rcfiduum : fcd ordincpraefcrip* 
to contintiandojdiuifiones , prius occurritdiuifio j in qua Z 
cft diuifor, cum fit prima,in qua nullum rcmancat rcfiduum : 
crgoordine prafcripto continuando diuifioncs, ex diuifione» 
:in qua Z cft diuifor , pcrucnitur ad diuifionem > in qua X cft 
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diuifor , nifi fortc Z s= X : crgo pcr 2. propof.2 mctitur X i 
quod idem patct fi Z. s= X.. 

Problema II. Propofitio III. 

TKibus numeris dathnon primis inttr fe maximameorum 
cemmunem menfuram muenire* 
Dati fint tres numeri vulgares integri A> B, C . 
Oportcat. corum maximam cornmunem menfuram in- 
uenire . 

Solutio, Pcrpropf. 2. inueniatur X maxima menfura 
xomraunis numcrorum A, & B: deinde iterum percamdem 
propofitioncm jnueniatur Z maxima communis menfura 

numcporum X, & C. 

Dico , Z clfcmaximam cQmmunem menfurara numcro- 

rum A, B, C 

Nota,quodfiXmetiaturC,tuncZ s=:X*,fi veroXnon 
metiatur C, tunc Z non ss X. Vtroquc tamcn calu X crit 
raaxima communis menfura numcrorum A, B, C, 

Dcmonftratio . Per coroliar. propf. L. OmnisnumeruS, 
qui mctitur A, & B, ctiam mctitur X maximara mcnfuram 
numeror um A* & B: crgo maximus mimerus, qui mctitur 
X eft maxima coramunis menfura A, & B: ergo cciam maxi- 
mus numerus, qui mctitur X, 6t Q cft maxima communis 
menfura numcrorum A, B, C: fcd pcr hypot. numerus Z cft 
maximus numerus , qui metitur X, & C: crgo numcrus Z cft 
maxima communis mcnfura numcrorum A, B, C. Qupd 
crat demonftrandum . 
. ; a fcu : m .nr^ 9in». . ...... 

• i x j • - Thco- 
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TheoremalL PropofitioIV. 

OMnis numerus omnis numtri % minor mahris , vel part 
ejii velpartes ■ 
Sint duo numeri vulgarcs intcgri A, & B> quorum minor 
fit A' y maior vero fit B: Vcl vniucrfalitcr . 

Qualefcunque ciufdcm gcncris quantitates fint A|&B$ 
ita tamen , vt A fit minor quam B. 

Dico , A cffc partem aliquotam , vel aliquantarn ip- 
fius B. 

Propofitio patct ex tcnninis , cum quslibct minor 
^quantitas aliquoties fumpta praectsc adjequct , vcl non adse- 
quet quamlibct maiorcm ciuldem gcneris quantitatcm . 

Theorema III. & IV. Propofitio V. & VL 

Sl numtrus numeri pars fuerit f vel partes , & alter alterius 
eadem pars^vel partes : etiam vterque vtriufajie eadem 
fars > velpartes erit , qu<e vnus vnius • 

Sintnumcri vulgares integri AjB^C^D, atquc A^B 
r=; C ad D : fiue A metiatur B> & infuper C , raetiatur 
D , fiue non. Vel vniuerfaliter. 

Qualcfcunq; ciufdcm gencris fint quantitatcs A>Bj QD: 
ita tamen ^vtAadB t= C ad D. 

S Dico 
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Dico , A f C 4</ B f D AadB. 

Demonftratio . Pcr hypot. A^BsCWD: crgo per 
affcr. 1. theor. 5. partis4 # idcx Logift. AadC ^B^D 
ergoperaffcr. ^.ibidcm Af Cad C -Bf.D W D: ergo 
iterum pcraffer. 1. A f C adB f D B C^D: fcd A 
cs C D: ergo A f C ^ B f D ; s: A B. Quod erat dc- 
nionftrandum.- 

Theorema V.& Vl.Propofitio VII.& VJIL 

ST nuntems numeripars fuerit , vel partes , ablatus abla- 
ti > relicjuus reliaui eadem p*rs^ vel partes erit > qu< to- 
tusiotiuu 

Sintnumcrivulgarcsintcgri Ai B,C, D;' iti vt A adB 
ss C ad D> fiue . A mctiatur B, &: C mctiatur D, fiuc 
nonjdummodo. A fitmaior (juamC>&: B fit maiorquamD. 

VehvniuerJalitcr. 

Qualefcunq; ^iufdcm gencris fiatquantitates A>B)C, D; 

ita tamcn , vt A ad B ss C ad D. 

Dico,A.~C *f B~ D es A *«J B. 

Drrrionftratio . Per hypot. AadB fZ*d D : ergo pcr 
aflen.*.- thcor. 7 . partis 4. Idcae Logift. A adC ~Bad D: cr- 
go pcr affcr.4. ibidcm A >- C ad B D s= C ad D: 
fed A^B~ C*/D: ergoA-C44B-D£=Aai/JB: 
Quoderat dcmonftrandum . 
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TheoremaVU.&:VIII:Propofitio IX.& X. 



ST numerus numeriparsfuerit >vel pams alter alterius 
) eadempars^ velpartes : etiam permutando , qu* fcrs e(l , . 
vel partes primus tertij ^eadem pars 9 ,vel partes erit fecundus 
quarti 9 

Sint numeri vuIgarcsMntcgri A> B, C, D, atquc A ad B 
~ CWD;fiue A metiatur BjJ&c C metiatur D, fiue non. 
Vel vniucrfalitcr L . 

Qualefcunqs ciufdcm gcncris fint guantitates A^CD : : 
ita tamen , vt A ad B ss C ad D. - 

Dico , pcrmutando A ad C f= B ad D 0 . 

Demonftratio patct cxthcorcmate y ¥ parti$4.;Ide£ Lo— 
gpfticx. .ji^ilu^ j *' >x 

Theorema IX Propofitio XL . 



S\fuerit\vt totus ai totum 1 ita^ablatus ad atlatumzCT' 
reliquus ad reliquumerit , vt totus ad totum . • 
Sintnumeri vulgares integri A, B, C, D;iti vt A ad B 
=5 C ad D, atque A fit maior a^uam C ; item B fit maior 
quam D. Vcl vniuerfaliter. 

Qualefcunq; ciufdcm generis quantitates fiht A,B,C,D : 
itatamcn, vt Aa^B s=C *dD. 

S z Dico 
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Dico,A*-C*iB~D ~AadK> 

Dcmonftratio patct expropofitionibus 7.» & 8 •vniucrfaK* 
tcr propofitis » 

ThcoremaX. Propofitio XIL 

SI quotcunque nutneri proj?orti$nales fuerint ; vt vnus an>~ 
tecedentium ad unum confeauentium y ita eruntomntsamt- 
cedentes ad omnes confequentes . 

Sinrquotuis rrurncri vulgarcs intcgri A, B, C, DjE, F? 
atque A ad B ~ C ad D ^ E ad F . Vel vniuerfaliter . 

Qualcfcunquc ciufdern gcneris quantitates fmt A>B,Cr 
D, E»F j itatamcn vtAaJB ziQadD^ HadV.. 

Dico, A f C f E aiB f b f F - A fcl B . 'W^.^nM 
Dsmonftratio- Pcrhypothefim AadB ~C a£U: cr~ 
go pcr theorema quintum panis quartailldeas Logifticac,per- 
mutandb atquc componcndo patct r A f Gad? B f D A 
m{ B : fed per hypothcfim A ad B ~ E 4<i F : crgo A f C aX 
B f D srEWF : crgo iterum- per theor. quintum- partis- 
quartae Idea: Logiftica?,permutando atque compondo mani- 
fcftum cft , A f C f E ad Bf D f F E2 E ad F : fed pcr hy- 
pothefim , E ad F s= A *J B : crgo A f C f E adft f D f F 
Aa^B* Qupd cratdemonftrandum 



Thco- 
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ThcoremaXI. PropofitioXIII. 

Sl quatuor numerr proportionates fuerint % & permutando» 
proportionales erunt . 
Sintquatuor numeri vulgarcsintegri A>B, C, D, atcjuc 
AadB^CadD. 

Dico, permutando A ad C s= B ad D . 
Demonftratiopatctex theorcmatc y partis 4. Ideae Lo- 
giftica? • 

Theorcma XII. Propoffcio XIV* 

Sl fuerint quouunque numtri y & atij ipfts muttitudtne 
\ <tquales ^qui btni fumantur , $ in- eadem proportionel 
itiam ex aquaittate tn eadtm proportione erunt . 

Sint quotuis numcri vulgares intcgri A, B, C y D, E, F; 
itavtA^BS=DflJE, &in&pcr B«iCs:E^F, Vcl 
vniucrfaliter . 

Qualefcunqueeiufdemgcneris quanritatesfmt A,B, C r 
D^E, F : ita tamen vt A ad B = D 4<iE , atque infupcr 

Dico, ex acqualitatej vel ex ajquo Aad C~T>adF- 
Demonftratio patct cx theor. 6« partis 4. Idea? Logiiticx 
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TheoremaXIIL Propofitio XV. 

Sl vnitas numerum aliquem metiatur y alterautem numerus 
tqualiter metiatur altum aliquem . & permutando vnitas 
terttum numerum tqualiter metietur r atque fecundus quartum . 

Sint trcsnumerivulgarcsintcgri A,.B,Cy atquei^A 
=3 B ai C . 

Dico permutando ladB ^AadC* 
DcmonftratiopateteKthcorematc $v partis 4^ IdetfLo- 

gifticse» 

Theorema XIV. PropofitioXVI. 

Slduonuvtert fe multiplicantef fecerint aliquos\ facli ai> 
ipfis inter fe tquales erunt * 
Sintduo numeri vulgares intcgri A&B, atque A/pR 
=: C . Vcl vniuerfaliter . 

Qualcfcunqueeiufdem generis fint cjuantitates A&B> 
atquc A in B = C . 
Dico,B/»A r=C* 

Demonftratio . Per hypot.A tn B t= C : fcd pcr axioma 
1 . partis4. Idea? Logift. A in B es B in A : crgo TSin A ~ C. 
( Juod erat demonftrandum . 
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Theorema XV. Propofitio XVII. 

SI numerus duos numeros multtplicans fecerit aliquos \ faUi 
ex ipfis eamdem proporjionem habebunt^uam multiplicati. 
Sint Jiumeri vulgares intcgri A,B,Q atquc A in C := D : 
item B/ffCcE, Vel vniucrfaliter . 

Qualefcunque ciufdemgeneris llntcjuantitatcs A>B> Q 
. atque A tn C.s D : itcm B inC n= E . 
Dico,D .adE~ AadB. 

Demonftratio . ! Per corollar. theor.^.partis 4»Jdcac Lo- 
gift.A in CadBinC ~AadB: fed pcr hypot.A in C D: 
item B/»CsE: ergo D ad E d= A^B. Quod.erat dc- 
, monftrandum. 

Theorema XVI. Propofitio XVIII. 

Sl numeri numerum alijuem multiplicantes fecerint ali- 
quosyfafti exipfis eamdemrationemhaMunt^ juam muU 
tiplkantes . 

Sint numcri vulgares integri A, B, C . .Vel vniuerfalitcr. 
Qualelcunquc eiufHem gcoerisiint^uantitatcs A, B, C 
Dico, C in A addnB C? A *<{ B . 
.Dcmonftratio patet cx prxccdcnti propofitionc. 
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TheoremaXVIL Propofitio XIX. 

Slquatuor num eri proportionales fuerint , qui ex primo y & 
quarto fit numerus dqualis e{l*i> qut fit ex fecundo>>& 
tertto. Bt ft numerus,aut fit ex primo, & quarto tqualtsefi 
ei^ <[ui fit ex fecundo^&tertio \ quatuor numeri proportiona- 
Ustrunt. , 
Sint numeri vulgares kitcgri A,B,QD. Vclvniuerfa- 

liter . _ _ 

Qualefcunquc ciufdem generic fintquantitates A,ByC,D. 
Dico, AmD-BmC, CiAadB~CadD. Et vicif- 

fim A ad B ^ C ad D, fi A tn D ~ B in C . 

Hxc prapofitio arquiualet axiomati 3. partis 4, Idcx Lo- 

giftics * 

Theorema XVIII. Propofitio XX. 

S, tres numeri proportionales fuerint : qui ab extremis fit 
numerus <tqualis erit ei y qui fit * medto . Si autem qui *b 
extremis fit tqualis fuerit fi , qui fit a medio : tres numeri pro- 
portionales erunt • 

Sint nameri vulgares intcgri A> B, C . Vel vniucrfaiitcr. 
Qualefcunque ciufdcm gcneris fint quantitates A, B, C » 
Dico, A in C ^ B tn B, fi A ad B fc= B ad C . Et viciffim 
AWB^B^QfiAmC^BmB. 

H«c affcrtio conucnit cum axiomatc j. partis4, Idea? . 



Thco- 
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TheoremaXIX. PropofitioXXL 

NVmtrt omnium fihi proportionalium minimt numtr 
ftht proporttonales *que metiuntur • 
Sint numeri vulgarcs intcgri A>B, C>D: atquc tt 
S3 C ad D : & infupcr proportio A ad B conftet minimis ter- 
BMlliS» 

Dico , A metiri C : & infuper B mcriri D. 
Quandoquidem iuxtadefnttwnes LogiHtc* , qutkus vtimur , 
itiam vnitas efl vere , proprie numerus : propofitio , i wk 
proponitur pauli vniuerfalior efl } ^«aw Euclidea , 4f 
plicem admttttt cafwm : primus cafus cft , quando cx numcris 
A, Sc B> aliquis cft vnitas fccundus cafus cft, quando cx 
numcris A, & B nullus cft vnitas. De fecundo tantum cafu 
agit propofttto Euclidea , ejuia tuxtt eius definitiones vnitas non 
eft numerus . V trum fecundus ijie cafus in Euchdea propofuione 
fropofitus apud eius interpretes legtnme demonftratus muenia- 
tur fuo loco confiderabimus . 

Dernonftratioinprimo cafu . Per Hypothefim A ad B: 
=: CadD: crgo permutando AadC t= UadD: fcd quo- 
niam pcr hypothcfim A,vcl B cft vnitas , & infupernumc- 
ri B, Sc Dlingulifuntintcgri vulgarcsrpatet A metiri C,vel 
B mctiri D: ergo A mctitur B, & ctiam C mctitur D: Vt auV 
ritur in propofitionc . 

Dcmonftratio in lccundo cafu . per hypot. A ad B *? C 
ad D : fcd> per theor. 5 . partis^. Ide* Logift. A ad B s=- C 
ad : ergoC«JD S= Cad^: crgo B -f c bs D : fcd pcr 

T hypou 
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hypot. D vuigariintegro : crgo B -~ t: vulgari intcgro i 
argo A metiturB m C:atqui pariter pcr hyp.proportio A*</1> 

conftat minimis intcgris tcrminisdiuerfis ab vnitate, adeoq; 
perprop.^de commenfurabilibus, cWncommcnfurabilMUS 
quantitatibus , Anon metitur B : crgo pcrfecundampartem 
propof.tf.ibid. A mctitur C:Scd quoniam Aadll ~C aci D 
pcrmutando AadC t= B^D:crgo ctiam B metitur Djconftat 
igiturin vtroquc cafu propofito A mctiri C.et infuper B me- 
tiri D . Qupd erat demonitrar.dum . 

TheoremaXX. Propofitio XXII. 

SI (int tres numeri •> & aty- ipfis multttudme <etjuales , qui 
bini fumantur y&in eadtm proponione > flt autem pcr~ 
turbata corumanxlogia xctiatmcx ^n.xlttatc in caXcm proportto- 
ne erunt . 

Srnt numeri vulgares integri A, B, C, D> £, F : ira vt 
A ad B- s= Ead F t &: infupcr B ad C D adE . Vel vni T 
ucrfaliter . 

Qualcfcunquc ciufdcm generis fint quantitatcs A, B, C, 
1 ),E, F j ita tamcn vt A ad B ~ E ad F t 5c infupcr B ad C 

DicO| cxaequatit ate, vel cx aequo,A adC zzEadlr. 

Dcmonftratio . Pcr hypot. A ad B := EW Fr ergo pe* 
*xioma 3. partis 4. ldea: Logift- B/»t := A m F : fcd etiani 
pcr hypot.Bfl^C ZzDad E,adeoqueBwE t=D» D:crgo 
Aw^C/zi D:ergo per idem 3 axioma,A a<4 C S= D a d I 
Quod crat demonftrandum . 

Theo 
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Theor.XXI.&XXn.Prop.XXIIfc6tXXIV 

PRimi inter fenumeri funt omnium Jtii proportionalium 
mtntmt . Et numeri omntum ftbi proportionalium minimi 
funt inter fe primi* 

Sint numerivulgaresintegri A 5c B . 
Dico primo, propomonem A ad B cffc cxprcffam mini- 
mis terrainis, fi A & B nonhabcnt communcm mcnfuram 
diucrfam ab vnitatc . 

Dico fccundo, AScB non haberc communcm mcnfu- 
ramdiuerfamabvnitate, fi proportio AadB clt cxprcffa 

minimis tem)ixiiM^||MK' • •.- •••v • ^^Sijfe 1 * 

Dcmonftratioprimae partis patet cx affcrtionc i .propof.j 
dc commcnfurabilibus , & incommcnfurabilibus quantita- 
tibus . 

Demonftraturfecunda pars. Pcr affcr. %. propof. 3. dc 
commenfurabilibus, & incommcniurabilibus quantitatibusj 
proportio AadB cft cxprcffa rainimis intcgris tcrminis, 
fiA&B nonhabcnt communcm mcnfuram diuerfamab 
vnitatc : led per hypot. proportio AadB cft cxprcffa mini- 
mistcrminis intcgris : crgo A5cB nonhabcnt communcm 
mcnfuram diucrfam ab vnitatc ♦ Qupd crat fccundum • 

Theorema XXIII. Propofitio XXV. 



N 



Vtnerus , qui ex duotus imer fe primis metitur mum , 
adreliquum primuse[{ 9 
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Sint numcri vuJgares integri A, B, C $ quorum A & B 
nonhabcant communem menfuram diuerfnn ab vnitate, 
tamcn C metiarur A . 

Dico , B & C non habcrc communcm menfuram diucr- 
famab vnitatc. 

Conftru&io. Littcra X fignificct quamcunque mcnfu- 
ram communem numcrorum B Sc C. 

Dcmonftratio . Pcr conftr, X mctitur C : fcd pcr hypor. 
C mctitur A : «rgo pcr axioma 1 . ctiam X mctitur A:crgo X 
eftcommunismeniuranumcrorum A&B: fedperhypot. 
A Sc B non habent communcm mcnfuram diuerfam ab vni- 
tatc : crgo X t= 1 : fed pcr conftr. X cft quxlibet mcnfura 
numcrorum B&C:ergo B&C non habent communem 
mcnfuram diuerlam ab vnitatc. Quod crat demonftrandum. 

Theorema XXIV. Propofitio XXVI. 

Sl duo numeri ad juempiam terttum primi fuerint , etiam 
fimul multiplicati ad eumdem terttum primi erunt . 
Sint numcri vulgarcs intcgti A,B,C,pra?terca neq^ A& Q 
ncq;B,& C,habcantc6muncmmenfuradiueriamab vnitatc. 

Dico , A tn B & C non habcrc communcm mcnfuram 
diuerfam ab vnitatc . 

Dcmonftratiopatctcx affcrtionc *.propof.5.dc commcr> 
furabilibus , & incommcnfurabilibus quantitatibus . 

Theorema XXV.Propofitio XXVII. 

SI duo numert fuerint inter fe primi : etiam quadratum 
vnius ad reli^um primus erit • 

Nurac- 
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Numcri vulgarcs intcgri A y & B non habcant commu- 
nem menfuram diuerfam ab vnitate . 

Dico A/if A , & B non haberc commuhcm menfuram 
diuerfam ab vnitate • 

Dcmonftratio . Per hypot. A , & B ; item A , Sc B non 
habent communem menfuram diuerfam ab vnitate : ergo 
pcr pracccdcntem A in A , & B non habent communem 
mcnfuram diucrfam ab vnitate.Quod erat dcmonftrandum . 



Thcorema XXVI.Propofitio XXVIII. 

Sl duo numeri adduos altos numeros , vtcrque ad vtrumque 
primi fuerint : etiam ex ipjis gtmti inter fe primi trunt • 
Numeri vulgarcs intcgri A, B, C f D fint talcs, vt A & C, 
itcm A&Dj ac prsterea B &C, item B&D,non ha- 
beant communem menfuram diucrfam ab vnitate . 

Dico , A/»B)&CwD non haberc mcnfuram commu- 
nem diucrfam ab vnitate . 

Demonftratio . Per hypot, C Sc A : itcm D & A non ha- 
bent communem mcnfuram diuerfam ab vnitatc: ergopcr 
propof.stf. etiam C«D&A non habent talem menfuram- 
Similiter pcr hypot. C & B 5 item D&B nonhabentcom- 
munem menfuram diuerfam ab vnitatc : ergo pcrcamdcm 
propof. 26. C in D & B non habent talcm mcnfuram : ergo 
C in D & A : itcm C in D & B non habent communcm 
mcnfuram diucrfam ab vnitatc : crgo itcrum pcr propof i6 9 
A in B, cV C inD non habent talem mcnfuram • Quod crac 
dcmonftrandum: 

Thco- 
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- ThcoremaXXVII.PropofitioXXIX. 

S/ duo numen inter fe primt fuerint : etiam iilorum qua- 
dratt , cubt , (9* fic deinceps , prtmt erunt v - 
Duo numcn vulgares intc^ri A & B nonhabcant cora- 
muncm mcnfuram diuerfam ab vnitatc . 

Dico , etiam A n & B «nonhaberctalcm menfuranw 
T^otalitteram n repr<efentare quemuis numerum vu/garem 
integrum , qut poteH effe denominator dignitatum A & B . 

Dcmonftratio. Pcrhypot. A&B non habentcommu- 
nem menfuraradiuerfam ab vnitatc : ergoper prxcedcntcm 
B tn B> & A in A non habcnt talcm mcnfuram, & praetcrca 
pcr propof. 26.A&B m B:itcm B &: A m A)hoc eftA&B 2: 
item B&At non habcnt taiem menfuram : crgo A 2 curn 
B 2 , vel B : item B 2 cum A % , vcl A non habcnt talcm 
menfuram : ergo pcr prarcedentem B in B 2, & A /» A 2, 
hoc cit B 3 & A 3 non habcnt talcm mcnfuram, etpmcrca 
per propof. 2 6. A ct B 5 : itcm B ct A 3 non habcnt talem 
menfuram : ergo A 3 cum B j , vcl B : itcm B 3 cum A 3 > 
vcl A non habent taicm communcm menfuram :crgopcr 
pracecdentem B in B 3 , ct A in A 3 jhoc cfr B 4 et A 4 non 
habent talcm menfurarmatque ita de rcliquis in infinitum , 
adcoquc B et A n noo habcnt communcm menfuramdi- 
ucriam ab vniute . Quod crat deraonftrandum • 
.6.1 .foqo-:qrjq mnoliog"»: ^uhv dfcmihMJib ..;u.:" Drn 
3MoU>»il' J>* in:<n rrr. f J jrv» a<tfKI M * ?U*j,« 
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Theorema XXVIII.Propofttio XXX. 

Sf^«d» numm inttr fe primi fuertnt letiam vterqtt? fimuf 
adquemlibet tllorum primus erit+Quod fi 'bterqutfimui 'trci 
*vnum aliquem tpforum ft primus 9 & numeri a prmdpib pofixi 
prtmterunt s 

Numeri A $c B fint vulgares integri . x 
Dico primo, Af B& A, item A f B &B non haberc 
mcnfuram diuerfam ab vnitate , (i A &c B noa habeant ralem 
mc n fu ram* . t&NNNQm- 

Dico fecundo, A&B non habcrc menfuram diucrfam nb 
vnitatc > GAfB&A,velAfB&B non habcant talcm 
menfuram - iL < ^^BBft^ • ' ' 

Conftru&io . Littera X fignificcr quamliber communem 
mcnfuram nuracrorum A f B et A . 

Dcmonftratur prima pars.PcY conftr.X mcrittir Aritcm X 
mctitur A f B:ergo X mctitur A ct Br fcd pcr hypot. A ct B 
non habcnt communcm mcnfuram diucrftm ab vnitatc: er- 
go X 6= 1 : ied perconftr- X cft cjuarcunque mcr.lura com- 
munis A f B ct A : ergo A f B ct A non habcnt communem 
mcnfuram diuerfam ab vniratejdem fimilitcr patct dc Af ft 
ct B,fi X fit communis menfura numcromm A*f B ct Ihergo 
A f B ct A, itcm A f B & B non habent communem men- 
luramdiucrfam ab vnitate. Quod cratdemonftrandujn „ 

Eadem pofita conftru&ione alitcr idcm demonftratur. Pcr 
dcfin. 7. X*ft pars alimiora numcrr A f B, crgo datulf intc- 
gerE, itavtX/» E PiAf B: item X citparsaliquokxiu- 

rncri 
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mcri A : crgo datur intcgcr F > ita vt X in F A; itaque mav 
oifcftum cft, intcgrum E cflc maiorcm integro Ft crgo 
E i— F alicui intcgro K : fcd quoniam X in E c= A f B > 
ct ctiam X m F ss A,patct X in E ti - X in F s= A f B - A 
t& B :crgo X in E et — X i»F E3 B : fcdX i» E ff — X/w F 
3X1» E— F&XwK, quoniam> vt dixiraus^ — F e= K: 
crgo XmKcB: crgo K e= J. : fed oftcnfum cft K efle intc- 
grum : crgo-| 5= integro : ergo X mctitur B : fcd per conftr. 
X metitur A : crgo X mctitur ActB: fed pcr hypot. ActB 
nonhabcnt coramuncm mcnfuram diucrfam ab vnitatct 
crgo X ss i : crgo fecjuitur,vt prius, A f B ct A, itcm A f B 
& B non habcrc communcraracnliiram.diu£rCim ab vnita- 
tc. Quod crat primum * 

Conftru&io pro fccunda partc X repracfentet quamlibec 
mcnfuram^ommuncm numerorum A & B . 

Demonftratur fccunda pars . Pcr conftru&ioncm X mc- 
titurA & B:ergo pcr t.axiomaX mctitur Af Brcrgonume- 
rorum Af B & A , itcm Af B & B cornmunis mcnfura cit 
":fed pcr hypot. vcl A f B & A, vcl A f B & B, non habcnt 
communem mcnfurara diuerfam ab vnitatcrcrgo X cft vni- 
• as : fcd pcr conftru&ionem X eft quselibet mcniuracommu- 
nis numerorura A&B : ergo numcri Act B non habcnt 
«nenftiram communcm diucriamab vniute . Quodcratfc- 
aindurn . 

Theorema XXIX. Propofitio XXXL 

OMms frimns numerns aiomnem-i quem non meuiur pri- 
mus eji » 

Nume> 



Elemcntorum Euclidis . 1^3 

Numcrus vulgaris integcr A non habeat menfuram diuc*- 
famabvnitatc>acpraeterca non metiatur integrum vulga^ 
rem B- 

Dico, numeros A ct B non haberc communem mcnfu- 
rara diuerfam ab vnitate . 

Dcmonftratio . Pcr hypot. A non habet mcnfuram di- 
uerfamabvnitate,nifiipium A : ergo AetB non habcnt 
commnnem rnenfuramdiucrfamab vnitate, nrliipfumA: 
fcd per hypot. A non metitur B : crgo A et B nullam habcnt 
communem menfuram diucrfam ab vnitatc. Qupd crar 
demonftrandum . 

Theorema XXX. Propofitio XXXII. 

Sl planum numerum altquis primus metitur j ts ettam e pU- 
ni lateritus alterutrum tnetitur, 
Sintnumerivulgaresintegri AetB, arque aliquis vulga- 
ris jntcgerCnonhabcnsmcniuram diuerfamabrnitatc mc- 
tiaturA/wB. 

Dico, C metiri A, vel B . 
Conftruaio^-? t=D. 

Dcmonftratio . Per hypot. C mctitur A in B:crgo ±P B 
alicui integro : fed per conftr. sa D : ergo D cft vulgaris 
intcger, adeoque finguli numeri A, B, C, D funt vulgarcs; 
intcgri : prxtcrca quoniam t= D , per probl. 4. cap. 5. 
lib. 1 . Logift. A tn B ~ C i» D : ergo pcr axioma 3 . partis 4. 
Idc* Logift. A^C DadK: fed per hypot. Cnul- 
lam habet menfuram diuerfam ab vnitatc nifi ipfum C: 
crgo velCmetitur A,velCctA nullam habent menfuram 
communem diucrlam ab vnitatc. Iam vcro fi C mctitur A y 
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patct,quoddtprobanduiri,nuTiuum C metiri A, vclB:Si 
vcro C 5c A nullamhabcnt communcm mcnfuram diucriam 
abvnitatejigiturperpropof. proportio AadQ cftcx- 
prcflaminimisintcgristcrminis : fed ctiam (vtdcmonftra- 
tum cft ) A a d C ss D ad B • crgo pcr propof. % 1 . A mctitur 
D, et infuper C mctitur B : crgo vtroquc cafu C mctitur A , 
vcl B . Quod crat dcmonftrandum . 

Thcorema XXXI. Propofitio XXXIII. 

OMnem compojltumnumerum aliquis primus metitur. 
Sit numcrus vulgaris intcgcr A, qui habcat mcafu- 
ram diuerfam ab vniratc, atquc talis mcnfura minima fit B . 
Dico, B nullam habcrc mcnfuram ab vnitatc diucrfam • 
Dcmonftratio . Pcrhypot. Bmctitur A: ergo pcr axio- 
flu 1 . quibbct numcrus , qui rncritur B , mctitur A : crgo fi 
darctur aliquis numcrus diucrfus ab vnitatc*qui mctiretur B, 
ctiam illc idcm numcrus mctirctur A : kd pcrhypot. nullus 
datur numcrus ab vnitatcdiuerfus minor B, qui mctiatur A: 
crgonullus daturnumcrus diucrfus ab vnitate , qui mctia- 
tur B : crgo B nullam habct mcnfuram diucrfam ab vnitatc . 
Quod crat demonftrandum.. 

Theorerna XXXILPropofitio XXXIV: 

OMnis numcrus aut primus ejl^ aut ab ali<juo primo men- 
furatur* 

Sit qualifcunquc numcrus vulgaris integcr A . 
Dico, A non habcrc mcnfuram diucrfam ab vnitate ; vel 

dari 
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dari alium numcrum vulgarcm rntegrum B non habcntcm 
mcnfuram drucrfam ab vniratc ; ita vr E metiatur A . 

Demonftrario patct cx prxccdcnti; ctcnim fi Ahabct 
mcnfuramdiuerfam abvnitarc ,atcjiie omnium minima fit 

pcr praeccdcntcm E non habct mcnfuram diucrfam ab 
vnitacc i 

Problema IIL Propoflao XXXV. 

Ny meris datis juorcunque r inuenirr mrnimos ipfis pro- 
fortionalts ± 

Dati fint quotcunqucnumcri vufgares integri A r B, C . 

Oportcat inuenirc alios totidem numeros D, E, E dati^ 
proportionalcs^ atquc intcgros & mknmosomnium camdcm 
proportronem habcntium.. 

Solutio * Pcr propoC numcrorum A> B, C inueniamr 
maxima communis mcnfiira Zjarquc J£ - tfe D : itcm E;. 
dcniquc -y- = F . 

Dico^inucnros numcros DyE, F datis A, B,C eflc pro- 
portionalcs f atquc minimos omnium camdcm proportio- 
nem habcntium- 

Conftru&io . Minimi vulgares integri habcnrcs eamdcm 
proportioncm , quam habcnt A,B,C fintL, M, N^ 

Demonftratio . Pcr conftr. Lad M sAaJBr itcnv 
LaiMdl proportio minimisintegris terminis cxprcfllncrgo» 
pcr propofi 2 1. L metitur A 7 ct M mctkur B: crgo := ali- 
cui mtegroX : fcd quortiam L adM s= A ad h r pcrmutando* 
LadA t^Mad B:rrga~ =-^:crgo ^ e= X.Similiter patet 
4, ^^adeoq^ ~ X:crgo^ t=X:itc ^ ~X:itcm~ ^X; 
crgo -£ c=L;item 5= M : item -fj-rt N : atqui finguli 

V 2. LJMrN,, 
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L>M, N, et ctiam X funtintcgri : ergo Xcftcommunis 
menfuranumerorum A,B, C,fcd etiam L, M, N funtmi- 
nimi babcntcs eamdem proportioncm cum A, B, C : crgo X 
cftmaximacommunismcnfura numcrorum A, B, C : fed 
ctiam pcr hypot. Z eft maxima coramunis mcnfura numero- 
rum A,B,C: ergoX t=Z, ergo m -f cfcd-f t=L,et 
per hypot- 1= D: ergo Lt=D. Similitcr patct M = E : 
item Ni=F: atqui pcr conftr. L, M, N funt minimi habcn- 
tcs eamdcm proportionem , cjuam A, B, C : ergo etiar» 
D, E, F funt minimi habentcs carndcm proportioncm,c|uam 
A, B| C . Quod erat demonftrandum •. 

Problema IV. Propofitio XXXVI. 

DVobus numeris datis rcperire mimmum^uem mcttuntur*. 
Datifintduo numcri vulgarcs integri A .et B . 
Oportcaxinuenirc vulgarcm inregtum X minimumom* 
nium , qui menfurantur a fingulis A et B . 

Solutio» Primo per praeccdentcm propol", inueniantur 
, vulgares intcgri C et D > ita YiCadD J= A ad B, et propor- 
tio C adD fit cxprcflaminimis intcgris tcrminis : deinck nv 
ucniatur vulgaris integcr X >ita vt A tn D c= X 

Dico X efle minimumornniumjCjui menfurantur a fingur 

lisAetB. i£S22& 

Conftrufiio. Littcra 1 reprxfcntct quaemuis numeruna 
vulgarem intcgrumdiucrfumab A/»D, quemquernetian- 
uar finguli AetB:praeterea-i. ^Kritem-^ — T tmjma^ 
Demonftratio . Pcr bypot. CadV AadBi.€rgofet 
axioma j.partis^. Jde# Logift. AmD sB/»C : fedper 
axiorna j, Ametitur A in D : itcm B mctitur B in C, hoc efii 

AinU, 
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A in D:iX:ergo finguk A ct B mctiunrur X . Pmer ca per - 
conftr. ~ ~K: itcra-$- ~ L * ergo perprobl.^cap.j.lib. i«. 
Logift. Z A in K : item Zf=B/»L, adeoque AmK^B 
i» L:ergo A a d B IS L * d K;fcd pcr hypor. A ad B £= C « d D: 
crgoC*JD = L^K : atqui ctiam per hypor. proportio 
CadV cftcxprcfla minimis integris terminis; crgoperpro- 
pof. 2 1. C metitur L, & D mctkur K : crgo D eft minor K : 
crgo A /»Deft minor Ain K, fed A in\> S2 X, & Ain K S*a 
Z :ergo X eftminoi Z:fcdpcr conftr. Z eft qurlibetnume- 
rus diuerfus ab X* cjuemmctiuntur finguli A &: B : crgo non 
datur numerus minor numero X , quem metianrur fingult 
A &B: fed etiamprius oftenfum cft , quod finguli numcri 
A&BmctianrurX: crgo X ejft minimus omnium, qucm 
metiuntur finguli A & B* Quod erat demonftrandum . 

Theorema XXXIII. Propofitio XXXVII. 

Sl duo numtn metiantur abautm a/ium numerum :etiam mi- 
ntmuS) quem tlli metiuntur^ eumdem metietur , 
Sint duo numeri vulgares integri A &: B qui finguli me- 
tiantur vulgarem intcgrum C; atque vulgaris intcger-Efit 
minimusomnium, quos mctiuntur finguli numcri A, &B; 
Dico , numerum-E metiri numerum C„ 
Conftru3io XadZ S AarfB, & proportio X ad 1 fit 
cxprefla minimis intcgris tcrminis* : prartcrcd §■ ss K: item 
«— i-. 

Demonftratio . Pcr conftr. proportio-Xa^ Z' cft cxprcfla. 
minimisintegris,& infuper X ad Z 5= A ad E; ergo pcr 
piaeccdcntem Z in A eft minimus omnium^numcrorurftjj 
* x A " % igid* 
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quos metiuntur A> U 6: fed quoniam XWZsA^B, 
ctiamperaxioma $.partis 4. Idex Logift* Z /i> A J= Xi» B, 
&prancrca pcr hypot. E cftminimus omnium>quos me- 
tiuntur B:ergo EsZ/«A^X in B:ftd ctiam pcr con- 
ftr. & probL 4.. cap. j • lib. 1. Logift. A m K *=■ G> itcra B /* 
LsQadcoquc A /» K s= B/* L : crgo A j^B 2= Lad K: 
fcd AadB ~X*d Zrcrgo XadZzz Lad K»atquiper hy- 
pot. proportio X adZ eft exprefia minimis- tcrminis : crgo 
pcr propo£*i. Z metitur Kr crgo Z /0 Amctitur K in A: fcd 
21 / » A c= E : itcm K /» A :=: C : crgo E mctitur C. Quoi 
crat dcmonftrandum * 

Problema V. PropofitioXXXVnT. 

DAtis trilus numtns inuentre mmimumj yuem metiuntur „ 
Datifint trcs numeri vulgarcs integri A, B, C . 
Oportcat inucnirc vulgarem integrum numcrum^qui fir 
minimus omnium numcrorum , qur menfiirantuEa fingulis. 
A,B>C. 

Solutio. Pcr propof. 3^inucniatur numerus vulgaris, 
intcger Pi qui fit minimusomnium>quos.metiuntur A & B ; 
quod fi etiamnumcrus C metiaxur hunc nuracrum P rerit P' 
numcrus quaefitus: (in auteraCnon metiatur ipfum P, rur- 
£is per prgpof. 36* inucniatur Q, qui (it minimusomnium 
«juos mcciuntur C $c P : crit lahoc fccundo.cafu.Qnumcrus. 
qua?fitus.. 

Demonftraiur primus cafus . Per hypot. Pcft minimus; 
cranium 1 quos mctiuntur A ct B : crgo nullus numcrus. 
xainor P mer^furatur ab A, ctB, ettamcn P mcnfuratur ab» 

A MR> 
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ActB: crgo nullus numerus minor P mcnfuratura numeris 
A> B, C, ct tamen P mcnfuratur a numcris A, B, C: crgo nu- 
mcms P cftminiraus omniurn,quos mctiuntur ABCQuod 
cratprimum: 

Conftru&io pro fccundo cafu . Sit quiuis yulgaris inte* 
gcr X diucrfus a numcro Q, qui mcnfurctur a ntmeris 
ABC. 

Demonftratur fccundus cafus . Pcrhypot.Qjncnfura- 
tura numcris P ct C : itcm P menfuratur i numcris Act Bt 
crgo pcr axioma x. Qmcnfuratur a fingulisaumcris A>B,C 
Quoniam autcm P cft minimus omnium, quos mctiuntur 
ActB, ct ctiam pcr conftr. X mcnfuratur ab ActB j pcr 
praxedcntcm P mctitur X: fcd per conftr.cciam C mctitur X: 
crgo X menCuratur a numcris P ct C : atqui pcriiypot. Q cft 
minimus omnium quos mctiuntur PctC : ergopcrprxcc- 
dcntcm Qjnctitur X:crgo X cit raaior quamQ^fed perconftr»' 
numerus X cft quilibet diucrfus a numcro Q> quimcnfuratur 
a iingulis numcris A,B, C, crpo quilibct numerus diucrfus 
a numcro Qaui mcnfuratura fingulis numcris A,B,C cft ma- 
ior numero Q: fcd prius oftcnfum cft, numcrum Q mcn- 
furari i fingnhs numcris A, B, C : crgo numcrus Qeft mi- 
nimus omnium,qui mcnfuranturi fingulis nomcris A,B,C. 
Quod crat fccundurru 

Theorcma XXXIV. Propofitio XXXIX.' 

SI numerum numcms aliquit mettatur : tntnfus parttm bfr 
Mit* mttimtt Jtntminatam . 
Sint numcri vulgarej intcgri A, B, Q atquc A s= B in Q 
Dico,J-B=C. 
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Dcmonftratio patct cxproblematc 4-cap. 5. lib. 1. io- 
gift- 

Theorema XXXV. Propofitio XL. 

S/ numerus partem quamcunque habuerit $ eum metietur nu* 
merus a parte denommatus . 
Sint numeri vulgares integri A, B, C : atque 4* C. 
Dico, fingulos numeros B et C metiri numcrum A . 
Demonftratio . Per hypot- C : ergo pcr probl. 4." 
cap. 5. lib. 1. Logift. A c= Bin C: fed ctiamperhypot.fir)- 
guli numeri B et C funt vulgares integri , adeoque peraxio- 
ma^.finguli C et B mctiuntur B i»C:ergo finguli CctBme- 
tiuntur A» Quod eratdemonftrandum . 

ProblemaVI. Propofitio XLL 

NVmerum inuenire, qui mmimus exijlens datas partes 
habeat. 

Dati fint tres numeri vulgares integri A, B, C 

Oporteat inucnirc minimurn vulgarcm integrum nu- 
mcrum , qui diuidi poiritpcr fingulos numeros A, B, Q ita 
vt produ&umfemper fit vulgaris intcgcr numcrus. 

Solutio . Pcr propof. 58. inucniatur minimus vulgaris 
integcr X , qui mcnfuretur adatis numcris A , B, C: crit X 
numcrusquarfitus . f 

Dcmonftratio . Pcrhypot. Numerus X eft minimus om- 
nium quos mctiuntur numcri A, B,C:crgo numerus X 
cftminimusomnium,quidiuidipotcft perfmgulos nume- 
ros A, B,C, ita vtprodudum fcmper fit vulgaris intcger nu- 
mcrus . Quod cratdcmonftrandum . 
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ILL: MO ET EXCELLr MO PRINCIPI 

D LIVIO ODESCALCO 
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Societatis IESV 

FELICITATEM. 

VAM altc, quantifque inuolutum 
tenebris , ad hanc diem,Statice hoc 
de Vedle problema latuerit, vcl in- 
de fit palam , quod eius folutio per- 
quifita ferio , ac intente aciem effu- 
gere potucrit, & Ariftotelis noiu 
Feripateticorum modo, fed Sapientum pmniurru 
confeiTione, ingeniorum Phxnicis; eiufque item 
Lyncei , quem recentium aliquorum defcifcens ab 
Ariftocelc Schola tanti sftimat, & commendac . Ma- 
gnumporroab hac ipfa difficulcate incrementum 
capithuius problematis cum profunditatc przftan- 
cia. Quamobrem fufpicari merito aliqui poffint 

X i. hanc 





hancipfam/quaeaiwe profertur, defciturijueTibi* 
Excellcntiflime Princeps , eiuS foiucionem non om- 
ni vfquequaque cariruram efTe defeftu . Atquihoc 
eg6 maxime nomine illam Tibi cognitam prius , ac 
deinde volui confccratam : vt nirpirum , fi aliquis in 
eamerrorame inobferuatus clanculum irrepferit» 
tuos certe obrutus effugere ille non poffetj quorum 
peracutam , peraccuratamque vim 5c in 1 hilofopho- 
rum placitis, &in Mathematicorum inuentis laepe 
mihi qu^ftuofa cum voluptate contigit admirari : ca* 
dem vero fi Tibi probaca fuiiTet , famrc iuxta, verita- 
tifcjue fecurus, a nollo deinde metuerem,ne,qu;e per 
torfecula indagata ff pius , femperque irreperta,i 
me nuncdenique de Mathcmacico Ve&e myfteria 
euulgantur , in ijs , c\ux redargui merito poiTint , co- 
gnitor quifquam , cenforque iuflus inueniat. Harc 
mihi de tua d- dum cognita,perfpe£taque Mathcma- 
ticse difciplinjc erudirionemultiplici confidentia efi: 
qua^ttio coniun&aerga me beneuolentiffimofem- 
per anin%o>quam me-Tibi perreuerenti obfcquiode- 
uincit ar6li(fime, ram etiam ftimulis vrget, adigitque 
perpetuis , vt omnem Tibi a bonorum omnium da- 
rore Deo fauftitatem , vocis ,precibufquc femper 
enixis efflagitem . Vale . 

PRO- 

f. 



PROBLEMATIS STATICI 

Pars prima . 

Extendttur ftatus qmftionis, stque froblcm* 
reducitur ad vmucrfalitatcm quam rc- 
quint >vt fit tottus Stereo-^tatiCA 

fundamcntum. , 





^jgp Eripateticorum princcps Ariftotclcs t ii 

Sr' quxiiionibus Mechanicis a&urus dc diffi- 



quxiii 

cuhate,quam hic coodandam fufccpimusj 
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Aliraculo inquit funt ea , <fu4 natura contin- 
gunt quorum ignorantur cauf*. Dcindcpau» 

cis intcric£tis f ita profequitur , Huiufmodi 
autemfunt etjn qwbufy&winora fuperant maiora^P qu*cunq\ 
momentum paruumhabentia%magna mouent ponderr.& omma ' 
fere illa , qu< Mechamca appellamus problemata . Sunt autem 
htc , neque naturaltbus omnim qwtfitonibus eadem^ neque feiun- 
cl4 va/de ; vtrttm Mathematicarum contemplationum natuta- 
/mmque communia • De numero autem eorum^qu^ in hocgene* 
H dubtafunt , tlU ejfe dtcuntur^ qu* circa Veclcm fiunt ^abfur- 
dum cmm ejfe vtdetur magnum moueri pondus abexigua vtrtu* 
'^CTv.hacienus Philofophus. Vt pauldintclligibiliorfiat 
enc&us, qucm Arittqtclcs intcr naturat prodigia atque rai- 
racula rcfcrcndum putat, 5c cuius caufam abitrufam igno- 
tamquc pronuntiat : confidcrctur figura prima > in qua Figf u 
fcB renrxfcmn Statcnc* vcl Librx iugum, hoccftvir- 

gam ' 
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gam fiuc lincam rechm rigidam atqu^ inflcxibilcm j cuiuS 
fulcrum, liue hypomochliom , frtpun&umA, circaquod 
Hbcrrimc circumagi pofiit . Pmcrca fint duo pondcra 
X , & Z : atquc ponclus X vccctur potentia , cV pcndcat ex 
iugqEB, pcr rc&am B X, pondus Z appellctur impcdi- 
mcntum, atquc dcpcndcat cx iugo K B,per retfamC Z; 
dcniqueiugumE Bconftitutum in litu ad horizontcm pa- 
rallclo harrcatimmotum : atquc adeo potcnria X,mcdiantc 
iugo prarcise fuftincat impcdimcntum L \ fiue potcntia X 
cumimpcdimentoZiitin arquilibrio . Mancntibus cxtcns 
o^rhnlbus , qua? in propofita hypothefi fupponuntur : duplici 
mcdo vitiari potcft xquilibrium intcr potcntiam X , & ira- 
pcdrmcntumZ. Primus moduscft,fi ctetciis mancntibm 
pWcrSS tantumaliquantulum augcatur diihntia punfti C, a 
punftoA-, pcr hoccnim fict , vt porcntia X, qua* prius 
pra?cisefuftcntabatimpcndimcntumZ?non poflit amplius 
fnftcntarc illud idcm impcdimentam Z. Sccundus modus cft, 
ficoetcrismancntibus, prscise tantum aliquantulum immi- 
nuatur diftantiapun.'ti C , i punfto A:per hoc cnim fict , vc 
potentia X,qux pnus prxcisc iulkntabat impedimcntum 
Z , non tantum fuftcntet illud idcm impedimcntum , fcd 
ctiam moucat atque attollat . Duplici hoc modo vitian 
squitibrium,conftat cx viitata paffim Statera : in qua ocuhs 
'confpicimus , atquc manifcfta cxpcricntia difcimus: quod 
paruum , cxcmpli Gratia vnius librr impcdimcntum Z , cx 
Vna Statcra? parre dependcns : fuftincat , vcl ctiam attollat 
magnam, ExcmpK Cratia centum , ttut plurium hbrarum 
•pct-ntiam X 5 atquc hunc cffcrtum fcqui prxcise cx eo,quod 
impedimcnturnZlufiicicnrcr rtmotumfit ab hypomochho 
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adco , vt imp-dimentum L ,quodammodo ab ipfa ma- 
iori diftantiaab hvpomochlio,mur,uctur nuiorcs vircs ,qui- 
bus poiiit iuftinerc potentiam , quam non poteft fuftincrc 
cjuando habct minorcm diftanriamab hypomochlio~ Iam 
vcro liccr in fcufu cxpofito manifdh cxpcricntia ccrtum fit , 
impcdimcntum maiores vircs acquirere a maiori dilhntia ab 
hypomochlio : ramcn manifeftum non cft, quare id fiat ; auc 
quomodo impcdirnenti maior diftantia ab liypomochiio,fa- 
ciat , fiuc caufct , vt poffit fuftincre potcntiam X: quam irru 
minuta tantummodo hac ipfa diftantia ab hvpomochlio, fu- 
ftincrc non potcft : atquc adco ab ipfa ifta diihntia quodam- 
modomittucturvircs. Immo dTc&us hu*us caufam maxi- 
me abftruiam , atquc intcllcctu dirhcilem pronunriatPhilo- 
i^phus-jCamdcm clarcproponcrc^ arque intclleclu facilern 
r:\ldere jfcopuscft, in hac kriprionc mihi propofitus. Vt 
tamen vriliorcuadar, atquefuis numcrii abfoluta fitca do« 
clrina , quam iruendo proponcre : non ad folam Sratcram rc ► 
ftiingcndaeftdiificultas infinuata , fcdfub maiori amplitu- 
dinc , atquc vniucrfalitatc videtur proponcnda : vt proponii 
tur in fubfequcntc hypotbefi . 
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tn / • . • H" • f ; • » 

Hypothefis . 

Pn> confideratione diuerfbrum modorum , cjuibus vi- 
tiatur &quilibrium inter potcnttam , £$■ iwpedt- 
mcntum, quando mediinte Vecie, (iue tfl 
tta > ac rigida lineain aliquo fui 



•rr.i 



funfio fuftentata>contra tnui- 



cem agunt 



IN VccWiue potius in reda rigida atquc inflexibili linea, 
noUtaiinttriapunaa A,B,C> quodduplici diucrfo mo- 
dofieripoteft;primo,vt pundum A intcrpofitum fit inter 
pUhaaB&C, vtfitinquarta, vel fcxca figura. Secundo 



vtpunctum A fit vnum ex extremis pun:tis, atque intcr 
punda A & C intcrpofitum fit punftum B , vc videi c eft in 
quinta&feptimafigura. Hinc duplicem diftinguo cafuroj 
pnmus eft, quando,pun£umA cilinterpofitum intcrpun- 
Cta C&B, atqucadcoad primum calum fpedat quarra <p 
fcxta figura. Secundus cafus cft, quando pun&um B cft 
intcrpofitum inter pun^a-O^ A, adeoque ad fccundum ca- 
fum pertinctquinta & fcptima figura. Vtroq; cafu pun&um 
Afitimmobilc, ita^t circa pun£um A liberrimccircumag^ 
poffitrigidarcaa BC; prartcrea , vtroquc cafu potcnna X 
(hoccftvirtus motiuS quam placct appcllare potcntiam ) 
trahatpcricclam CX pcrpcndicularcm adrigidamCB: & 
impcdimcntu ^ Z (hoc cft virtusmotiua quam placetappcl- 
larc^mpcdimcntum ) trahat pcr rcSam BZ, pcipcndicula- 

rrm 
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rcm ad re&am rigidam B Qvcrum in primo cafu potcntia X 
bc impcdimentum Z trahant vcrfus camdcm partcm:atquc 
in fecundo cafu potcntia X & impcdimcntum Z trahant vcr- 
fus partcsdire&S oppofitas •> deniqucvtroquc cafu potcntia X 
fitprxcise inarquilibriocum impcdimcnto Z . 

Confidcrantur dktcrfi modi quibus in frafofita hy< 
potbefi potefi vittari tqmlibrium inter foten* , 
tiam X 0* impcdimentum Z , tam in fri- 
mo quam in fecundo cafu 
fropofito. 

PRimusmodus eft, fi cxtcris fnancntibus , fola linea Pig-4 
2 B pcr quam trahit impedimentum , maneat quidcm ^ 6 * 
pcrpendicuIarisadrcftamCB,fed tamen diftantiapundti A Jj 7 . 5? 
a re3a ZB pcr quamagit impedimentum, augcatur :fic cnim 
fiet vt impcdimentum Z, quod prius cratinxquilibrio cum 
potcntiaXjdcfinatcffcin sequilibrio , atquc potcntia X non 
poterit amplius refiftcrc impcdimento Z , cui prius adaequatc 
refiftebat • 

Secundus modus eft , fi cstcris manentibus,(bla linea Z R 
pcr quam trahit impedimentum > mancat quidem perpen- 
dicularis ad rcftam C B > fcd tamcn diftantia pun&i A a re- 
cla Z B per quam agit impedimcntum>imminuatur : fic cnini 
fict , vt impcdimcntum Z quod prius crat in «quilibriocum 
potentia X, definat efle in «quilibrio : atquc impcdimenuup 
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Znonpotcritampliusrcliftere potcntiac X, cui prius a«ta- 
cjuate refiftebat . 

Tcrtius niodus eft , fi cartcris manentibus , iola linea Z B 
per quamtrahit impedimentumdefinatcffc pcrpendicularis 
ad re&am C B : fic cnim fiet > vt impcdimcntuna Z , quod 
prius crat in aequilibrio cum potentia X, dcfinat effe iri arqui- 
librio : atquc impcdimcntum Z non potcrit amplius refiftc- 
rc potentiae X cui prius adaequate rcfiftebat. 

Ex cnumeratis tribus modis , quibus diximus vitiari poffe 
aequilibrium inter potentiam X , & impedimcntum Z > pri- 
mus,&fecundusconfideraturab Ariftotelc* fird tantumin 
primo cafu,ad quem proprie (peftat Statcra quando pro cxa- 
minandispoiideribusadnibetur, atque fuppofito, quod li- 
ncscperquasgrauitantpondcrafintinterfe parallelae: quod 
inaliquorigorc Phyfico verum cft,fcd non in rigorc M.a- 
thcmatico>quandoquidcm certum fitlincas per quas graui- 
tant pondcra fimul concurrcrc in ccntro grauium 5 quam ob 
remjVtinomnirigorc cxpcndamus difficultatcm propofi- 
tam, &ctiam fub ea vniucrfalitatc , quae illi conucnit^in 
quantumcftprimum fundamcntum propcmodum machi- 
narum omnium ,atquc totius Sterio-Staticae : ftatuendano* 
bisfuithypothefis pauloantcpropofita,8c ducbus prioribus 
modi$i quibus vitiatur «quilibrium addcndus fuit tcrtius 
modus hic indicatus, hi tamcn modiquibus in propofita hy- 
pothefi diximus «quilibrium vitiari * omnes ad vnuro rcduci 
poffunt : diccndo quod in propofita hypothcfi vitictur arqui- 
librium j fi cartcris mancntibus varictur diftantia pun (ki A, a 
lincaZ B pcrquam trahit irrrpcdimentum : hacc cnim diftln- 

tia 
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tia in primo cx enarratis tribus modis prxcisc tantum augc- 
tur,atque in duobusrcliquismodiscadcmiftadillantiapras- 
cisctantumimminuitur:in fingulis tamcn cx di&istribus 
modif praeciserantum variatur diftantia pun&i A>alinca 
Z B pcr quam impcdimentum trahit : atquc cnumcrati trcs 
modi quibus in propofita hypothcfi xquilibrium viriatur 
funtpotius tresdiucrfimodi variandi diftantiam punCli A , 
a linca Z B pcr quam trahit impedimcntum > a qua variatio- 
ncdiftantiapcaufirur xquilibri/ vitium : quam trcs diucrfi 
modi vitiandi ipfum^quilibriumjcrcniminfinguliscx pra^ 
didtis tribus modis,a?quilibrij vitium camdcm caufam habcr> 
nimirum variationcm diftantia? punfli A , i linea Z B pcr 
quamtrahitimpedimcntumZ. Harc cum ita fint,difficuU 
tas dc qua hic agitur tota in co confiftit , vt exponatur, qua* 
rc, & quomodo in propofita hypothefi «quilibrium vitic 
tur,per variationcm diftantia» punfli A, a linca Z B per quam 
trahit impcdimcntum Z . 

Habcs hic fub maiorialiquantulum vniucrfalftate propo- 
fitam difficultatcm , quam potiflimum in Statera proponit 
atque confidcrat Ariftotelcs, quicius folutioncm nonafFert; 
infinuat tamcn latcbras ex quibus folutioncrn erucr> 
dam arbitratunetcnim poft illa quar paulo antc cx ipfbattuli- 
mu^itaprofcquitun^mww/^ii huiufmoit caufe pnncipium 
hahet circulm. Atque vt huius opinionis fuar fundamcntum 
cxponat, fic difcurrit r //W vero ratione contingn , ex mirahtli 
entm miranduw. <ju tpptam accidere non eff ahfurdum. Dcindc 
poftcnarratasaliqiiot circuli proprietates, id ipfumitcrato 
auculcat * Quapropttr, i t dfBttm efi prtkfy non efl incemme- 
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niens ipfum ( nimirum circulum ) mirtculorum omntum ejji 
frimipium . Verum licct tantopere fibi complaccat in co na- 
tur* cflc&u, qucm in Statera obfcruaucrat , vt cum intcr na- 
turs arcana , mirabilia, atcjuc miracula rcfcrendum cflc to- 
tics moncat : ac tandem pronunuet, quod abftrufa erfc<2us 
buius caufa cx circuli proprictatibus erucnda fit : cam tamcn 
txlatebrisfuiserutamnufcjuam proponit. Quod Ariftotc 
lcs non prcftitit, poft ipfum plurimi conati funt prxftare , at- 
quc raultum laborarunt > vt fupra mcmorati effcc*uscaufam 
-iptclligibilcm rcddcrcnt,acfoluercntdifficultatcm iPhilo- 
fophcTpropofitam . Ex his authoribus plurcs fibi fatisfeciffc 
non ncgo, vnicuiquc fua facile videntur pulchra, atquc om- 
ni dcfc&u carcntia j nifi tamen fallor hadtcnus luccm non vi- 
dit propofits difficultatis folutio , qux communi fuffragio 
approbari mcrucrit : ftatucre an taUsfit,quae mihi in mentcm 
vcnitvaliorum cura? pcrmitto ; fitamen prspofterus crga 
propria affeaus mc non dccipiat , non tantum numcris onv 
nibusabfolutaeftea folutio quam propono : vcrumetiami 
adeo ficilis , vt maximc mirandum fit hadenus latuiffc . 

Quoniam vcro propofium difficultatcm fokiere y nthil 
aliud cft , qium vnicum > vd faltcm prscipuum totius aequi- 
libri j,ac Staticae fundarocntum ftabilirc i vt inum vtilis quae- 
ftionisfolutioncnihrldcfitycam in fubfcqusntes trcspantes 
cTiftinguo . Inillaqua? proxime fccjukur finc vlla probarionc 
affumalcgcmaliquaraquaia in fcriptis mcjs dc^ouihbno- 
iuppofui > atque xqirilibrij legem appcllaui > ex qua lcgc d«- 
diixipra^cipu^ferccMnniayqu^ ad asquilibnum lamachims 
fpc^aat* Veruminhacfccunda partc tantum oftcndo , ad 
* : honc 
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hanclegcm confcqui cffe&us fupcrius cnarratos, quorum 
caufa inquiritur . In tcrf ia partc rigoroto difcurfu , a priori , 
fiucpercaufamdemonftro ,prxdi«3ar lcgis veritatcm : atque 
adco in omni rigorcfoluo propofitam difficultatem > in qua 
nihilaliudpctitur,quarncaufa quare ia fiat > quod hcri do- 
cct noftra lex xquilibrij . Deniquc inquarta parte , prxtcr- 
miflisdifcurfibusmagisrigorofis , funiliari difcurfu refumo 
difficultates f>aulo ante propofitas : $c independcnter ab 
Arithmctica, vcl Gcomctriaj ad fingulas refpondeo,atque 
exponocaufam ( vt ita dicam ) Phyficam , quare cstcris pa- 
ribus praecise per maiorcm diftantiam hypomochlij a linea 
per quam trahit impedimcntum, crcfcant impcdimenti vires*, 
fiue quare fiat , quod idcm impcdimentum maiorem poten- 
tiam poilit fuftincrc, quando maior cft diftantia hypomo- 
chlij alineaper quamtrahit impedimentum,quamquando 
haec diftantia minor eft . 
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PROBLEM ATIS STATICI 

Pars Secunda . 

Tropcnitur stquc declsrstur nofirs lcx Aquilibrij , 
eficndttursd bsnc lcgem ncccjfsrio confc- 
qu$ effcSus fuprius cnsrfstos, quorum 
caufam exfonytdum fufcc- 
fimus i 

JEquilibris Lex* 

VT potcntia cum impedimento fit in 
aequiIibrio> neceiTario requiritur * & 
liifficit > vtpotentia ad impedimcntum ha- 
beat camdem proportioncm quam habet 
perpendiculum impedimenti ad perpendi- 
cuIun*potentiae. 

Prointcliigentia tcrminorum quibus vtfmur in hac no- 
ftra Icgc sequilibri j > ar que adco pro ipfius legis plcna intclli- 
v gcntia , fcrHjrc potcrunr quae hie immediate fcquuntur ♦ 

Virga rigida, exempli gratia ferrea, dici potcft Vc&is r 
quando ita adbibetur > vt vnum eiuspun&uai haereatimmo- 
bilc :rcliquae verd partcs circapunc^umimmobilccircuma- 
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gi poflint, a fingulis exduabus virtutibusloco motiuis>qur 
vcl trahcndo, vel impellcndo , vcl aliter agcndo contra vir- 
gam rigidam, quancum cft cx fc vcrfus partcs oppofitas cir- 
cumaguntrigidamvirgamocircapunaumimmobile. Hinc 
vfualis Librauugumrigidum,cx cuius extrcmitatibusvtrin- 
quc pondcra dependcnt , atquc in aliqua fui mcdia partc fu- 
ftentaturinihilaliudeft quam Vetfis. Similiter Statcra? iu- 
gum, Ve£is eft : in quantum in vnafuiparte fuftcntatur at- 
qucadeo vnacius pars harrct immobilis atquccontra duas 
aliasciufdcmiugipartes agunt pondcra cx iugo fuipenfa. 
Pari modo Vedis dici potcft , baculu* , cuius duae cxtrcmita- 
tcsa fuppofitisbaiulorumhumcris fuftinentur, quandoex 
mcdia aliqua baculi partc dcpcndcns pondusfuftentatur , vcl 
attollitur, vcl latcralitcr dcfcrtur aut trahitur . Dcniquc ad 
conccprum fiuc cffentiam Ve<5tis vidctur pcrtincraj primo 
longitudo : fecundo rigiditas: tcrtio realis, vcl «quiualcns 
immobilitasalicuiuspuncli: dcniqucduarum virtutumfibi 
inuiccmaduerfantium contraricras . Adco vt j omne, & 
folum illud cns dici poflit Vetf is , quod , & longum , & ri. 
gidumeft>quodquccxduabus virtutibus fibi inuiccm ad. 
ucrfantibus, yna niritur drcumduccre circa punftum cius 
quodrcalitcr3VcIxquiuaIcntcrimmobilc,aItcra vcro niti- 

turtaJemcircumduOioncmimpcdirCjVcl fimplicitcr rcti- 
xicndo , vcl alitcr agendo . 

Nota fi duo pondcra X & Z dcpcndcant cx Ubrx i vd 
Statcr* iugo C B : hsc pondcra mcdiantc iugo contra inui- F/g. |i 
cemnonagunt, nifi iugum CB rctincatur m aliquo fut 
puntfo A.-coipfovcrd, quodiu^ura CB rigidum fit , &c 

vnum 
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vnum cius pun&um A haercat immobile:iam pondcra X5cZ 
contra inuiccm cxcrcent virtutem fuam;quod non mi- 
nus accidir quando iugi pun&um A omnino quicfcit > atquc 
. omnimotulocalicarct,quamquandocomplcxum ex iugo 
Libr* atquc appenfis ponderibus X & Z, lateralitcr dcfcrtur, 
vel attollitur,autdcprimitur, excmpli gratia & manu hoc 
complcxum fuftentante . Si in propofito cafu iugi C B pun- 
&um A ita quiefcat, vt nullo modo localitcr moucatur , dici* 
tur pun&um A cffe realitcr immobilc: idcm vcro pun&um 
A tunc dicitur cffe «quiualenter immobile , quando non ca- 
rct omni mocu locali , atque adco non rcalitcr eft immobilc, 
fedtamennon cedit; a&ionibus pondcrumX autZ, atquc 
adeofacit,vt pondcra illa contra inuiccm virtutcm fuam 
cxcrccant,ac fi rcalitcr atquc abfolutc cffct immobilc:8c 
confequenterinordincad a&ionem, qua pondera X & Z 
contra inuiccm agunt , «quiualenter eft immobilc \ cx qui* 
buS videtur fatis manifcfturn quid hic intclligcndum fit , pcr 
realem,vela?quiualcntem immobilitatem , a qua dicimus 
icaliter, vei xquiualcntcr immobilc cffe rigid* materix pun- 
dum illud , quod appellaraus hypomochlium . 

Inftrumentumcuiconuenit pr*di<3us conccptus Vc&is i 
potcft cffc pra&icum , vcl fpcculatiuum : prafiicum crit , fi 
conftct cx materia Phy fica fiue pra&ica, cxempli gratia fcrro, 
serc , ligno , cVc. erit fpcculatiuum, fi tantum conftct cx ma- 
reria.Mathcmatica, atque fpcculatiua : cxcmpli gratiacxli- 
nca Mathcmatica,quaeintelJigiturrigidd,atqucinflexibiliS5 
fiuctamcn Ve&is pra&icusfit, fiue fpeculatiuus , punftum 
cius, quod intelligitur pr*cis£ tantnm rctincri fiuc fuftcnta- 

ri, 
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ri > appcllamus hypomochlium,pr*rcrea cx duabus virtutt*? 
bus fibi aducrfamiDus, quaeque nituntur rigidam Ve&is ma. 
teriarn vcrfus oppoiiras partes mouercvel rctincre, vnam 
appcllamus potcntiam altcram impedimcntum ,vt his di- 
uerfisappdlationibus mclius ab inaicemdillinguantur. Hy 
pomochlium in Vc&c PhyGco fmcpraSico, cft punctu.n 
pliyiicum : vcnim in Vc&e Mnhcmatico liuc fpcculatiuo , 
eft punSum Mathcmaticum : fimilitcr inVccte praftico 
fingulapun&a contraquae immcdiate aguntpotentia, & im- 
pcdimcntum funt pun&a Phyfica : vcrum in Vcctc fpccula- 
tiuo eadem illa duo puncla funt pun#a Mathemarica. In- 
ter Vcctcm praclicum, &fpeculatiuumnon aiia diftcrentia 
imerccdit, quam quas inuenitur inter materiam Phyficam 
fiuepradicam materiam Mathematicam fiue fpeculati- 
uam^prior vtilis cft pro contcmplationibus Phyficis,fiuc 
Vt cognofcantur etfecius , qui praxi atquc experientia difci 
p jffunt , quales funtfuperius enarrati efFc&usquorumcau- 
fa cxponcnda cft: vcl ctiarn vt ha*c caufainquiratur, vel 
exponatur in aliquo rigore Phyfico 5 poftcrior necefiaria cft 
pro contcmplationibus magis rigoroiis,atque Mathcmatici^ 
vtqucintcll gatur vniuerfalitcr , & in r gorc Mathematico 
vcrum c(fe, & quare vcrum fit >quod in cafibus particulari- 
bus , atquc in altquo rigorc Phyfico vcrum efic docet cxpe- 
ricntia i Quanduquidcm igitur vniucrfalitcr atquein orani 
rigorc Mathematico ftabiiienda fit propofraicxarquilibrij: 
&: oftcndendum fit di&am Icgem veram cfle, &: quarc vera 
fit , in tali rigoi e & vniucrfalitatc : non praclicum fcd (pecu« 
latiuum Vc&emconfidcramus , hoc cft lincam rigidam ha- 
bcntcm hypomochiiumicontra quamlincam agant iibi inui- 

Z ccm 
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ccm aduerfanres virtutes , potcntia & impcdimcntum : ita vt 
illa: virtutes quarum vna potc ntia altcra impedimcntum ap- 
pcllatur , aut trahcndo , aut impcllendo> aut fimpliciter rcti- 
ncndo^autalio quouis modo agant : tamcn iingulx non 
agant nifi pcr vnam lineam Mathcmaticam : atque adco fin- 
gulx immediatc non agant niii contra vnicum punclum rigi- 
lincae hypomochlium habcntis, quoniam vcro virtus, 
quantumclfcexie induccns aut impedicns localcm pun&i 
motum pcr aliquam lineam, non agit immediatecontra talc 
pun3um nifipcr rc&am lincam^pcrquamquantum cftcx fc 
mouet,velab aliavirtutc tractum rctincttalcpun£him$ pa« 
Cct rectam clTc lincam per quam immcdiate contra vnum ri- 
gidx lincae punfhimagirpotcntia : 5c fimilitcr rcctam cffc li- 
iKam, pcr quam immediatc contra vnum ciuidem rigidae li- 
Xicx pun&um agit impedimcntum . Iam vcro linca rc&a per 
quam potcntia immediate agit contra punttum rigida? lincx 
habcntis hypomochlium > eft illa, quam dicimus lincam pcr 
quam agit potcntia ; & fimilitcr lincam per quam agit impc- 
dimcntum,appellamusillam rcclam lineam > per quam im- 
pcdimcntum immediate agit contra punftum rigicLE habcn- 
tis hypomochlium. Prxtcrcapcrpcndicolum potcntia? dici- 
mus diftantiam hypomochlij alinca pcr quam agit potcntut 
& pari modo perpcndiculum impcdimcnti appcllamus di- 
ftantiam hypomochlij alinea pcr quam agit impcdimetuirw 
Deniquc potcntiam cum impcdimcnto dicimuscffe in *qui- 
librio , quando duic illae \irtutcs adarquatc fibi inuiccm refi- 
ftcndo , cfficiunt, vt ad nullam confcquatur motuslocalis» 
qucm caufarct non impcdita ab altcra virtutc # 

Ex hisoifi fallor habctur iufficiens cxpofitio tcrminorum 
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quibus vtimurin proponcnda noftra Icgc a?quilibrij,atque 
adeoquidquid requin potcftad intelligentiam huius lcgis; 
reliquum cft , vt oircndamus ad pr.tditfam xquilibnj logcm 
ncceilario fcqui crTcdus in pra?cedent? pai ic cnarratos : ttc- 
nim h. hac paitc non ftabilin us , fcd fupponimus p r opcfi> 
ta? legisreiiracem : quotics vcro fcrmo cft dc Vcclc fpccula* 
tiuo, camdcm lcgcm in omni rigorc Mathematico vcrarn 
cflfc, 5j quarc vcrafit^proponimusiatcttia partc: in qua f 
fifuflicicntcrcu!ncimusintcntum»ctiam cxipia dirfcrentia 
qua? inter Vc#em fpeculatiuum f 5: pradicum intcrccdit; 
ktis manifcftum videtur>agendo dc Vc&e pra&ico ac Phyfico, 
camdem lcgcm in rigorc Phyfico vcram cfic , &: quarc vcra 
fit , faltcmapudcos ,qui Maihcfcos ignari non funr,quam- 
obrcm in quarra partc fcrmonem conuertimusad eos, qui 
Mathcfim ignorant : *>c ncglcdis proportionibus alijfquc 
omnibus,qu3efpcculatiuam Mathcfim redolcnt, exponi- 
mus caufam Phyficam > quarc , & quomodo caereris paribus, 
maior diftantiahypomochlij alinca pcr quam agit impcdU 
mcntuna , caufct quodammodoincrcmentum virium in ip- 
fo impcdimento : adco, vt poifit fuftincrc , vd fuperarc po- 
tcntiam, a quapriusfupcrabatur. 

Propofitio . 

IN Vcdc redo C B> fiuc fpcculatiuo fiue praclJco , hypo- 
mochlium fit A,atquc potentia X contra Vctf cm agat p c r F 
retfam X C , perpendicularem ad C B : fimilitcr contra \[ 

cumdcm VcclcmagatimpedimentumZ,pcrrc(ftamZ Bpcr- ' 
pcndicularcm ad VcScrn C B: pmerea potcntia X cum im 

Z 2* pedi- 
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pcdimento Z fit in arc]uilibrio,fIuc hypomochlium A ht intcr 
pun&a C&B vt in figura,}.. cV 6. fiuc ad eiufdcm hypomo- 
chlij parteni fint pun&a G &: B , contra , quaj imrnediate 
agunt potentia , S: impedimentum , vt in figura j. & 7. 

Dico primo r quod vitiabitur a?quilibrium > atque poten* 
tia X non potcrit amplius fuftinere impcdimcntum Z : fi cx- 
tcris mancntibus augcatur intcruallum A B • 

Dicofccund6,quod vitiabitur «quilibrium, atquc im- 
pedimentum Z non potcrit amplius fuftinerc potcntiamX: 
ii canerismancmibusimminuatur interuallum A B . 

Dico tcrtio , quod vitiabitur aequilibrium , atque impcdi- 
nicntum Z non poterit amplius fuitinerc potentiam X: ii 
cxteris mancntibus, lincaZ B pcr quam agit impcdimcn- 
tum Zdcfinat ciie perpcndicularisad reclam CB> 

Probatur primapars . Exhypothcfi patet , perpendicu- 
lumporentiac X,elle interuallum A C:& perpcndiculum 
' 4, impcdimenti Z eileintcruallum AB: fed ctiam pcr hypo- 
thefim antcquam augerctur interuallum A B, potcntia X 
crat in ^quilibrio cumimpedimento Z:ergo pcr lcgcm sequi- 
libnj antcquam augerctur interuailum AB, potentia X 
ad impedimentum Z , habebat camdem proportioncm » 
quam inreruallum A B habebat ad interuallum A C : atqui 
csetcris manentibus , atque au^to tantum interuallo A B> 
manifcitum cft , hoc auctum atque adco maius intcruallum 
A B ,adintcruallum AC habcre maiorem rationem , quarfl 
nonauftum atqucminusintcruallum A B,habcat ad idem 
intcruallum A C: ergo ctiam cartcris manentibus atquc au- 
ftotantumintcruallo A B,manifeftum eft, hoc maius at» 
qucaucluminteruallum A B ad intcruallum AC,habcre 

maio- 
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maiorcm rationcm, quam potcntia X habcat ad impedi- 
mcntum Z : crgo caeteris mancntibus atquc auJlo tantum 
intcruallo AB, ctiam potcntia X ad impcdimcntum 
Z habebit minorcm rationcm , quam habcat impcdimenti Z 
pcrpcndiculum , hoc cft intcrualium au&um A B, ad poten- 
tixXpcrpcndicuhiin AC : crgo au#o intcruallo ABpo- 
tcntia X dcbcrct augci i , vt potcntia X ad impedimcntum Z 
haberct camdem proportionem, quam habet perpendiculum 
impcdimentiZ ad pcrpendiculum potcntix X : ergoctiam 
au&o intcruallo A B, pcr arquilibrij legcm patct , quod po. 
tcntia X deberct augeri , vt potentia X pofiet fuitincie in 
acquilibrio impedimcntum Z j igitur in ptopofita hypothcfi 
yitiabitur arquilibrium^atquc potcntia X non potcrit amplius 
fuihnerc impcdimcntum Z : ii carteris manentibus augeatur 
interuallum AB. Vt diciturin prima affertionc. 

Reltqu* du* partes propofit* propofitionts , pUni fimili 
Jifcurfutnferuntur^maluttameniflarum partium prohationes 
propemodum fuperfluas htc addere , ^uam permittere vt at a/t- 
quo defiderentur . 

Probaturfecunda pars . Ex hypothcfi patet perpendicu- 
lumpotcntia» X eife interuallum AC, & perpcndiculum 
impedimenti Zcffe interuallura AB: fed ctiam antequam* 
imminuercturinteruallum AB, potcntia Xcratin a?quili- 
briocum impedimcnto Z: crgo pcr legcma:quilibrij,antc- 
quam imminueretur intcruallum A B , potcntia X ad im- 
pedimcntum Z habebat camdem proportionem quaminter- 
uallum AB habebat ad interuallum AC : atqui c#tcris 
manentibus ,arqueimminuto tantum intcruallo A L-, pa* 
tcthoc imminutumatqucadco minusinteruallum AB, ad 

intcr- 
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intcruallum A C habcrc minorem rutioi.em,quam non im- 
minutumatquc maius intciuallum A h , hu^Cut ad mtcr- 
uallum AC :ergocastcris mancntibus atquc imminuto tan- 
tiim intcruallo AB, patcthoc minus atqueinmiinutum in- 
tcrualium A B , ad intcruallum A C habcic minorcm ra- 
tioncm ,quampotentiaXhabeat ad impedimcntum Z : cr- 
gocaetcris mancntibus atquc im.uinuto tantum intcruallo 
A B, potentia X adimpcdimcntum Zhabcbit maiorcmra» 
tioncm,quamhabcat impcdimcntt Z perpendiculum , hoc 
cftintcruallum imminutum A B> ad potentis X pcrpendi- 
culum AC:crgoimminuto interuallo AB impcdimentum 
Z dcbcrctaugeri, vt potcntia X ad impcdimcntum Z habcret 
camdcm proportionem , quam habct pcrpcndiculum impc- 
dimcnti Z ad pcrpcndiculum potentia: X : ergo ctiam imnai- 
nutointcruallo A B, pcrxquilibrij legem patct , quod im- 
pcdimentum Zdcbcret augeri, vt impcdimcntum Z fuili- 
ncrctinarquilibriopotentiamX : igitur in propofita hypo- 
thefi vhiabiturarquiiibrium, atquc impcdimcntum Z non 
potcrit amplius fuftinerepotcntiam X : li caetcris mancntibus 
imminuatur intcruallum A B . Vt dicitur in fccunda panc . 
Fi°.6. Probatur tcrtia pars • Antcquam reda Z B definattffc 
v d y. pcrpcndicularis ad rctfam C B , cx ipfa hyporhcfi patct pcr- 
pcndiculum potcntis X, eifc rcdam AC:& pcrpendiculum 
impcdimenti Z cfle rc£am A B : fcd ctiam pcr hy pothefim , 
antequamreftaZBdefincreteflc pcrpcndicularis ad rcctam 
C B , potcntia X crat in acquilibrio cum impedimento Z : er- 
go per Ugcm zquilibrij , antequam recla Z B dciineret cfife 
perpcndicularisad retfam C B , potcntia X ad impcdimcn- 
umZhabcbatcamdcmproportioncm quam rcclaAB ha- 
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betad rcciam A C : atquicseterismancntibus ,poitqua n re- 
&a Z B defijt cflc pcrpei»d:cularis ad re&am C B facis patct 
pcrpcndiculum impcdimcnti Z cflc imminutum adeoque 
pcrpcndiculum impedimcnti cflc lineam minorcm rec>a 
A B>licet porcntiae X,perpendiculum AC idcm pcrfcucrct : 
quoniam igitur linca minor quam A B, ad eamdcm AC, 
habct minorcm proportionem : quam rc&a A B habcat ad 
retfam AC : ctiam cxtcris manentibus* poftquam recta 
Z B defijt cfle pcrpcndicularis ad rcctam C B , potentia X ad 
impedimcntum Z habcbit maiorcm rationcm>quam per- 
pcndiculum impcdimcnti Z > habcat ad poccntia? X , per- 
pcndiculum A C : crgo cattcris mancntibus,poftquam rc#a 
Z B dcfijt efle pcrpendicularis ad rc&am C B : impedimen- 
tum Z dcberct augcri > vt potcntia X ad impedimentum Z 
haberetcamdem proportioncm cjuam perpcndiculum,im- 
pcdimcnti Z habctad pcrpendiculumpotcntirXtcrgo ctiam 
cretcris mancntibus > poltquam rc#a Z B dcfi jt efle perpcn- 
dicularisad re&am C B , pcr arquiiibnj lcgem , impcdimen- 
tumZdcbcrctaugcri > vt potcntia X cum impedimentoZ 
eflctinxquilibrio z igiturin propofita hypothcfi vitiabitur 
aequilibrium, atque impcdimentum Z non porcrit amplius 
fuftinerepotentiamX : quando cancris manentibus > rc&a 
Z B dcfmit cfife pcrpcndicularis ad rctaam C B • Vt afferirux 
intcrtia parte. 

Plurstnon vidcntur requiri> immo plura quam requirc- 
bantur propofuimus > vt conftet vcriffimum efle, quod ex- 
pofitaa?quiu"brijlege,probandumfupercrat in hac partc: 
nimiruin ad ipfam aequilibrij lcgem noftram ncccflarid con- 
fequi finguloseffectusin Stateraobfcruatos>atcjuc annocaw 

cos 
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tos ia prarccdentipartc , quorum effjctuum caufa inquiritur 
in propofito problcmatc jcjuamobrcm > fi , in omni rigorc 
Kla f hcmaticodcmonftremas vcritatcm propofita? lcgis ; nc- 
gari non poterit in hoc codc n rigorc a nobis demonftratoS 
ciJc cffcctus omnes, quos iam oftcndimus neceliano connc- 
x scilccumpropoli jc lcgis veritatc : igitur ad rigorofam 
piopofki problcmaiib lolutionem) illud tantum dcfideratur, 
quodpraelbm isin proxime fcquenti partc^ in qua liccbit 
o jfcruare fpecimcu aliquod Methodi infinuati in idca no- 
ftr*Lo£iitkce>YCa pura Mathcfi tianfeatur ad Mathefim 
nuxtam. 

PROBLEMATIS STATICI 

Pars Tertia. 



ln qua rigorofs difcurfibus dcmonflratur veritas lcgis 
tqutlibrij , qut ajfumttur in fecunda fartc ; 
adquam legem ibidcm ojtcnfum eft ncccf 
fa rio confequi ejfcctuSi quorum cau- 
fa fetttur m p opoflto pro- 
blemate . 



NOta primo . Virtus motiua ( hoc eft virtus capax 
cauCre localcm motum ) quantum cft cx fc,fem- 
.i.per agit pcr re&am lineam . Vbi non ncgatur > quod 
cxcmpii gratia pondus Xtrahens Statenr iugum>(iuc Vettem 
CIi;aon poiiit m Ve3e ilio caufarc motum circularcmcirca 

hypo- 
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hypomochliumA>fcd negatur talcm circularem motum cau- 
fari poflc pratcisc a virtutc fiuc pondcrc X: quod pondus non 
grauitat nifi pcr re&am lincam , & quanrum cft cx fc non 
trahit punctum B cx quo fulpcnditur , nifi pcr rcctam li» 
ncam ; haec tamcn tractio puncti B per rectam lineam > cau- 
fatin Vecte B C > motum circularcm , in quantum Vcctis 
BCpunctum A aliunde rctinctur : adeo vtvirtus X quan- 
tum cft ex fc, tantum trahat punctum B per rectam lincam; 
quod vcro hsec tractio concurrcns cum rctcntionc atque 
immobilitatc puncti A pofiti in eodcm Vccte in quo cft 
punctumB , caufct in puncto B motum circularcm circa 
punctum A,nonimpedit>quod virtus X quantum eft ex 
fe rantum pcr rcctam Iincam trahat pimctum B . Similitcr in 
alijscafibus in quibusaliqua virtus motiua, vcl trahendo, 
vcl impellcndo , vcl alitcragit contra aliquod punctum B , 
virtus illa motiua quantum cft cx fc pr jecise* , tantum trahit , 
vcl impellit punclum B pcr lincam rectam . 

Nota fecundo . Ex ijs quae in prima nota dicta funt , ha- 
bcturfundamentum reprsefcntandi per rectaslineas ipfas vir- 
tutesmotiuasfccundum fe confideratas>atquc applicandi ijf- 
dem virtutibus motiuisproprietatcsrectarum lincarum} &: 
primo patet quomodo per diucrfas lineas rcctas commode 
proponi , atquc cxponi poflit proportio > qua? inucuitur inter 
diucrfas virtutcs motiuas fecundum fe confidcratas . Sccun- 
do ficut vna,immo cadem rccta linea intclligi poteft exten- 
di inlongum tantum : velin latum tantum : velobliquc, 
hoc eft partim in longum partim in latum > pro vt fit rcipe- 
ctus ad diuerfos terminos longitudinis aut latitudinis : ita 
ctiamvna,immocadcm virtus motiua* poteft confidcrari 

Aa agcre, 
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agcre,vcl in longum tantum : vcl in latum tantum : vcl obli- 
quehoceftpartiminlongum partim in latum : pro vt fie 
refpectusaddiucrfos tcrminos longitudinis atque latitudi- 
nis. Excmpli gratia fit rectangulum C E , habcns diamc- 
*«trumD F:atqucrccta CB pcrpendicularirer occurrat dia- 
mctro D Finpuncro A. Retfa D F , cxcurret in longum 
tantum* fipro tcrmino longitudinis aflumatur rcctaCB 
aut alia linca rcctc C B parallcla . Eadem linca D F , cxcur- 
rct tantum in latum : fi pro tcrmino latitudinis aiTumatur re- 
cta C B ) vel alia rccta ipfi C B parallcla. Similitcr cadcm 
linea D F cxcurrct oblique , hoccftpartim in longum par- 
timinlatum: fi pro termino longitudinis ailumatur recta 
C D 5 aut alia linea vcctx C D parallcla ; quo pofito termi- 
nuslatitudiniscritrectaDE,aut alia linca rccta? DEpa- 
rallcla: fempcrcnim tcrminumlongitudinis ad tcrminum 
latitudinis perpendicularem cilc patct ex conccptu taliuni 
terminorum. Quoniam vcro virtus agcns tantum in lon- 
gum , nihilaliud cft , quam virtus motiua , qux quantum 
cftexfcnonagitnifipcrlincam rcctam praecise in longum 
excurrentem : & pari modo virtus agens tantum in laturn 
appcllatur 5 quae quantum cft cx fc agit prarciseper lineam 
re&am, tantum in latum excurrentem : ac dcnicjuc virtus 
obliqua, fiuc partimin longum partim in latum agcns>ap- 
pellatur, quaequantum cft cxfeagit pcr rcclam lineam par- 
tim in longum panim in latum > atquc adeoobliqueexcur- 
rentem > manifcflum cft quod virtusmotiua agens pcrrc- 
&am DF, dici polfit> vcl virtus agens inlongumtantum, 
vel virti s*gcns inlatum tanttmi vel virtus obliqua fiuc 
paruminlorjgumpartimin latum rgcnsj pro vt fit rcfpc- 

ctus 
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ctusad diuerfos tcrminos longituainis atqic latitudins. 

Notatcrtio. Quandovirtus mociua c*primirur ptr ali- 
quam rcctam lincam, Ex^mpli Gratia q uando dxicur virms 
D F , vcl vircus DC, vcl virtus D E Scc.fignificantur virtu- 
tcs quae fccundum fe confidcratac tancum agunt pcr rccus 
perquas rcprxfcntantur, ac practcrea incer fe hab^ntcam- 
dem proporcioncm quam habcnt rcccat lincjc per quas rcpras- 
fcncantur: ficvt vircus X benc rcprarfentecur perrcccamli- 
ncam DF»& infupcr vircus Z bcnc repracfcncecur pcr rectam 
lincam DC, praecise rcquiricur 3c furKcic, primo vt vircus 
X agac pcr lineam DF,5c vircus Z agac per lincam D C : fc- 
cundo vt virtus Xad vircutcm Z habcateamdem proportio- 
nem, quam linca D F habcc ad lincam D C; tunc vero in- 
tclligimus vircuccm X ad virtucem Z habcrc camJempro- 
portioncmquamrecta D F hibct ad rectam DCquando 
quantitas qux eft meniura vircucis X ad quantitaccm qux eii 
menfura vircucis Z habet camdem proporcionem , quam h3- 
bct rccta D Fadrcctam D C : Ex.Gr. ii corpusquodpraj- 
cise fuftentarc potcit virtus X ad homogcneum corpus 
quod prxcisc fultentare poccft vircus Z, habeac camdcm pro- 
porrioncmquamlineaDFhabec adlineam DCj quod hic 
brcuicer moncndum pucaui , quandoquidcmenirraapud nos 
proportio quancicas fit, virtusX ad virtucem Z non poteft 
dici autintclligi haberc proportionem , nili in quantumdc 
mcnfurato affirmatur illud quod proprie conucnic menfura? f 
vt moneoinidcae mex Logilbcac partc prima & fecunda. 
Hocmonitum potcrunt negligerc, & quod in illodicitur 
intcr fuperflua fcrupula rcfcrre : qui mcliori quam egodi» 

A a % glu- 
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glutiendifacultatcpraxliti funt :quiquc potius dicendi funt 
Mathcmaticas vcritatcs capaciori vt ita dicam guftarcdi- 
gluticndo abfumcrcquam pcrfpicaci mcntc intclligcndo af. 
fequij qualcs mihi vidcntur qui tam prsclare intclligunt cam 
quantitatcm dc qua agit Mathcfis , vt huiufmodi quantitati- 
bus annumcrcnt virtutcm motiuam j tcmpus , vdocitatcm 
cVc.Vcl ccrtc qui finc ip(a proportionis definitione,fufficicn- 
tcr a(Tequuntur,ad Mathcfimfpcctantcmproportionum doo 
trinam ; pro huiufmodi vt ita dicam , hclluonibus planc 
inutilc ,atqucfupcrfluum cft monitum, poftrcmo loco hic 
paucis propofirum atquc necciTarium pro ijs quiin Mathe- 
maticis mcthodum noftram adhibcnt . 

Nota quarto. Si duae virtutcsintcrfc a?qualcs> impcllant 
vcl trahantidcmpunctum A,verfuspartcsdirccte oppofitas 
intcr fc : punctum A nccelTario mancbit immotum , fiuc 
fubfiftct in codcm loco , ncquc ad vllam cx his partibus intcr 
fc oppofitis dcferctur , quantum cft cx vi duarum iftarum 
virtutum fibi inuiccm aducrfantium.Similitcr fi punctum A 
maneat immotum fic vt non moucatur cx ri vllius cx duabus 
virtutibus vcrfus partcs directc oppofitas impcllcntibus pun- 
ctum A : duae i\\x virtutcs crunt ar quales intcr fc . Harc af- 
fertiofufficientcrmanifcftacx ipfis tcrminis,probationc non 
indiget : fortaflis tamcn non crit fupcrfluum > eam paucis in 
cxcmplo declararc . Sit igitur punctum A quantum cft cx fc 
planc indifferens ad motum vcl quictem , atquc duar virtutes 
X & Z toto conatu agendo contra punctum A,nitantur illud 
trahere vei fus partes intcr fe dircctc oppofitas, fic vt vna vir- 
tus X nitatur trahcre punctum A prarcise vcrfus meridicm, Sc 
virtus 2, nitaturtrahcrcidempunctum Aprascisc verfusfep- 

tcm- 
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tcmtrioncm : hoc pofito aflcritur primd quod fi virtutcs 
X&Z fintxqualesintcrfe, punctum Anequc acccffurum 
ad mcridicm nequc ad feptcmtrioncm : aflcritur fccundd 
quod fi in codem cafu punctum A ncquc ad mcridicm nequc 
adfeptcmtrioncmacccdat,lcgitimcinfcrri poffc virtutcs X 
tx Z intcrfearqualcscflc . 

Propofitio I. 

QValcfcunque ciufdem gcneris quantitatcs fint A,B,C, 
D,E, F, itatamcnvt ratio A<u/B, sequeturrationi 
C ad D : et prxtcrca ratio A ad E, acquctur rationi C ad F. 
Dico rationcm B ad E xquari rationi D ad F . 
Dcmonftratio . Per hypothcfim , Aad B c= C ad D ,et 
prstcrea AadBt^CadF: crgo pcrmutando , AadC ~B 
adD,ct infupcr Aad C zzEad F:ergo BadD ~EadF: 
igitur permutando i HadE ~DadF. Quod cratdemon- 
ftrandum l 

Propofitio II. 

REcti linea? C A, AB> AF, AD, fint qualcfcun- 
quc : ita tamen, vt ratio ABadAD jequctur ratio- 
ni A F *d P 5 fcprxtcrea ratio C A a d A F «quctur rationi 
ADadK. 

Dico rationem R ad P arquari rationi A B ad C A. 
Demonftratio . Pcr hypothefim, AB^ADssAF 
4^P;5cprxtercatCA<idAF ~ADadR 2 crgo per axio« 

nu 
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ma tcrtium partis 4. idcar, A B m P £= A D tn A F , &r pras- 
tcrcaC AwRsAD/» AF: crgo A B /» P e= C A /« II: 
crgopcraxiomatcrtiumpartis4.idca: > R<i^P c= A B<tJCA» 
Qupd erat dcmonftrandum . 

Propofitio III. 

Slt rc&angulum C E, cuius diamctcr D F fit perpendi« 
cularisadrectasCA, 5cEK:atque rccta CAproda- 
cta occurratlateri D E in puncto B . 

Dico primo» rationcm B C a d A C xquari rationi D F ai 
KD. 

Dico fecundo, rationcm BCadAB aequari rationi F D 
*dDA. 

Demonftratur prima pars . Per hypothefim figura C E 
cft rectangulum,adeoquc linexrecta? CF&DE £unt paral- 
lelas : ergo pcr theor. 1 1 .partis 3 .idea% B A ad A C c= D A 
ad A F : crgo componcndo ,BC4iAC - DFadA F:fcd 
KD^ A F ( quandoquidem cx conccptu ductus primi , cx 
quo rcctangulum oritur,conftet lineas C F5c.DE ctfc asqua- 
iesatqucparallelasinter fc, adcoquc per thcor. 4. partis J. 
idca: angulus CFA ^ angulo EDK, 5<: infupcr rectus an- 
gulus C AF ^recto angulo EKD: &c confcquentcrjper 
theor. 5. partis 3 . idcx triangula C A F 3c E K D limilia unt 
atque latcra C F Sc D £ habeant squalia ) igitur B C adA C 
ss D F ad K D . Vt dicitur in prima partc . 

Dcmonftratur fccunda pars . Pcr hypothefim figura C E 
cftrectangulum>adeoquclinc£ rccta: C F & D E lunt pa- 

rallela::crgoper thcor. 1 1 .partis 3.idcae»C A ad A B y F A 

ad 



DcincrementoviriumperVedcm. 191 

ai A D : ergo componendo, CB^AB sFD^AD. 
Vt afleriturin fccunda partc # 

Corollarium . 

Hlnc etiam patct , quod D A t= F K : 5c praetcrea quod 
D K s= F A $ vt oftcnfum cft in ipfa demonftra- 

tione. 



Propofitio IV. 




inouuam. 



Dico primo , duas virtutcs D C Sc D E* cffc obliquas ; fi 

viitus D Fcftdirecla. 

Dico fecundo , virtutcm D F eflc obliquarn : fi dua; virtu- 
tcs D C & D E fint dirc3x . 

Dcmonftraturprimapars. Pcr hypothcfim rctfa* C D Sc 
CEfuntobliquxadreclamDF: crgo etiam rcfla: CDSc 
D E > funt obliquae, ad quamlibct rc&am qua? cft perpendi- 
cuUris vcl parallela ad re&am D F : fcd terminus ad q ucoi fic 
refpettus , quando virtus DF dicitur direcla , ncceflario cil 
perpcndicularis vcl parallclus adre&am D F : ergo ctiam rc- 
&x DC^DE funtobliqua», relpe&u fj^load cumdcm tcr- 
minum:crgoctiamvirtutcs DC&D£ cruntobliqua? refl 
pe#u faclo ad cumdcm terminum : ergo virtutcs D C & D E 
crunt obliqusr ,fi virtus D F cft dire#a. 

Dcmonftiaturfccundapars. Pcr hypothefim patct , re- 

flarn 
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dUm D F cffc obliquam ad re&as D C U D E : crgo ctiam 
rccta DFeft obliqua, ad quaslibct rectas pcrpendicularcs aut 
parallclas rectx D C vcl D E : fcd termini ad quos fit refpe- 
ctus quando virtutcs DC&DE funt dircct*, ncccffario 
funt paralleli aut perpcndiculares rcctis D C & D E : ergo 
rcctaDFcftobliqua,ad tcrminos, ad quos fit rcfpcctus, 
quando virtutcs DC&DE dicuntur directx : crgovirtus 
D F ctiam cft obliqua rcfpectufacto ad cofdem iftos tcrmi- 
nos: crgo virtus D Fcft obliqua , G duae virtutcs D C ct D E 
fint dirccta? . Quod crat propofitum . 

Propofitio V. 

REcrangulumCE habcat diamctrum D F, adquam 
pcrpcndicularcs fint rccta: E K, ct C A,pr*tcreafin- 
*'gulz linca? DK,DA,DC,DE, repraricntcnt Gngulas 
virtutcs motiuas, cx quibus D K directa lit , atquc in latum» 
Dico primO) virtutcm D E obliquam effc j atquc obliquas 
virtutis D E actioncm in latum, xquari directa: virtuti D K • 
Dicofecundo,virtutemDC obliquam cffc , atque obli- 
quae virtutis D C actioncm in latum , scquari dirccta: virtuti 
DA. 

Dcmonftratur prima pars i Per hypothcfim virtus D K 
ctVdirecta,atquc in latum : ergo tcrminus latitudinis cft 
pcrpcndicularis ad rcctam D F , atquc adco paiallclus rccrx 
K E : crgo puncta K & E , squaliter diftant a tcrmino latitu- 
dinis: crgo virtus D E, mouens tempore X, mobileZ, ex 
D vfquc in E ;ct virtus D K, codcm tcmpore X, moucns 
tdcrn rnobik £ , cx D vfquc in K : codcm tcmporc aequaliter 

rcrno- 
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rcmoucnt idem mobik a tcrmino atitudinisy crgo virtuics 
D K 6c D E aequalitcr moucnt in latum : fed quoniam p •;; 
hypothefim virtusDK >adcoquc virtus D F eft dirc&a, pcr 
prop. 4. virtus D E cft obliquarergo virtus D £ cft obliqua, 
atque ©bliqtrc virtutis D E a&io wlatum,, aequatur cUre#fc 
virtuti D K.Vtdicitur in primapawe • 

Dcmonftratur fccunda pars. Pcr hypothcfim virtus D K 
cft dire&a atquein latum : crgo tcrminus latitudinis,eft pcr. 
pcndicularis ad reciam D F,atquc adeo parallelus rcct^ C A: 
crgo pun&a C & A aequalitcr diihnt a* tcrmino Jaritudinii, : 
•rgo virtus D C ,moaens rcmporc X, mobilc Z,ex D vfque 
kn C : &c viuus D A , codcm tcmpore X, ruouens idem ma» 
bi^e Z, cx D vfquc in A : codem, fiue a?quali tcmporc, arqoar ' 
Ltcr rcmoucntidcm mobiic a termino.Jarrtudinis :ergo.vir.- 
t utcs DA&DQ arqualitcr moucnt in Jaxum : fed q>uoniara 
pcr liypothcfim virtusD A >atque adco virtus. D F, cftdi- 
ficda.: per prop. virtus D Ccft abJiqua : cj?go virtus D C 
crtobliqua^arqueobliqua? virtutis DC, a&io in latum^ 
aquatur dir.e&a? vinurj D A . Vt afieritur in lccunda pa:rc 

Corollariunr - 

Hlnc etiairrpafet, a&ioncm in laturn obilqufie^viriuris 
\j E, arquari directe a^ioni virtutis F A -:\2cpra3tei ca 
altionem in laturrv,. obliqua; virtutis- DC>. aiquari» dirctfcS 
aclioni virtuiis F K . Eunira pcr hyrwthrfira^eiufckmir^tf 
D F , partes firat F A, D K, F K, D Afy praterta per coroll.. 
prop. ^cdam F A ~ D K ,.itcm F K s= DA. : igitur virru*. 
F Aclrecca.cit , ; 5c xqualis directe virtuti DK>, item.virtua 

Bbv fk: 
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FKdiredlaeft & scqualis directe virtuti DA; cum igitur 
oftenfum fit actionem in latum obliquse virtutis D E, aequa- 
ri directae actioni virtutis D K : ctiam actio in latum obliqux 
virtutis D E, fcquatur directae actioni virtutis F A ; et fimi- 
literquiaoftenfumeft actionem in latum obliqua? virtutis 
D C, aequari directje virtuti D A : etiam acrio in latum obli- 
quac virtutis D C , «quatur directa» virtuti F K . Qupd crat 
demonftrandum . 

Propofitio VL 

REctangulum CE, habeat diamctrum D F : ad quam 
fint perpcndiculares rectae E K et C A: prceterca fin- 
gular line* DF,DA>DC,D E>rcprxfentent fingulas vir- 
tures motiuas > ex quibus D F dirccta r fit atque in latura . 

Dico quodvirtusdirecta DF fola, tantum przcise agit in 
latum: quantum fimul ,fed in latum, aguntduae virtutes 
obliquarDEetDC. 

Demonftratio . Pcr prop. 5 . obliqua virtus D E , tantum 
prxcise agit in latum , quantum in latum agit directa virtus 
D K:fed pcr prop % coroll.ctiam obliqua virtus D C> tan- 
tumpraeciseinlatumagit, quantum in latum agit dire&a. 
virtus K F:ergo duae virtutes direcnc D K et KF fimul fump- 
ta? , hoc eft tota virtus directa D F , tantum praecise in latum 
agit,quantuminlatumagunt du* virtutes obliqus DEct 
D C fimul fumptae . Qupd crat dcmonftrandum . 

Pro* 
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PropofitioVII. 

Slt rccta rigida C B , cuius pars C A ad partcm A B ha- 
bcatquamcunqucrationcm- Prartcrca quslibct virtus Fl S* 2 » 
X agat immediate contra punctum A pcr lincamperpcndi- 
cularcm ad rcctam CB : fitque actio virtutis X dircctain 
latum • 

DicoActionemquavirtusXimmediari atqucinlatum 
agit contra punctum A , ad actioncm qua virtus X mediate 
atquc in latum Pgit contra punctum B , habcre proportio- 
ncm quam B C habetad A C. Pratcrea actioncm qua vir- 
tus Ximmediateatqueinlatum agit contra punctum A, ad 
virtutemqua virtus X mediatc atquc in latum agit contra 
punctum C , habcrc proportionem quam recta B C habct ad 
rcctam B A • 

Conftructio . Diamctro C B dcfcriptus fit femicirculus , 
cui in D occurrat rccta A D,perpendicularis ad rectam C B: 
fmtqucductaercctae CDet DB. Pmerca ducta fit recta 
C Fparallela rectac D B , qus rcct* D A products occur- 
rat in F : recta vero F £ parallela recta: C D , occurrat in E 
rcctac D B product? : fitque rccta E K perpendicularis ad rc- 
ctam D F . Dcnique rccta D F repraefentct virtutem X . 

Dcmonftratio . Quoniam per hypothefim actio qua 
virtus D F immediatc agit in ptinctum A , cft actio 
directaatquc in latum, per conftructionem atque propofi- 
tioncm fexram fbla virtus D F tantum praecise agit in larum , 
quantum fimul Ccd in latum agunt dur virtutcs obli- 
qu* DEScDC; atqui pcr notam ? . virtutcs a:qualitcr in la- 

Bb z tum 
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tum agentcs contra rc&arn rigidarn B Q arqualitcr illam kth 
pcllunt in latum : ergo rigida rccta B C arqualiter impcliitur 
in latum,fiuecontraillamagat fola virtus dirccta Df ,(iuc 
contra t»llam agant du$ virtotcs obliqua? DLet DC: ftd 
pcr conrtru&ioncm directa virtus DF» immediateagitin 
punctum A,&obliqua virtus DE irnmcdiate agit inpun- 
ctum B i ac deniquc obliqua virtus D C immcdiate agit in 
punctum C ; ergo in ordine ad motum ia latura rigidae C B* 
tantum pra?cisc valetvirtus dirccta D F immeJiate agcns in 
punctum A, quautucn fimul valent dux virtutcs obuquse 
DE&DC) quarum prior D E immediate agit inpuncturn 
ft,atquc pofterior D C immediat£ agit inpunctumC:atqui 
pcr conftruct.& coToH.prop.5, actioni inlatum obliqua? vir- 
tutis D Ejtfquatura&ioditfefta virtutis A F : et a&ioniin 
latumobliqua? vrrtutisDC, arquatur actio directa vartutis 
D A : crgo virtus dirccra D F immcdiatc agcns in puncturn 
A , mediate atqtiem latum tantum prxcise agit in punfta 
BetC»quantum immediate atquc in latum ineadcmilla 
punda B&C,agercnt fimul-duse virtutcs dirccle A F & D A, 
quando prioragcrct in pun&um B , poftcrior ageretinpun- 
^um C : crgo virtus dirc&a D F immcdiatc* atque rn latum 
agcnsinpunclum A,ad virtutcm qua mcdiate atqucinia- 
tum agit in punctum B , eft vt D Fad A F ; item virtus dirc- 
&a D f jmmcdiare atquc in latum agcns in pun&um A , ad 
virtutem quamediate atq; in Jatum agit in pundhim C,cii vt 
DF*<VDA:ild pcr pro. j.ciufq;corol.DFa</AF ^BCadA C: 
item T)FadDA~BCadBA: crgo virtus dirc&a D F , 
hoc cft per conftru&ioncm virtus X , immcdiatc atquc in la- 
tum agens in pun&um A , ad virtutcm qua mcdiare atquc in 

latum 
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laumagitinpun£fcumB,eftvt BC^AC; item virtus X 
immcdiate* atque in latum agcns in punur, a.n A ad virtutcm 
qua mediate atquc in. latum agit in pundumC, cftvtBC 
dd B A . Quod crat demonftrand mn < 

Propofitio VIIL 

Slt re&a rigida C B , cuius pars C A zi partcm A B , ha- 
bcat quamcunquc rationcm . Prxtcrca qujelibet virtus 
X f agatimmcdiatc contra puncium A, per lincam pcrpen- 
dicularcmadrc&amCB; fitquc acUo virtutis X direduia Fl S* *• 
latum . 

Dicoa&ionem, qua virtus X mcdiatc atquc in latum 
agit contra pun&um B , ad a&ionem qua cadcm virtos X mc« 
diateatqucinlatumagitcontra pun&umC, haberc propor- 
tioncm quam re&a A C habetad rc&am A B . 

Dcmonftratio. Pcrprop. 7. a&io qua virtus X imme- 
diatcatquc in latu n agit in pun&um A, ad aceionem qua 
mcdiatcatqucin latumagitinpunctum B,cft vtBG-tJ A C: 
fcd pcr eamdcmpropofitionem,ctiam a&ioquavirtus X im- 
mcdiatc atque in larum agitin pun&um A,ad a£ioncm qua 
mcdiate atquc in latum agit in pun&um C,cft vt BC jJBAz 
crgopcrprop. i.a&ioqua virtus X immediate atqueinla- 
tumagcns tn pun£um A, mediate atque in larum agitiri 
punchim B,adaciionem qua mcdiate aiqtie in iarum agit in 
pun£um C > cft vt C A ad A B . Qjiod crat dcmonitrandum. 



Pro* 
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' * Propofitio IX» 

Slt re&a rigida CB cuius partcs C A 5cA B habeanc 
quamcuncjuc proportioncm > prarterea virtus R ad vir- 
* *" tutcm Z habcat rationem quam B C habct ad C A : itcm vir- 
tus Radvirtutcm X habcat rationcui quam BChabetad 
AB:Gntque rc&at XQ RA, ZB perpendiculares adrc- 
ctam rigidam C B - Dcniquc fingulae virtutcs X,R, Z, agant 
immediatcpcr lineas ad re&am rigidam CB pcrpcndicu- 
lares inquibus exiftunt* 

Dicopun&a C Sc B requaliter in latum trahi, fiuc fola 
virtus R agat immediatc in pun&um A pcr re3am R A,fiuc 
dux virtutes X & Z fimul immediate agant in pun&a C&B, 
pcr lineas XC&ZB: 

Demonftratio. Pcr hypothefim virtus R immediati 
agen$in pun&um A f per lineam RA, eftvirtus direSa in 
latum:ergo per prop. 7. virtus R immediateatqucinlatum 
agcns in pun&um A,ad virtutem qua mcdiate atquc in latum 
agit in pundum B 5 eft vt C B ad C A : fcd pcr hypothefim 
virtusRadvirtutcmZ,eft vt CBaJCA, Sc tota virtus 
Z immcdiatcatque in latum agit contra pun&um B :ergo 
v.rtus R immediateatqueinlatumagcns in pun&um A>tan- 
tum mcdiatc atque in latum agit contra pun&um B , quan- 
tum contra idem pun&um B immcdiatc atque in latum agit 
virtus Z 2 crgo pun&um B tantum prarcisc in latum trahitur 
a virtute R quse immcdiate agit contra pundtum A>quantum 
in latum trahitur a virtute Z quae immcdiate agit contra pun- 
&umB: fed fimili prorfus argumcnto ctiam patct, quod 

pun&um 



De incrcmento viriumper Ve&em. 199 

punctumC, untum prxcisc inlatum trahatur avirtute R, 
qua? immcdiate agit contra punctum A » quantumia latum 
trahitur a virtutc X qux immcdiate agit contra punctum C : 
crgopuncta B&Carqualiterin latum trahuntur, (luc fola 
virtus R immediate agat in punctum A per rcctam 11 A>liue 
dux virtutcs X & Z fimul» immediateagant in pun#a C & B 
pcr lincas X C & Z B * Qupd crat dcmonftrandum » 

Propofitio X- 

Slt re&a rlgida A B cuius partcs C A & A B habcant 
quamcunque proportioncm : fmtquc rcctac X C> R A> 
Z B, pcrpcndicularcsadrcctamrigidam CB ; atquc lingulas 
virtutcs R,X>Z, agant immediate" per lincas> adrigidam 
rcctam perpendicularesinquibusexiltunt:itatamen>vt vir- 
tutcs X & Z trahant verfus partcm oppofitam illi % pcr quam 
tuhitvirtusR* 

Dico primo > rcctam rigidam C B hrcfiiram immobilcm > 
fi virtus R adYtmuem Z , fit vt C B a d C A : atquc infuper 
virtus R ad YirtutcmX fit Yt C B ad A B • 

Dico{ecundd> virtutem R ad virtutcm Z^elTcvtCB 
tfJCA;^ pra?terea virtutem R ad virtutcm X , cife vt C R 
ad A B : fi rigida rcfta C B hxrcat immobilis * 

Dcmonttratur prima pars ♦ Pcr hypothefim U propofitio- 
nemp.patct >quodfmgub pun&i C &B tantum prsccise 
in latumtrahantur ab vna virtute R > quanrurn in latum tra- 
hunturaduabusvirtutibus X&Z fimal : fedetiainperhy- 
pothefimpun&aC&Btrahuntur ad vnam partcma vircutc 
R j atquc adpartempracisc oppofium trabunrur avireuu-» 
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bus X & Z : ergo pun&a fingula C.&B, atribus vintutibus 
R,X, Z, ka trahuntur, vt fingulaarqualitertrahanturad pa&. 
tes dirc#e oppofitas : ergo per notam 4.fingula pun&a C&B 
manentimmota : crgo etiam rigida CB manet immota.. 
Quod cratprimuiru 

Dcmonftratur fccunda pars Per hypothefim rigida C B 
hxrctimr«ota:crgopernotarn 4.fingula punclaCStBitanr 
tum prarcisc in latum trahuntur vcrfus vnam partem a vir- 
tute lli.quantuminlatum v.crfus partcm dire&c oppofitanv 
trahuntur a duabus virtutibus X & Z fimul : fed per prop. y*. 
tou virtus R ad virtutcm qua pun&um.C trahit in latum, cft 
VtB Cad A Britcm tota virtus R ad vircutcmqua juindhjrrt 
B trahitin latum, eft.vt C B ad A C : ergo ctiam tota virtus 
R ad virtut em qua X in la tum trahit pun&um C , eft vt C B 
ad ABz & pr*terea.tota virtus R ad virtutcm qua Z in latunv 
trahitpun&um B , eftvi CftadC A :. fcdcx hypothcfipa» 
tet , qtiod tota virtus X in latum agi> contra pun&um C , 56 
infuper quod tota vfrtus 2 in latum agit contra pun&um B 
crgo tota virtus R ad totam virtutem X v eft vt C B a d A B :: 
&pra?terearota virtus R ad totam virtuicm Z,,eft vt CB 
adC A .. Vtaiferitur in fecunda partc 

Propofitio XI. 

Slt re&a rigida C B hibcns folum pun&um A immoWIc, 
atqucpoiituminterpun&a G&B : praeterea, pcrre* 
Ctas XC&ZB perpendiculares ad rigidam C B , agantduae 
virtutcs X &: Z : ita vt virtus^X agat pcr re&am X C, & vin- 
tus Z agat pcr reftam Z B , atque iilac virtut cs.tr ahant verfus 
camdcm partcm • 

Dico 
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Dico primo, rigidamre&am CB harfurami nmobilcmi 
G virtus Z ad virtutem X , habcat proportioncm quar» rcda^'6* 4? 
C A habet ad rectam A B . 

Dicofecundo,virtutem Zad virtutemX, habcrc propor- 
tionem quam rccta C A habct ad re&am AB,fi rigida re£U 
C Bhgreae immobilis . 

Conftru&io . Virtus R , aequalis virtutibus X & Z fimul 
fumptis , intclligatur immediate agcrt contra pun&um A> 
pcr rc&am II A perpendicularem ad rigidam C B : ita tamca 
vt virtus R trahat vcrfus partcm dirc&£ oppofitam illi , vcr- 
fus quam trahunt fingula? virtutcs X Sc Z . 

Dcmonftratur prima pars . Pcr hypothcfim virtus Z ad 
virtutem X eft vt C A ad A B : ergo componcndo, vcl com- 
poncndo Scinucrtcndo duae virtutcs X &Z fimul , crunt ad 
vircutcm Z , vt C B ad A C : item duae virtures X &: Z fimul , 
crunt ad virtutcm X, vt C B ad A B : fcd pcr conftru&ioncm 
virtus R zquatur virtutibus X &: Z fimulfumptis : crgo vir- 
tus R ad virtutem X eft vt C B ai A B, itcm virtus R ad vir- 
tutem Zeft vtCBa^ A C : fcd etiam virtus R agitvcrfus 
partem oppofitam illi pcr quam agunt finguLc virtutes 
X & Z : ergo pcr prop. i o. rccta rigida C B haeret immobilis, 
quando trahitur a virtute R quxfit arqualis virtutibus X&Z 
fimul fumptis , atque trahentibus verfus partem oppofitam : 
fed manifcftum eft quod fiue virtus R trahcndo rctincat pun- 
ctum A virtutc qu« fit sequalis virtutibus X&Z fimul fump- 
tis, fiuc punctum A rationc luz immobilitatis rctincatur vir- 
tute qux fit sequalis virtutibus X &c Z fimul fumptis, vt fit in 
propofita hypothcfi , fcmper aequalitcr impcdiri motum rc- 
ct* rigid* C B:igitur in propofita hypothefi rigida recta C B 

Cc hxrct 
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h*rct immc Vis. %T t dicitur in primapartc. 

Demonftrattirfecunda pars. Pcr hypothefim rccta rigi- 
daCB ha:retimmota : crgo punctum immobiic A tantum 
trahit,fiuc retinct, rigidam C B quantum duar virtutcs X&Z 
in latum atquc ad camdcm partcm agcntcs trahunt rigidam 
C B : crgo virtus imracdiate agcns in A , atquc rctincns rigi- 
dam C B : aequatur virtutibus X 5* Z fimul fumptis:fed quo- 
niamfingul*virtutcsX&Z funt virtutcs directc agcntcs iil 
latum,etiam virtus immcdiate in puncto A rctincns rigidam 
C B, eft virrusdirectain latum : crgo virtus immediatein 
AretinensrigidamCB, cftvirtus inlatunuatquearqualis 
virtutibus X & Z fimul fumptts : fcd pcr prop. 8. virtus qua 
punctum C mcdiati atquc in latum rctinctur a virtutc im- 
niediatcrefiftente in A, ad virtutcm qua punctum B mcdia- 
teatqucinlatumrctinetur a virtutc lmmcdiati rcfiftcntcin 
A , cft vt A B ad C A : igitur cum pcr hypothcfim fingula 
puncta C & B hasrcant immota, atquc adco tanta virtutc rcti- 
ncantur a virtutc immcdiatc rcfiftcntc in A , quanta virtutc 
fingulatrahunturl virtutibus X&Z(quarum vna Xtota 
agit contra pundum C , & altcra Z tota agir contra pun&um 
B ) : patetctiam virtutcmX ad virtutcm Z,cife vt A B44AC 
Vt alicritur in fecunda partc • 

Propofitio XII. 

Slt rc<3a rigida C B habcns folurri pun&um A immobilc , 
led non pofitum intcr pun<3a C & B : at quc pcr rcdas 
'5-5'X C&ZB pcrpcndicularcs adrig dum C B , agantdaK vir- 
tutcs X & Z : ita vt virtus X agat pcr rtflam X C, & v^rtus Z 

agat 
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agat per rcfiam Z B j atquc illa: virtutcs trahant vcifus partes 
intcrfcoppofitas. 

Dico primo , rigidam reflam C B hxfuram immobilem,fi 
virt us Z ad virtutcm X habcar proportioncm quam rc&a CA 
habct ad rc&am A B . 

Dico fecundo % virtutcm Z ad virrutum X habcrc propor- 
tioncm quam re3a C A habct ad rc&am A B ^ fi rigjda rcfla 
C Bhrrcat immobilis. 

Conftru&io. Intclligatur immcdiatc contra punSumA 
pcr rcchm R A pe» pcndicularcm ad A B , agci c virtus R>ita 
tamcn vt virtus R trahat vcrfus camdcm partcm vcrfus 
quamtrahit virtusX* atquc virtus Z <;t xqualisvirtutibus 
K x' X iimulfu mpris. 

Dcmonftratur prima pars . Pcr hypothefim virtusZad 
virtutcmX cftvt C A 4^B A: fcdpcr conftru&ionem virtu- 
tcs R & X fimul arquantur virtuti Z , ct pmcrca B A fimul 
cum C B arquantur ipfi C A : crgo virtus Z ad virtutcm R 
cft vt C A dd C B : igitur virtus Z ad virtutcm X , cft vt C A 
aJBA: itcm virtus Z ad virtutcm R,cft vt CA^CB: 
atqui perhypothefiiT^ctiam virtus Z trahit verfuspartcm 
oppufiram illi, pcr quam agunt fingula: vii tutcs R^X: cr- 
go pcrprop. 10. rigida CB hsrec immobilis,quandopun- 
#um A trahitur a virttitc R : fcd manifeftumcftquod fiuc 
punftu.Ti A rctineatur a virtutc R agente contrapun&um 
A> fiuc puncium A rationc fuac immobilitatis retineatur ca- 
di-m virturc > vt fit in propoiita hypothcfi, iernpcr jequalitcr 
iaipedirimctumrc^ac rigidae CB: igirur inpropofita hypo* 
thefi rigidare£a CB keret immobilis . Vtdicitur inpn- 
ma partc . 

Cc % Dc- 
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Dcmonftratur fccunda pars . Pcr hypothefim rigida refo 
C B manct immobilis , adcoquc punflum C tantum imme- 
ditteatqueinlatumtrahitur a virruteX, quantum ad par- 
tcm oppofitam mediate atque in latum trahitur a virtutc Z : 
crgo a&io qua virtus X immediate atque in latum trahit 
pun#umC,arquatur aftioniqua virtus Z mediate atquc in 
latum trahitpundhimC :fcd per hypothcfim totavirtusX 
immcdiate atque in latum trahit pundhim C? ergo tota vir- 
tusX sequatur adioni qua virtusZ mediateatqueinlatum 
trahit pun3um C : fcd pcr prop. 7. tota virtus Z ada&io- 
nemqua in laturn trahit punctum C > cft vt C A ad B A : cr- 
gototavirtus Zadtotam virtutcm X* cftvt CA^BA» 
[Vt affcritur in fecunda partc. 

Propofitio XIIL 

Slt rccta rigida C B, contra quam immediate agat virtus 
Z pcr rcctam Z B , obliquam ad rccramrigidamCBr 
h fitquc A D perpcndicularis ad rcctam Z B . 

Dico> virtutem obliqtiam Z , ad virtutcm quadirecte at- 
que in latum agit contra punctum B, efle vtA.BflMD. 

T^ota conftdcrari pojfe duorcafus , quorum prttnus eft ,quan- 
dopunttumA eH imcr puntla C&B : fecunduse/i , quando 
punftumB eH inter puntta A &C 5 pro primo cafu feruit 
fgura 6.pf0 fecunds cafu feruit figuraj. vtroquecafu feruit 
eadem confruclw & demonftratio. 

Conftructio. Rccta BE perpcndkularis ad recram rigi- 
iaro C B , occurrat rcctar A D product» in E 5 praterca du- 
ctafit rectat C>parallcia rigidae icctac C L^atqttilli iapuru 

CtQ 
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Cto F occurrat recta £ B producta : fimiliter in puncto O illi 
occurat recta D B producta . Dcoiquc rc&a G B rcprgfcntct 

totamvirtutcm Z. 

Dcmonftratio. Pcr thcor. g£ partis 3. idcje angulus 
D B E s= angulo F B G 1 fcd ctiam rectus angulus BDEc 
rccto angulo B F G : crgo pcr thcor. j. partis 3, idcae , trian- 
gulum D B E eft fimile triangulo F B G : atqui per conftru- 
ctionem &theor. io.partis 3.ide# f etiamtriangulumDBE 
cft fimilc triangulo D A B : crgo triangulum D A B cft fimi- 
fetriangulo I B G : crgoB AadAD ~ GBadhB : fcd 
pcr propofitioncmquintam,obliqua virtusG B>hoceftpcr 
conftru&ionem obliqua virtus Z > advirtutcm quadirecti in 
latura agit contra punctum B , cft vt G B ad F B : ergo obli- 
quavirtusZ ad virtutcrn quadircctc in Jatum agit contra 
punctumB,cft vc AB adA D. Quodcratdcmonftrandum. 

PropofitioXIV. 

REcta rigida CB habcat hypomoehlion in A,liue quod 
idcmeft, punctumcius A fit immobik ^ praetcrea 
potcntiaXagat immediate contra punctum C pcrrcctam^J' 
X C : & impcdimcntum Z agat immcdiatc contrapunctum 
B perrcctam ZB $ lltquc rccta AD pcrpcndicularisad rc- 
ctam Z B , item recta A F fit pcrpendicularis ad rectam X C . 

Dico primo . Rcctam rigidam C E hxfuram immobilcm, 
atquc adeo potcntiam X futuram in «quilibriocumimpc- 
dimcnto Z : fi potcntia X ad impedimenturn Z habcat pro- 
portioncm quam recta A D habet ad rcctam A F . 

Dicofccundd. PotemiaraXadiinpcdinTTOwnZhabc^ 

rc 
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reproportioncm quam A D habet ad A F : fi ngida C B fcx- 
reatimmobilisyatqueadcopotcmia Xfit in xquilibrio cum 
impedimento Z . 

T{ota duos cafus aliqnantulumdiuerfos c$nfiderari poffe : qu$* 
rum primusefl,quando punSlum A eji inter puncia C&Bt 
fecundus cft quando punllum B etlinter C (?* A > Pro prtmo 
cafu infpici poteH oclaua figura pro fecundo cafu feruit nona 
figuraprovtroque cafu feruiteademconflruElio ty demonflratioy 
cum bac fola dtfferentia , quod quando citatur propofitto 1 1 *vel 
IX. pro primocafu confulcnda fit prop. I 1« pro fecundo cafu 
confulenda fitprop. 12,. 

Conftructio • Pofitae fint dux rectxlincx P & R, atquc 
FA jJPcsAB adAD : itcmAD**R = CAadFAz 
Denique potcntiam X reprxfcntet rccta A D . 

Demonftratur primapars. Pcrprop. t j. tota potcntiaX 
ad virtutem qua potcntia X in latum agit contra punctura C > 
«ft vt C A ad E A : hoc cft pcr conftructioncm vt DAadR : 
fcd per conftructioncm potcntia X xquatur rectx A D: crgo» 
vi tus qua potcntia X in latum agit contra punctum C xqua- 
ruripfiR. Prxtcrca quia per hypothcfim tota potcntia X 
ad totum impcdimcntyun Z , eft vt A D ad A F : sc pcr con- 
ftructioncm tota potcntia X atquatur ipfi A D : etiam totum 
impcdim^nturw xquatur ipfi AF : fcd pcr propolitioncm 
decimam tertiam totum impcdimcntum Z ad virtutcm 
qba impedimentum Z in latum agit contra punctum 
B , eft vt A B ad AD, hoc cft per conftructioncm vc 
A Yad P:crgo Yiitus qua imptdimcntum Z in iatumagit 
contra punctum B,xqu«iur ipi) P: fcd perconftruciionem 
& prop. 2. patct R ad P cfic vt A B ad A C : crgo virtus R 
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qua potentiaX in latum agit contra punctucn C, ad virtu- 
temPquaimpcdimcntum Zin latum agic contrapunctum 
B, cft vt A B ad A C : crgo pcr prop. n . vel i 2,. potcntia X 
cum impedimcnto Z hxrct in xquilibrio. Vc affcriturirt 
pima parte . 

Dcmonftraturfccunda pars . Pcrhypothefim potcntia X 
cum impcdimcnto Z hxrct in a?quilibrio , hoc cft rigida C B 
manct immobiiis : crgo pcr prop. n . vcl 1 i. virtus qua po- 
tcntia X in latum agit contra punctum C , ad virtutcm qua 
impcdimcntura Z in latum agit contra punctum B, cft vt AB 
ad A C : fcd per conftructioncm Sc prop.i.patct ABadAC 
cffc vt R ad P : crgo virtus q^a potcntia X in latum agit con- 
tia punctum C, ad virtutcm qua impe^imcntum Z in latum 
agir conrra punctum B, cft vt R ad P : fcd quoniam pcr con- 
ftructioncm tota potcntia X «quiualct D A , &pcr prop. 1 5. 
tota potcntiaX ad virtutcm qua potcntia X in latum agit 
contra punctum C , cft vt CAiiAF, hoc cftpcr conftru- 
ctionem vt D Aa^R,ctiam virrus ^uapotcntia Xinlatum 
agit contra punctum C ajquiualet ipfi R: ergo virtus qua im- 
pcdimentum Z agit in latum contra punctum B > arquiualct 
ipfi P : fcd per prop. 1 j. totum impcdimcntum ad virtutcm 
quaimpedimcntumZagitcontra punctum B,cftvtAB<iJ 
A D,hoc cft pcr conftructioncrn vt A F 4 d P : crgo etiam 
totum impedimcntum Z xquiiialet ipfi A F:fcd pcr conftru- 
ctioncm etiam tota potcntia X «quiualet ipfi A D : ergo tota 
potentiaXadtotum impedimcntum 2%dl vtADWAF. 
Vt aflcritur in fccunda partc . 

Schol 
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Scholium . 

VLtimo loco hic dcmonftrata propofitio nihil diffcrt & 
ipfa noftra xquilibrij Icgc propofita in fecunda par- 
tc:adeoqucin hac propofitionc 14. habctur rigorofo dif- 
curfu demonftrata atque ftabiiita noftra lcx aequilibrij, & 
confequcntcr ctiam lcgitimc ftabiliti habentur cffcctusqui 
adhanclegemconfequuntur, inter quos numeratur cffectu* 
cuius caufa quseritur in propofito problcmate,vt patct cxdi- 
ctisinfecunda parte :adcoquc hactcnus 5 mc propofitas at- 
que demonftrat* propofitioncs lcgitimae aut rigorosse non 
funt : vel ccrte legitime atquc rigorose dcmonftrauimus no- 
ftram sequilibrij lcgem, & confequenter legitime atque rigo- 
rosifoluimuspropofitum problcma de incrcmcnto virium 
pcr Vcctcm . Reliquum igitur cft , vt eiufdem problematis 
folutio magis familiari difcurfu proponatur indcpcndentcr 
ab omni fpcculatiua Mathcfi . 



pte^te&tei$gf 
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PROBLEMATIS statici 
Pars Quarta. 

Siue Dialogus inter Mathimenum , Tachinum 9 
Nothrum, in quo 9 indefendenter ab omni Mathefi 
ffcculatiua affcrtur caufa , quare vires crefcant 
fer VeHem , hoc eft quare in Stdtera fondus 
minoris grauitatis fuftineat aliud pondu* 
maioris grauitatis , fracisc fer hoc , 
quod magis dtftct a Statera hy- 
■ fomochlio. 

SGenicis reprarfcntationibus non abfimilcs arbitror ab 
aliquibus Mathematicis vfitatos dialogos . In his intcr 
fc confabulantes vcl difputantcs introducuntur perfonae, rt 
plurimum trcsdiuerfie vna doccntis partcs fuftinct ,altcra 
difccntis , atquc rcnitcntis , do#rin£ qua? traditur : his tcrtia 
additur,Vtfubminiftrctopportuna fubfidia vcl doccnti vcldi- 
fccnti. Pcrfcriptos dialogos doccndi modus, nifi fallor, 
plurimum iuuat tardioris ingcnij difcipulos, Scminuscru- 
ditos magiftros j his cnim commodum non cft , cx fuis prin- 
cipijs fucccfliue atquc ordinate dcduccrc inrcnram dodfcri- 
nam 3< hoic modo dcductam doctrinam aflcqui, iftisnoa 
raro molcftum cft ; dcindc infcriptis diaJogis, qui docct,non 
tcnctur nifi ad intcrrogata rcfponderc : & quonum fingulas 
intcrucnicntium pcribnarum partcs componit , fcipfum tan- 
(irj Dd tum 



z 10 Pars Quarta Problematis Statici 

tum interrogat; atque adco commode declinarcpotcft quaf- 
libetdifficukates, non inrcrrogando illaad quac rcfpondcre 
foret molcftum ; prartcrca fcmpcr in promptu habct qui do- 
ctrina; fuasapplaudat ,folidarnatquc cuidentcrn teftctur,non 
acquiefccntcm rcpraehendat, fermoncm dcucrtat vbi progrc- 
di moleftumeft,atquc alijs huiufmodi modis non piruum 
fubfidium afferat parurn cruditodoctori . 

Quoniam haec mca opinio eft dc dialogis Mathematicis, 
non minus rimcrcm fubfequcntcm dialogum proponcre, 
quam annumerari-doctoribus quibuspcr dialogos doccndi 
modum dixi prodcffc , nifi prius ex pr imis pnncipijs, ordina- 
tis difcurlibus deductampropofuiikm, camdem, fiuc potius 
magis rigorofam arquc vniucrfalcm doctrinam;qua prarmif- 
fa pro Mathcmaticis , ad illos fcrmoncm conucrto quos mi- 
nusiuuant difcurfus magis rigorofi, vtpotc in Machcmaticis 
difciplinis minus vcrfati : cxponcndo propofiti problematis 
folutioncm illa methodo qua mclius inftruuntur fpeculati- 
uat mathcfcos difcurfibus minusaffueti > apud quos camdem 
propcmodum ad pcrfuadcndum vtilitatcm habcnt dialogi , 
quam ad animi pafiioncs moucndas habcnt fcomicsrcprx- 
fcntationes . 

DIALOGVS. 

Othrus. Excondictoadfum Mathiraene,arquf co- 
mitcraadduxi Tachinum , qutrrt focium habui in 
pcrlegendis quae mihi tradidcras • 

Mathimcnus . Fortunatus atquc gratiofus congrcffus tot 
cnimamica concurrunt capita, quot rcquiruntur , vr prae- 

ftcm 
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ftc n,quod mcprxftiturum promifcram. 

Nothrus. Enigmadcternarionumcro proponis Mathi- 
mcnc , atque ab obfcuris vt video ducimus cxordium . 

Mathimcnus. Brcui aducrtcsfoliitioncm enigmatis ,vbi 
a mc probata •> atquc a tc annotata eruot tria capita, hoc eft 
trcs diuerfe veritatcs* ex quibus mibi concludendum eft 
quodintcndo probare» 

Tachinus. Ego percepiflc mihi videor Mathimencquat 
in fcriptistuis legi r gaudcbo tamcn veftris difcurfibus audu 
tor adclfc, quandoquidem ex Notbro intellexcrim hane ilft 
mdictamdiem ,qua exponenda>n aflumpfifti caufamquarc 
vircs crcfcant pcr Vcctem:idqucpr#termillafpeculatiua om- 
ni Gcomctria atquc Arithmctica - 

Mathimenus. hi mc facturum potlicitus fum : an pro- 
miflis faciam fatis , tu cfto iudex ; 

Tachinus-. Kes haec mihi difficilfs vifa eft, $c fi fuccedat 
uon minusincxpcctata mihi aduenict quam eiufdcm problc-- 
imtis folutio, quam cum Nothro attenrius pcrlegi , quarquc 
lnihiomniex partc noaa accidit, $% mirumin modum jr- 

Nothrus . Ego Mathimene , vt vcrum fotear , ex tuis ri- 
gorofis vt illos appcllas difcurfibus-, vix al iud collegi > quam 
dubiorum meflemfaris copiofem : parum eniinaffuctuspro-* 
portionibu^iftisMathcmaticis >. arqucdjfcurfibusrigorofis » 
rfecjiH non potui quid corxludas,aHK (iltcm a rc conciudi at 
fcras \ & vbi Tachinus meridianam lucera affulgerc fibiaffir- 
jnat , ego prxtcr tcnebras vix aliquid cenfpicio 

Marhsmenus . Clariorc* folis radij y non raro obfun* 
oculis | quibus profunt debiiiorcs iubaufuftiati a* f uccxoac 

Dd 21 tfara- 
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flamma : fortaffis fimilc aliquid tibi accidct bodicma dic 
quavtfpero phyfici difcurfus tibi prodcrunt vt intcllccti* 
confpicias, quod tcaffccutum ncgas cx difcurfibus magis ri. 
gorofis. Rcfumamusdifficultatcmcuius folutiopctitur . 

Nothrus. Ego illam proponam : fic cnim vidcbis an 
qusftionis ftatum recte fucrim affccutus . JLibrx vcl Statcras 
iugum C A B fuftcntatum fit in A:atque cxpuncto B depen. 
.lodcatpondus X ; prarterca cx iugi brachio A C, dcpcndcat 
pondus Z , fic vt pondcra X & Z fint in sequilibrio : atquc 
adeopondusZpracisc fuftincat pondus X. His fuppofitis 
atquccancrisomnibusmancntibus,fifolum pondus Z ali- 
quantulumrcmoucatur afuftcntaculo A: pcr hocquodam- 
modo acquiret vircs , adco vt iam potcrit attollercpondus 
X,quodprius tantum prxcisc potcrat fuftcntarc fcd nullo 
modo attollerc : atquc ita cxpcrimur paucarum vnciarum 
pondus Z , fufpcnfum in magna dift an tia a fuftcntaculo A , 
fuftincrc vel attollcrc multarum librarum pondus Xfufpcn- 
fuminparuadiftantiaabcodem fuftcntaculo A . Huiusef 
fcdluscaufainquiritur:atque adco pctitur, quomodoidcm 
pondusZfecundumfcinuariatum, pcr folam maiorcm di- 
ftantiam a fuftcntaculo A vircs illas acquirat,pcr quas potcft 
fuftcntarc vcl attollcrc maius pondus \ nunquid rc<2c ? 

Mathimenus . Satis rcct£ omnia; his tamcn aliquid addi- 
tum cupercm pro maiori claritate, nimirum vt pondus R 
mcdiantc chorda A L trochlcae circumpofita , fuftincat Sta- 
tcramCB. 

Nothrus. Hoc nequc cafum meum, ncque quxftionis 
Aatum variat 5 fiue cnim pondos R, fiuc manus , fiuc dauus 
muroinfixu* Statcram fuftincat , non variatur quxftio : bax 

enir» 
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cnim omnia matcrialitcr fc habcnt in ordineadpropoiitam 
quxftioncm » qu* fcmpcr formalitcr cadcm pcrfeuerat in di- 
ucrfis iftis circumftantijs • Quarro igitur vndc pctcnda fit 
caufa propofiti cffc&us . 

Mathimenus. Rcipondco quod fuppofita rigiditatc ac- 
quc inflcxibilitatc iugi C B, caufa pctcnda fit, a modo, quo 
virtus libram fuftcntans in A, mcdiantc iugo rigido C A B 
agit contra pondcra X & Z . 

Nothrus. Anigitur virtus R, fuftcntans complexum 
ex iugo C B &: ponderibus X Sc Z, non fempcr codcm modo 
agit contra iugum $c pondcra , fiuc pondus Z magis iiuc mi- 
nus diftct a fuftcntaculo A ? 

Mathimcnus . Scmper codcm modo agit contra iugum 
C B > fed non fcmpcr codcm modo agit contra pondera 
X&Z. 

Nothrus . Dura mihi accidit tua illa rcfponfio : fiuc cnim 
pondus Z , magis , fiuc minus diftet a fuftcntaculo A , fcm- 
pcrpondus R fnanctidem, &c agit fiuc trahitpcr camdem 
chordam R L A : & hsec virtus fiuc tra&io pcr cadem iugi 
brachiacxtcnditurad chordascxquibus pondcra X & Z dc- 
pcndcnt jatquciti tandem trahuntur pondcra X&Zj hic 
modus trahcndipondcra XctZ ftrapcr pcrfcucrat, fiuc cx» 
tcris paribus magis, fiuc minus diftet pondus Z i fuftcnracu- 
lo A : atquc adco fcmpcr codem modo trahuntur pondcra 
X ct Z , a pondcrc R ; quam ob rcm non ajfcquor quid intch 
ligas pcrmodumdiucrfum , quando afferjs pondcra XctZ 
diucrfo modo fuftincri vcl trahi a pondcrc R . 

Mathimcnus. Quodvno tempore trahitur maiori virtu- 
tc,ct alio tcmporc trahitur minori vinutc : diuerfis illistcm- 

pori 
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poribus diucrfo modo trahitur ; de Jioc diuerfo trahcndi mo- 
do m.hi icrmo eft 5 atque aflero.quod pondus R non fempcr 
arquahvirtutcagatin fingula pondera XcrZ : fcdfiibind* 
maion , fubindc minori virtutc trahantur fingulapondera 
Xet Z , abeodcm pondcre R ; atque adeo pondus R non 
lemper eodem :nodo agerc contra pondcra Xct Z . 

Nothrus. Nugarisvt opinor Mathimene , quandoqui^ 
dem enim in cafu noftro pondus R idemperfeuerct , femper 
«qualiter ponderar ec /emper tota fua virtnte agitcontra 
pondcra X & Z ; cui igitur perfuadere potcris diucrfa virture 
agcrccontrapondcra XetZ * an fbrtaifis contraria: propo- 
hrioncsnon funt, cadem.fiuc non diucrfi virrutaagerc,8cdj. 
ucrfa virtute agerc ? 

Tachinus, Nihilad rem propofitam ficit contrarietas 
quam wftrs Nothre ; pondus R ibmper zquali virtute gra. 
u.fare ct agerc non ncgar Matb.mcnu*, immo id cxprcfse ; 
fuppofuit ; limilirer non ncgat pondus R fempcr arquali vir- 
ture agcre contra duo pondera X 5c Z /imul fumpta :.fed tan- 
tum ncgat pondus R femper arqualitcr grauitans, fempec 
xqual. virtuteagcre contra fingula pondcraX & Z. Clarita- 
aisgratiapropofitumcafum rcduco ad oumeros, Exempli 
<,ratiagrauttas ponderisRfit 1.4. librarum, adeoque potv 
dusRf«mpcragatvirtutC24. iibrarom; fatfa hac fuppofi- 
tione ,pnmo fieri potelt, vt pondtis Ragat contrapondus X 
vinutc n. librarum, &fimiltter contra pondus Zagat vii- 
tute 1 2. librarum: quo cafu pondusRvirtutc 24. libraruin 
arqualiter agit contta finguia pondcra X& Z r atque hic 
clivnusmodusqaopondus R virtute n.librarumagerepc*. 
tcltcontrafingulapondera XSc Z. Rurfiis fwripoteltvt 

pondus 
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pondus R agat contra pondus X virtutc 1 6. librarum:vcruro 
contra pondus Z tantum agat virtutc 8. librarum : quo caf» 
pondus R virtutc 2.4. Jibrarum inarqualiter agir contra fin- 
gula ponderaX &c Z : atquc hic cft alius modus a priori di- 
ucrfus,quo pondus R virtutc 14. librarum potcft agcrc 
contra fingula pondcra X & Z . Similiter ficri potcft vt poa- 
dus R agat contra pondus X virtutc 23- librarum : atquc 
contrapondus Z agat virtutc vnius librar; quo cafu pondus 
R virtutc 24.1ibramm inrqualircr agit contrafingula pon- 
dcra X 6c Z : & tamcn hic eft iterum alius modus a duobus 
prioribusdiucifus, quo pondus R virtutc 14. librarum age- 
rc potcft contra fingula pondcra XScZ. 

Nothrus. Sufficit rachinc,fuificit : &tispercepiquomo- 
do fieri peflit vt idem pondus R, fcmpcr codern modo , fiuc 
aequali virtutc agat contra duo pondcra XS:2 fimul : U 
tamcn fucccfliue diucrfo modo , fiuc diueria virtutc agat 
contra fingula cx pondcribus X & Z : & confcqucntcr, quo- 
modo pondus R poilit fcmper codem modo fiuc arquali vir- 
tutc agcrc contra iugum C B, licct non fempcr eodem modo 
fiuc aequali rirtutc agat contra poudera X & Z ; quod Machi- 
mcnus affcrcbat ficri in hypothcfi dc qua agimus j aliud ta- 
mcncft idpoffe fieri ,aliud cft illud ficri ; quarc poffc ficri 
quod affcrebat Mathimenus libcntcr concedo f fcd tamcn 
non dfequor quo fundamcnto aifcrat td ficri . 

Tachinus. Crcdo cquidcmamicorum optime,nifi cnim 
fallor, quarc hoc fiat intclligcrc > nihil aliud cft , quam pro- 
pofitz quxftionis folutioncm percipcrc . Confiderentur 
enim duo cafus :in vtroque cafu pondus R agat virtute 14» 
librarum,inprimotamencafufingula pondcra X& Z vno 

palmo 
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palmo diftent a fuftcntaculo A : in fccundo cafd pondus X 
VC prius diiict vno palmo a fuitcntaculo A , vcrum pondus 
Zduobuspalrnis diftcta fuftcntaculo A , adco vt primus ca- 
fusa fccundonon aliter dirferat, quaui quod inprimo cafu 
pondus Z a fuftentaculo Adiftct vno palmo, in fccundo vcro 
cafuidcmpondusZabcodcm fuftcntaculo Adtftct duobus 
palmis : pofitis hisduobus cafibus , cx ijs qu* modo conccf- 
fifti, manifeftum cft ficri poflc , vt i pondcrc R in primo cafn 
fingula pondcra X & Z virtutc 1 1. librarum fuftincantur > in 
fccundo vcro cafu pondus X fuftincatur virtntc 1 6. librarum 
&ponJusZfuflincaturtantum virtutc8- librarum :iamvc- 
ro n ctiam conftaret ha?c ita ficri , profc&d conftarct , quod 
pondus Z in fccundo cafu (uftincatur minori , ncmpc o&o li- 
brarum virtutc : licct in primo cafufuftineatur maiori , ncm- 
pc ii-.librarum virtutcjquarcfi vltcrius conftarct cauia hu« 
ius erFectus, cognica tibi forct caufa cur in primo cafu podus 
Z maiori virtutc fuftincatur,atq;minori virtutc fuftincatur in 
fecundocafuj&quoniamprimus cafus a fccundo non dif- 
fert,nifiquodin primo pondus Z minus> fiucvnopalmo, 
diftct a fuftcntaculo A , & in fccundo cafu magis , fiuc duo* 
bus palmis diftct a fuftcntaculo A ; ctiam cognica foret caufa^ 
cur idcm pondus Z in minori vnius palmi diftantia a iuftcn- 
taculo A, maiori virtutc, atquc adaequatc fuftcntctur ; liccc 
idempondusZin maiori duorum palmorum dillantia £ fu- 
ftcntaculo A, minori virtutc, adcoquc non ada?quat£fuitcn* 
tctur,dcniqucquiamanifcftum cft quod pondus ad#quatc 
fuftentatum non poilit dcfccndcrc , quodquc pondus noa 
adaequatc luftcntatum debcat dcfccndcrc : cognita tibi forct 
caufacur pondus Z in minori vnius palmi diftantia a fuftcn- 

taculo 
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taculo Ai non poffit defcendcrc atque adco attollerc ponduii 
X , licct idcm pondus Z in maiori duorum palmoruin diftan- 
tiaafuftentaculo A,poiTit ,immo dcbcat dcfcendcrc atquc 
adeo attollcrc pondus X • 

Nothrus • Tui ifti numcri Tachinc arridcnt mihi , cV cla- 
rc cxponunt mcntcm tuam,rcdduntque difcurfus maxime in- 
tciligibilcs: vidcre cnim mihividcor, cffeplane polTibiIc,vc 
induobus cafibus diucrfis & te propofitis , ab codcm pondcrc 
R,diucrfo modo fiue diuerfa virtutc fuftincatur pondus Z : 
atquc fieri pofle, vt Exempli Gratia in primo cafu maiori 1 2. 
librarum virtutc, & in (ecundo cafu minorio&olibrarum 
virtute fiiftincatur idem pondus Z;probandumtamcn forct* 
Tcrum e(fc , quod tantum conccfli efle po/libilc ; atquc affc- 
rcndacaufa quarencccflario vcrumfit. > - ... 

Mathiroenus. Vt ad caufie huius cognitionem, compen- 
diofa, atque commoda pcrgamus via, pauca a tc petodc 
quibus quid fentias intelhgere mihi proderit . 

Nothrus . Pete quodplace :nihiImihicommodiusquam 
rcipondcrc quod fcntiam : dummodo ad ca quxnonaire- 
quor , fufficiat reponerc vcrbum nefcio . 

Mathimenus . Sit iugum C B fuftcntatum^ vt rcpraefen- 
taturin vndccima figura , quaia figura decima ( quam antc 
confidcrauimus) non alircr differt, quam quodvncus F> 
mediante func C L B>fuftineat iugum C B , quod io dccima 
figura fuftcntabatur perchordam L A« Quarroquiscxduo- 
bus f iinibus partiaiibus L C & L B maiori virtutc trahatur a 
ponderc R|& confcquentcr pcr quam cx duabusciufdem 
funis partibus L C&L Bjmarori virtute agat fiuc trahat pon- 

Ec Nothrus. 
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Nothrus. Certcnullamihiapparet dubitandi ratio>fed 
planc cuidcns vidctur , quod duo funes partialcs L C & L B f 
fiue ciufdcm funis du x partcs L C & C B , fingul* aequali 
virtutc trahcnturapondcre R : & confequentcr pondus R 
pcr fingulas iftas partcs L C&C B agere xquali virtutCjdum- 
modo partcs L C & C B fint intcr fc arqualcs • 

Mathimenus. Sed quid fipartes irtar LC&CB, fint 
inarquales intcr ie : atque Excmpli Gratia pars L Cfitqu*» 
tuor palmorum , & pars L B fit duorum palmorum ? 

Nothrus . Nihil ogis Mathimcne > hoc cafu inuertetur 
iugum C Bj ctenira funis libcrc incumbens vnco F ,glifcet 
fupra vncum F > doncc aut intcr fc acqualcs fiant partes L C 
&: LB>autccrtc totumiugum inucrtatur; quod an vcrum 
fit| experiri facilc cft : atquc cgo cxpertus fum fiepiffimc . 

Mathimcnus . Quod tc cxpertum affcris , vcrum fcio:fed 
fupponamus quod inucrti non poJlit iugum C B > vcl abltra- 
hamus ab cius inuerfionc , 

Nothrus. Abftraclionesill* potius Logicam aut Meta- 
phyficamrcdolcnt^quam Phyficam : quareinhis circum- 
ftantijs parumarridcnt :ctcnim propofit* difficultatis Phy- 
ficamfolutionem intclle3urus adueneram . Dcindc fi fup- 
ponatur aliquid impoffibilc , hinc aliud impoilibilc lcgitimc 
infcrrc non erit tibi difficilejverum non chimaeras vcnaturus t 
fcd vcritatcm conlpc&urus aducneram • 

Mathimcnus . Si ita placer, efficiam vt etiam oculis (pcc- 
tare pofTis>effc pofTibile,vt noneucrtaturiugum CB>ta* 
mctfi partcs L G & L B fint inaqualcs : atquc Excmpli Gra- 
tia pars L C fit quatuor palmorum , & pars L B fit duorum 
palmorum • 

Nothrus. 
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Nothrus » Si fcccris , planc nouum atque incxpe&atum > 
gratillimum tamcn mihi cxhibcbis fpcclaculummbiquc non 
negabo aflcnfum > quando contra opinioncm meam tcfti mo- 
niumfcrent oculi mci : ab hiscdo&us cxiftimo impoffibile, 
quod tu aflcris poflibilc . 

Mathimcnus. Infpicc fi placet cafum in duodecima figu-. 
ra rcpraefcnt at um . Iugo B C adharrct tubus cy li ndricus 1 K> 
fic vt fit in directum cum func O L : ipil tubo I K infertus eft 
baculuscylindricus terra? infixus in M> atquc libcrc mobilis 
pcr tubuml K jdcniquefunis LC cftquatuor palmorum , 
funis vcro L B cft duorum palmorum . Qua?ro modo an mc- 
diantc chorda O L, fufpcndi> aut (uiium trahi poterit iugum 
C B fic vt non inucrtatur ?fi dubites cjuid rcipondendum fit> 
oculos tuos tcftcs aduoca , arquc cxpcrire cjuid fiat. 

Nothrus. Manifcftum cfthoc cafu iugumCBcucrtinon 
polfe • 

Mathimcnus . Vidcs vt opinor tubum I K & baculum 
illi inlcrtum nihil impcdire nifi cucrfioncm iugi C B,quod vt 
prius potcrit fuftcntari , aut furfum trahi & pondcre R > (inc 
vllo cucrfionis pcriculo, tametfi funis L C fit quatuor palmo- 
rum, & funisL B tantum fit duorum palmorum. 

Nothrus . Vt vidco vcrum cft > quod cxiftimabam im- 
poffibile: quia mihi in mcntem non vencrat a tepropofi- 
tumremcdium contra iugi euerfionem, ficvt cafusdccjuo 
agcbamus mancret inuariatus . 

Mathimcnus . Quaero igitur quod ante quxfieram>quod- 
nam ex punctis C&B maiori virtute trahctur a pondcre R, 
fuppofito quod funts L C fit quatuor palmorum > quodquc 
fanis L Bfit tantumduorum palmorum. 

Ec % No- 
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Nothrus ? Mihi non occurrk aliqua dubitandi ratio, cto> 
nim fiuc brcuior fiuc longior fit funis > caetcris paribus cius 
cxtrcmitatcs fcmper xquali virtutc trahutur:& confcquentcr 
incafupropofito punfta CScB asquali virtutc trahcnturi 
pondcrc R. 

Mathim«nus. Eftne igitur vera f vcl £al& , iublcqucns. 
propofitio quam abs tc notari velim I 

Propofitio I. 

r t % Vando virtus R. , agendo per lineas 
\J redtas LC&LB,trahit punda C&B: 
tunc perlineas L C & L B asquali virtute 
trahit finguta pun&a C & B : fiueaequales „ 
fiue inaequales inter fe fint Kneae LC & CB. 

Notlirus . In.cafu de quo agimus haec propofitio vcrifli- 
ma.eft , ncque vnquam a mc ncgabitur * r & quoniam ita iu- 
bcs iHammihi feruo £ub tkulo prirn* propofitionis . 

Miithimcnus . Antcquam feponas primam propofitio- 
n(. n),addc fi placctilli altcram , quae fccundafit i 

Ptopofitio II. 

Vlrtus quaeper lineas LC&LB aequa- 
liter trahit fingula pu&a C&B inaequa- 
liter diftantia a punfto A:etiam inaequaliter 
forfum trahit fingula iftapun&aR&G. 

Nothrus^ 



Deincrementoviriumper Ve&em. zzi 

Nothrus . Notaui aflertioncm tuam , /ub titulofecundlil 
propofitionis : fcd hancmc admiflurum non fpondco; immo 
quid fibi vclit non pcrcipio • 

Tachinus • Non pcrcipis amplius Nothre , quod antc in- 
tcllcxifti atquc ipfc met monuifti ? quarc paulo antciugo CB 
apponcndus fuit tubus K I ? 

Notrus. Amamainterrogatio ! quis melius quam cgo 
fcit quid intelligam aut non intdligam : deindc quid cum 
tubo K I cbmmunc habctfecunda propofitio?in hac dc iugi 
eucrfione non agitur, & tubus K I nonalia dc caufa appofi- 
tus fuit iugo C B > quam ne euertcrctur iugum quando cx 
punclis C &: B fufpenfa pondcra intcr fc xqualia X & 7! 
luftcntantUT^ vcl furfum trahuntur a virtute R»agcntcpCF 
reclas LB&LC, ficvt LC duplo maiorfitquam L B* 

Tachinus. Scdquod in propofito cafu cucrfionis iugi 
pcriculum ? 

Nothrus. Quod euerfionis pcriculum? illudquodprius 
diximefaepius cxperientia d/dicifTe: quodqueexiftimabam 
impcdiri non poffc r 

Tachinus. Quid igifur refponderes adfubflqucnsargu- 
mcntura? Pondus R fempcr sequali virtutc trahitfingula 
pun&a C & B per reclas lincas L C &r L B y v t conftat ex 
prima propofitione quam nunquam tenegaturum afTcruerasr 
ergopun&a C&B quaexquali virtutetrahunturapondere 
R ? etiam a virtutc R apqualrtcr furfum rrahuntur y atqucfu- 
ftinentur , hcet lincse LCctLB fintinterfcinarquales: er- 
gofifingulaj>unfta CetB a ponderihus XotZ intcrfc 
a?qualibus> sequalitcr deorfum trahantur : etiam fingukt 
j>un<2a CctB xqualitcr fiufum atquc deorfum trahcnturj 
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licec lincae L C ct L B fint inxqualcs ; crgo hoc cafu , vel 
vtrumque pun£um CctB, vcl ccrtc nullum cx pun#i* 
CctB dcbct afccndere : ergo hoc cafuiugum CBinucrti 
non portft 9 vt affcrebas tc fcpius cxpcrtum cffc . 

Nothrus • Stringit argumcntum tuum Tachine, ct vt vi- 
deo etiam vera eft fecunda propofitio : non affcquor tarncn 
curvcrafit,namin argumcnto a tc propofito infcrturhax 
propofitioi partim cx prima propofitionc, partim cx cxpcri- 
mcnto:iam vcrolicct primam propofitioncm optimiaffc- 
quar» atque a" priori cognofcam cius vcritatcm : tamcn ipfius 
expericnti* veritatcm non nifi a* poftcriori cognofco : caufa 
cius obfcura mihi cft ,fcafdcmquc tcnebras inucnio in fccun- 
da propoiitionc : adeo vt cogar quidem admitterc hanc pro- 
pQfiuonem veram effc > fcd tamcn fimul cogar fateri me non 
affequi , quare vcra fit . 

Mathimenus . Rectcdicis Nothrc , videamus an ego di£ 
fiparc poiTim tencbrasa tc optimc indicatas , atquc cfficcre > 
vt clare videas caufam cur vcra fit fccunda propofitio # Si 
aliquod mobilc traherctur pcr quatuor palmorum lineam 
C L, ct altcrum mobilc trahcrctur pcr duorumpalmorumli- 
ncam B L i quodnam ex iftis mobilibus citiusperucniret ad 
pun&um L>fuppofito quod codcm tcmporc rccedant 2 pun- 
&is C ctB, quodquc fingula acqualitcr refiftant virtutibus 
motiuis , atquc ctiam trahantur atquali virtute ♦ 

Nothms . Difficilis cnim vcro quarftio : Duo curfores 
xquali vclocitate currunt, vnusin via duorummilliariorum, 
alterin via quatuor rraHiariOrum : hoc pofito qimkurquis 
cx his duobus curfonbus brcuiori tcmporc pcrucniet ad via: 
fux tcrminum* 

Tachinus. 
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Tachinus . Quid ad quacfitum refpondcs Nothrc ? 

Nothrus. Refpondeo plani cuidcns t atqucmanifciluni 
effe , quod mobilc motum pcr rcctam C L non pcrucnirct 
xiifi ad mcdictatem linex CL, quxfupponitureffcquatuor 
palmorum : quando mobile motum pcr lincam B L peruc- 
nirct ad alterum cius terminum L, cum linca B L (uppona* 
cur cffe dimidia linca? C L • 

Tachinus. Sedaduertc quod Iinca CL minorcm accli- 
uitatem habeat quam linea B L . 

Nothrus . Siue vix pcr quam finguli curforcs currunt 
aequalitcr plana* , aut accliues : (iue non xqualitcr planx aut 
accliues fint : dummodo curforcs «quali vclocitate curranr, 
arquali tcmporc,acqualia fpatia perrranfibunt. Similitcr in 
cafu propofiro, quoniam fingula mobilia aequali virture tra- 
huntur s et «qualitcr rcfiftunt virtutibus trahcntibus , axjua- 
li vclocitatc promoucntur : ct confcqucntcr arqualibus tcm- 
poribusper xqualia fpatia fiue pcr xquales lincas promo- 
ucntur : quomodocunquc excurrant li ncx illx • 

Mathimcnus • Infcro : igitur incafu a mc propofiro mo- 
bilc quod trahitur per lincam C L , minus in altum, fiuc fur- 
fum trahitur , quam mobilc quod trahitur pcr lineam B L : 
fuppofitoquodmobilia illa fingula gquali virtute rcfiilanc 
traftioni % U ctiam «quali virtutc trahantur pcr lincas C L 
fcBL- 

Nothrus • Confcqucntia cuidens eft . 

Mathimcnus . Ergo etiam in cafa noftro, pun&a fingula 
C & B 9 Jtquali quidcm virtutc trahuntur pcr lineas C L 
& B L : fcd tamcn fingula illa punfia non arquali » fcd planc 
inx quali virtutc trahuntur furfurn, fiuc in altum : atquc pun- 
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£tum Cminori,punctum vcro B maiori virrute trahitur iu 
altum , fiue furfum • 

Nothrus . Nunc pcrcipio quid vclisj aliud cft trahi,aliud 
cft furfum trahi : & fimiliter aliud eft arqualitcr trahi , aliud 
eftxqualiterfurfum trahi. Duo pondcra poffunt fingula 
acqualitcrfiucaequalivittutc trahi, licct vnum trahatur pcr 
viamplanam &alterum trahatur pcr viam accliucm : illud 
tamcn quod trahitur pcr viam planam nallo modo furfura 
trahitur, illud vero quod trahitur pcr viam accliucm furfum 
trahitur: atquc ita duo illa pondcra qux xqualiter trahuntur, 
non tamcn xqualitcr furium trahuntur. Pari modoincafa 
noftro quandoquidcm linca CL oblique cxcurrat , hoc cft 
partim in latum partim in altum, ctiam virtus totalis trahcns 
perlineam LC partim inaltumpartim inlatum trahit : at- 
queadeo totalis virtus trahcnspcrlincam LC, quodammo- 
doconftatexduabus virtutibus partialibus, quarumvnain 
altum altera in latum trahit : iam vcro quo cft minor accliui- 
tas lincje C L per quam trahit totalis virtus, co etiaoi minor 
cft partialis virtus qux in altum trahit , 8c altera partialis vir- 
tus qux i n latum trahit maior eft , licct fcmper eadcm fit vir- 
tus totalis : cx quo fit , quod confidcrando duas virtutes tota- 
lcs atque intcr fe arqualcs , quarum prima trahat pcr lincam 
LC habcntcm minorcm accliuitatcm , fccunda autemtra- 
hatpcrlineam LB habcntcm maiorem accliuitatcm : ctiam 
partialis virtus in altura tralicns minor crit in primarirtute 
totali , maior vero in fccunda virtutc totali ^ atquc viciflim 
partialis virtus inlatum trahcns maior crit in primavirtute 
totali , $c minor in fccunda virtutc totali ; quoniam igitur in 
cafu noftrocxduabus virtutibus intcr fc xqualibus, prima 

trahit 
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trahit perlineam LC habentcm minorem aceliuitatem., $c 
altcratrahitper lineam LB habcntem; maiorcm acdiuita- 
tcm : partialis virtus in altumtrahcns ,minor cft in virtutc 
totali trahentc pc r lincam. LC, quam in virtutc totali tra- 
hcntc pcr lincam L B : atque adco minori virtute m altum 
trahitur pun&um C , quam punctum B i-licet fingula pun 
C&B arqualivirtutctrahantur, vnum quidcm perlineam 
LC, alterumperlincam LB, pcr quaslincastrahunrvir- 
tutes totalesintcr fc «qualcs; hoc autcm erat quodinie- 
cunda propofitionc affercbatur ; quarc illam propofitionem 
yeram agnofto , Sccur vcra fit clariffime perfpicio . 

Mathimenus . Optimeprofc&oNothrc Icxdifcurfu tuo 
vidco, quodpriorcsduasa tc noratas propofitioncs optime 
perccpcris, atque intcllcxcris > non tantum veras eflc,fed 
ctiam quarc neccflfario vcrx fint , his igitur tcrtiamappone , 
qux talis cft «. 

Fropofitio IIL 

Rlgiditas , fiucinflexibilitas iugi C B , 
facit >vt virtus R aequaiiter furfum 
trahat fingula pun&a C&B : fiuepun&a 
ifta. trahat immediate , agendo per rc&as 
LC & LB : fiuepunflaifta mediate trahat, 
imraediate tantum agcndo per re&a hiL A. 

Tachinus. Quid dc hac propofitionc ftatuis Nothrc \ 
Nothrus . Non coharret cum prioribus ; hic cnimaffcri- 

Ff tur 
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turpun&a C&B sequalitcr furfum trahi d virtutc R : & ta- 
mcn cx fccunda propofitione conftat puncla C & B inaequa- 
lilcrfurfum trahia virtutc R. 

Tachiaus • Siapondere R pundum C furfum trahatur 
virtutc 8. librarum , fcpun&um B fuxfum trahatur virtutc 
i<5. librarumj an hoc cafupun&a C&B noa inaequahtcij 
furfum trahercntur ? 

Nothrus . Nemo non videtid tammanifcftum cffc,quam 
clarepatet numerum 8 non cffc scqualem numero 16. 

Tachinus Confidcra rnodo fi placct duos cafus : in pri- 
mo , pondus R trahat iugum pcr lineas L C U L B i qui ca* 
£us repraefcntatur in fig. 1 i. In fecundo cafu , qui repraefcn- 
tarur infig. io> pondus R trahat iugum pcr vnam lincam 
LA, atquc in vtroque cafii punclum C furfum trahatur 
virtute 8.1ibramm;& pun&um B furfum trahatur virtutc 16 
librarum^an vcrum non erit , quod in vtroquc hoccafu 
jequalitcr furlum trahcntur pun&a C & B ? 

Nothrus . Video quidvclis , & nifi fallor propofitarurrv 
propofitionum fenfum affcquor . In prima propofitionc 
camparanturinter fe tra&ioncs quar fiunt.inpunctrsC & B : 
5s: atferiturpun^aifta xquali virtutc trahi , quandoiugum 
tuitcntaturpcrduaslineas LC&LB. In ftcunda propofi- 
tionccomparantur intcr fe tradtiones in altum* qua?fiunt 
in pun&is C &B} & affcritur quod licct {uppoiita inxqua- 
litatelinearum LC&LB, adhuc pcrgant aequalitcr trahi 
lingula pun&a C 8c B : non tamcn pcrgant arqualitcr in al- 
tum trahi . In tertia propofitionc comparantur intcr fe duo 
cafus diucrfi) vnus in quo pondus R lugum fiiftenutpcr 
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lineas LC&LB* qui cafus rcpraifentatur in rndccima 
figura ; altcr cafus in decima figura reprasfentatur , in quo 
pondus R iugum fuftcntat pcr vnarn Iincam L A : & com- 
parando iftos duos cafus intcr fc , aiTcritur quod in vtroquc 
cafuaequalisfitvirtus qua in altum trahitur idcmpun&um 
C , vcl idcmpun&um B : quidquid fltdc xqualitate vcl inx- 
qualitatc virtutis , qua in finguiis iftis cafibus in altum tra* 
huntur diucrfa ilb pun&a C §c B . 

Mathimenus. Re&c expofuifti fcnfum tertiae propofitio- 
nis : fed quid de cius vcritatc ? 

Nothrus. Vidctur mihi quidcm veriflmilitudinem prar- 
fcferrc , non affequor tamen caufam cur ncccffario vcra flt . 

Mathimenus. Confidorando cafumin quo iugum CB 
non inuertatur vclinucrti non portit fcd tantumlibcre* iur* 
fum aut dcorfum moucri , qucm cafum cxpendimus in con- 
fidcrationc figurae 1 1. quaero an poflSbilc fit vtpun&a CAB 
inxqualitcr afccndanc \ 

Nothrus. Id impoifibile effc manrfefte patct, coipfo 
quod iugum CB iupponitur rigidum atque inflexibile* 
quodquc praetcrea non inuertatur , vc fit in cafii de quo 
agimus. 

Mathimcnus . Quandonam crgo magis afirendunt pun- 
daCAB, vcl quando iugum CB trahitur pcrduas lincas 
L C & L B > vel quando trahitur pcr vnam lincam LAt 
dummodo vtroquc cafu iugum non mucrtatur , atque idcm 
pondus R trahat iugum ? 

Nothrus . Ncccffario x qualiter afcendunt in vtroquc ca- 
fu ,proptcr iugirigiditatcm,qux non pcrmittit punclailla 
inxqualitcr afcenderc nifiin afccnfu aliquo niodo inuertatur 
iugum. Ff z Ma- 
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Mathimcnus. Scd pun&a C & B qux in vtroquc hoc 
cafu neceflario aequalitcr afcendunt, quando trahuntur ab 
codem pondere R , etiam &quali virtutc furfum trahuntur 
ab eodem pondere R, ergo pondus R asquali virtutcfurfum 
trahit pun&a C & B * fiuc pondus lllud R trahat iugum pcr 
duas redas Jineas L C 5c L B , fiuc tantum trahat iugumpcr 
rc&am L A. Vtafferiturintertiapropofitioric* 

Nothrus . Iam intclligo caufam , quare neccflario vcra Ct 
tcrtia propofitio. Si minus pcrccptibilcs alia: non fubfcquan- 
tur , vltro fatebor omni cx partc niihifa&um fatis. 

Mathimcnus* Obfcuriores nullae f ubfequcntur v fed nc- 
quc clariores :etcnim.tribus propofitionibus hadcnusabs tc 
notatis nullae alix» addcndar rcmancnt: quandoquidem inno- 
tatis propofitionibus habcas tria illa capita cx quibus adx- 
quatc depcndct folutio problcmatis de quo a&uri conuc- 
nimus . 

Nothrus . Si adco facilis foretTiarc folutio > profe&onon 
latuiiTct pcr tot annorurrtmillia , quot ab Ariftotcle ad hxc 
vfquetempora cfrluxerc, & tu Mathimene tardc arFuiflcs ip 
hoc mundo,vthanc folutioncm primus-adduccrcs in luccnr, 
immo perfpicacifllmi philofophorum principis oculis uon 
potuiflet fc fubtrahcre • 

Mathimenus . Quidquid fit dc Ariftotelis pcrfpicacitatc 
aut dcfuccciforumciusingcnijs., alijfquc huiufmodi^juibus 
P non aducrlor : qui & tibi cV: quibullibct alijs libcntcr cedo in- 
genij palmam , tu Nothre adhuc tantifpcr ienignas aures 
snihi prcbc , vt audias quidconcludam,& poftca ftatue,quod 
tibiplacet. Si mihi pcr plura farcula dcfideratar folutionis 
palmam non placcbit adfcribcrc, dc illa pro libitu tuo difpo- 
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ncs . Quxftionis ihtus initio difcurfus noftri propofitus tibi 
vt opinor non cxcidrt . 

Nothrus. Mcminiquam optime : tota difficultas ad hoc 
reducitur,vtaflfigncturcaufa quarc pondus Z, quodprius 
praecisefuftinet pondus X , poftca vincat arquc attollat pon- 
dusX,pr«cise per hoc, quod poftca magis remotum fit a 
pun&o A radeoquc pcr hanc rcmotioncm quodammodo 
vircsacquirat . 

Mathimcnus . Ad quxfitum rclpondco, caufam phyfi- 
carahuiuscffeclus cflc t quia apondcreR, fiucquod idem 
cft,a virtutcqusciugiim cumappcnfis pondcribusfuilinet, 
minori virtutc fuftinctur in altum pundum C, quod magis 
rcmotum cfta pundo A: quam punclum B, quodminus 
remorum*fta pun&o A . Quarcfi cx tribuspropofitionibus 
a tc notatis , approbatis, atque tuo xtiam iudicio maniftftii- 
fimislegitimeinfcramhic a meafTcrtam vcritatem : concc- 
dendum tibi crit , a mc rectc folutam cflc propofitamdiffi- 
-cultatcm atque me pnellitiiTc quod promilcram . 

NothruS., Sihoc fcccris, nbi adfcribo palmam^vcrum 
non canamus triurrrphum antc vi&oriam . 

Mathimcnus . Animum igitur applica ad fcqucntem dif- 
curfum in foTma syilogiftica propofitum . Pondus R quod 
immediatc pcr lincas L C & L B trahit punda C & 13 , 
arquali virtufcrrahit fingula punda C&B pcrredas LC 
& C B , fiuc lineae iftx intcr fc acqualcs fiuc inarqualcs fint, vt 
confta* cx primapropofitione j fcd ctiam cx fccunda propofi- 
tioncconftat, quodpondus R per lincas LC&LB cjqua- 
liter trahcns fingula punda C ct B inarqualitcr diftanria a 
pun&o A,etiam inarquali virtutc furfum tralut fingula punc- 

ta 
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ta CctB , atqucminorivirtutc furfum trahat punSumC 
magis diftans a pun&o A , maiori vcro virtutc furfum trahat 
punclum B minus diftans a pun<3o A ; crgo pondus R, quod 
immediatcperlineas L C & C B trahit pun<2a C&B ina:- 
qualiter diftantia a pundto A , etiamin*quahvirtutefurfum 
trahit fingula pun&a C& B, minoriquc virtutc furfum tra- 
hit pun&um C magisdiftans a punfto A , maiori vcro vir- 
tute furfum trahit pun&um B minus diftans a pun&o A at- 
qin iuxtatertiam propofitionem, pondus R xquali virtutc 
knfumtrahir fingula punfta C &: B , fiuc pun&aifta trahac 
-agcndo per duas lincas LC&LB, fiuc agendo per vni- 
camlineam L A> ergopondus R , trahenspun&a C& B, 
fiuctrahatperduaslincas LC&LB, fiuetrahatpervnam 
lincam L A, ctiam inaequali virtutc furfum trahit fingula 
pun&a C $c B inarqualiter diftantia a pun&o A, minuriquc 
virtute furfum trahit pun&umC magis diftans a pun&o A, 
atquc maiori virtutc furfurn trahit punttum B minus diftans 
a pundo A^atqui in cafu dc quoagimus quique in 10. figu- 
ra reprxfcntatur, pondus R iugum cum appcnfis pondcribus 
fuftincnspcr vnamlincam LA trahitpun&a C&B, quo- 
rum vnum C magis , altcrum B minus diftat a pun&o A ; cr- 
go in cafu dc quo agimus,pondus R minori virtutc in alturn 
trahit puntfum C magis diftans a punclo A , atquc maiori 
virtute in altum trahit pun#um B minus diftans a pun3o A. 
Quod trat probandum . 

Tachinus. Optimereucra Mathimene,quin&clari{fi. 
mefincipeculatiua Mathefi euicifti quod affumpferaspro- 
bandum rnequevideo quidvlterius rcquiri poflitadpropo- 
liti problematis plenam folutioncm > cuius difficultatcsfin- 
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gulas fucceffiuc atque omni ex partc enodafti . 

Nothrus. Optimatibi Tachineetclariffima omnia^o- 
mcn tuum non male rcfcrs : ncfcio tamcn an in intclligendo, 
vcl in crcdcndo , vcl ccrtc in affcntiendo tanra tua vclocitas 
fitafit. Egoquidemnonnego , quod propofitum a te ar- 
gumcntum rc&£ coocludat y non rcputo tamcn clariffima 
omnia • 

Taehinus . Argumentum in forma syllogiftica concludir 
quod probandum fupererat. Deindc nihil affumit prcter 
propofitionesa te admiffas , tuoiudicio clariffimas ,atquea 
tc pcr caufain cognitas y an crgo clariffima, atquc percaufarn 
cognita non eft conclufio ,quaenon nificxclari{fimis,atquc 
per caufam cognitis vcritatibuslegitimo difcurfo infertur ? 

Nothrus . Diftinguo Tachine ! talis conclufioclariifima 
cft claritate illatronis , fiue confcqucntia* conccdo; claritatc 
obic&i fiuc confequcntis ncgo . Fateor mc darc conlpicerc 
folutionem lcgitimc infcrri cxpropofitionibus mihiclariffi- 
misatque per ca-ufam cognitis : fed ipfiusfblutionis concep- 
tum ada:quatum,& cbrum, necdum inuenioin mcnte mca; 
bcarcsmc Tachinc,fi paulo maius lumen afferres , quofolu- 
tioncm allatam , clarius poffcm confpicerc , & frui eius co- 
gnitionc , vt ita dicam intuitiua , atque comprehenfiua ; 

Mathimenus. Prius Nothroprefuerumnuracri:quidfl 
ad numeros reducaturfolutio ? 

Tachinus. Si per te mihr licct Mathimcnc,difcurfurri 
tuum rcducam ad numeros ; tu tantum obferua,an re#e om- 
jua arquc ex mcntetua. Supponatar pondus R appenderc 
£4. hbras , Sc fingula pondera X $i 1 appcndcrc libras 1 z. 
Pra;terca confiderentur duo cafus intcr iediucrfi; in vtroquc 
r por> 
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pondiis X depcu&gi cx pun3o B & pondus Z fttfpcnfum fif 
expanfto C, atcjuediftantia pun3i C & pondc^Av.fitmaior 
quamdiihntiapuniUBab coJempun&o A*,in priino tamcn 
ca(u,pondus R fjftjrisat iugum BC pcr vnicumfunem 
L A , vt repr.tfcntaturin dc^ima figuu, in fecundo cafu > 
pondus R iuftineat iugum. B.C p§? duos partialcs func*. 
L C & L B , ex quibus L C longior fit quara L B ><vt rc- 
praefentatur in vndccima figUr^ . His praefuppofitis , ita dif- 
curro . In fccundo cafu pondus R appcndens 14.. libras,pcr 
Gngulos funes L Cct L B trahit fingula pun#a C ct B vir- 
tute 1 z.librarumiVtpatct cx pritTW propofuionc.(pag>^i.o.); 
fcdetiampcr hypothcfim pun&um C magisdiftae-apun&o 
A) quam punclumBdiftct ab codcm pun&o A: crgo iuxta. 
fccundam propofitioncm, irrfecundo cafu , a pondcrc R mi- 
nori virtuxcfurfumtrahitur punClum C quam pun&um B s: 
fed quoniampondus Rcft z,4.1ibrarum,pun&a C ct B fimul, 
a pondcre R furfumtrahuntur virtutc 24.librarumiadeoque 
virtus quapunftum C furfum trahiturapondcrc R , fimuL 
cum virtutc qua pun&um B furfum trahitur ab codcra pon- 
dercR,conftituitvirtutcm *4< librarum : crgo in fecundo 
cafu , virtus qua pun&um Cfurfum trahitur , cft minor vir- 
tutequapundhmiBfurfumtrahitur, &c tamen duae ifta: vir- 
tutesfimulconftituunt virtutem 14. libratum^ crgo in fe- 
cundo cafu,virtus qua a pondcre R furfuKvtrahitur punftum 
C , eft miaor virtutc 1 *. libraruni > dc virtus qua ab codcm 
pondcrcR furfum trahiturpun#umB,cft maior virtutc W 
librarumiergo iuxta tcrtiam propofitionem (pag.22 5.) ctiam 
in primo cafu,virtus qua a ponderc R furfum trahitur punc- 
tumC,cftminor virtututei2 r librarum: ct virtus quaab 
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codem pondcrc R furfum crahitur pun&um B , cft maiof 
virtutc 1 x. librarum ; fed in primo cafu pun&um C a ponde- 
rc X dcorfum trahitur virtutc i*. librarum : ct ctiarai pun» 
&um B a pondcrc Z dcorfum trahitur virtute 1 1, librarum ; 
crgo in primocafu maior eft virtus cjua pun&umCdeorfu n 
trahitur , quam virtusqua idcm pun&um GfuTfurn trahirur: 
cte*contra minor eft virtuscjua pundum B dcorfum crahi- 
tur , quam virtus qua idem pun&um B furfum trahitur; igi- 
tur in primocafu pun&um C dcbct moucri dcorfura,& pun- 
clum B debet moucri furfum . 

Nothrus. Pluribus non indigeoTachincrnifi cnimfal- 
lordtffipata: funt tcncbra! omncs , quae occupabant mentem 
meam : atque tam clarc conipicio quod dciiderabam videre , 
vt ipfe iam doccrc poffem quod ex vcftris difcurfibus didici . 
Vcritatis huius experimentum vultis ? 

Mathimenus. Mihi ccrte foret gratiflimum atqucper- 
iucundum* 

Nothrus. Pacc igitur vcftra, compendiosc rcpcto diicur- 
fus noftrifubltanriam . Materia diicurfus noftri cratcxpc- 
ricntia Phyfica quz docetquod in cafu rcpraefentato in dcci- 
ma figura , hoc eft, ex Staterx iugo fufpcnd intcr fe «qualia 
pondcra X & Z , hatrerc in arquilibrio quando fjfpenduntur 
cxpunctis D&c B asqualitcrdiftantibus a puncto A : eadcm 
vcro pondcra intcr fcarqualia j non amplius haercre in aequi- 
libiio , quandopuncta C&B cx quibusJcpeiidcntinxqua- 
litcr dilrant i puncto iiue hypomochlio A : adco vt hoc ca- 
lu ,illad pondus, oppofitum pdndusattollut, quodrnagis 
diftar ab hypomochlio ; cx quo fit quod minoris grauitatis 
ponduscx vna Statcrae partc dcpcndens » in xquilibriofufti- 
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jicat t altcrum atque maius pondus dcpcndcns exoppofit* 
Statcrxp^rtejqui effcctus pracisc atque adcquate caufatur 
m Statera y per hocquod diftantia quam habct minoris gran 
uitatis pondusab- hypomochlio A, {urficienter fuperct dt- 
ftantiarn quam maioris grauitatis pondus habet ab eodem 
bypomochlio A^fuppofitohoc cxpcrimento pafllm cognito> 
quxrebatur caufit Phyfica quare crcfccnte diftantia pondcrrs 
Xabhypomochlio A, crefcant vires ciufdcm pondcris X \ 
adco yt pondus X poflit (uftinere pondus Z quado pondusX 
magisdiftat ab hypomochlto A , licetidem pondus X non 
poifit fuftinere pondus Z quandopondus X minus diftat at> 
hypomochlio A *, qua? eadem dimcultas ajijs vcrbis brcuius 
proponitur > quaercndo quarc > & quomodo vircs crcfcant 
pcr Vcctem • 

Antequam refpondeam ad propofitam quatftionem, noto 
vnamaflcrtioncm^nimiruiaquod virtus rigidum iugum fii» 
ftentansin A, arquali quidcm virtutc Cuftcntctfingulaiugi 
pun&a ]>& Bacqualiter diftantia a puncto A : fed tamen ca- 
*dem ifta.virtusrigidumiugum fuftentans in puncto A ,in«- 
qualfcYirtute fuftentct fingula puncta CctB fnxquaiitcr cH- 
ftantia a puncto A Hta vt minori virtutc fuftentctilludiugi 
punctum.quod magis dtftat a puncto A > maiori vcrd virtutc 
iuftentet. iugi punctum quod minus diftat i puncto A ■ Hic 
annotatara affertionem prius probo,cam irferendtx cx tribui 
propofitionibus iam ftabilitis atque a-nnotatis in (Lpcriori 
difourfu; deinde oftcndoinhacipfaaffertiorte habcri caufam 
iocrcmcnri viiium pcr Vejctemtotque adco propofui proble- 
matis fijlutioncm . Superrluum tamcn arbittor > pro ftabi- 
licndaalTcriioQca oic hic annotata., aliud probarc , quam 

iikd* 
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illud, quod propcmodum folum vidctur probatione indigc- 
rc, nirnirum iugi punaa C& B inacqualitcrdiltantiaapun- 
#o A,in*qualivirtutcfuftcntari, atque rninori virtutcfu- 
ftcntaripunctumC,quodmagis diftar a punctoA: maio- 
ri verovirtutc fuftcntari punctum B, quod minus diftata 
puncto A : hoc vcrum eflc , probo tali difcurfu . In cafu rc 
prsfentatoin vndecima figura maior diftantia puncti C a 
puncto A»quam punctiBabeodcmpuncto A rcftcaufa mi- 
noris accliuiratis in linea LC, quam inlinca LB: fcdmi- 
noracdiuitaslinea: LC quamlinc* LB, cftcaufacurpun- 
ctum C minori virtutc furfum trahatur fiuc fuftcntctur a 
pondcre R, atque ab codcm pondcre maiori virtute fuftcntc- 
tur punctum B : vt conftat cx probationc fecunda: propofi- 
tionis ; crgo in cafu reprcfcnrato in vndecima figura , roaior 
diftantia puncti Ca puncto A, quam puncti Babcodcm 
puncto A : cft caufa,cur ab codem pondcrc R minori virrutc 
luftcntctur punctum C >quam punctum B ; atqui etiam fin- 
gula ifta purxta C 5: B atquali virtutc fuftcntantur a pondc- 
rcR,tumin cafu lepraefentato in vndecima figura,tumin 
cafu rcprarfentara in figura decima > vt conftat cx tcrtiapro* 
pofitionc atquceius probationci crgo incafureprarlentato 
in dccima figura maior diftantia ptmeti C £ puncto A , quam 
puncti B ab codcrn puncto A » efl caufa cur ab codem pon- 
icrcRminori virtute fuftcntetur punctum Cquampim- 
crumB ^ Quod hic primo foca «ftendenduro affumpfirnus* 
Srabilita in hanc modum affcru veiiutc,venio ad UU:d quod 
mrhi probandum fupexcrat : nimirum xn affcrta atque legiti^ 
me iam probara vcritarc habcrr propofiti problcmatis fohi- 
ticincmafiuc cauiam^iarcaJhoc a pon4wf* Z cxStatc- 
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rx brathijs liberefufpenfa fint in aequilibrio, nccefle fit vt 
pondus Xfufpcnfum cx puncto C magis diftantcab hypo- 
moclio A fit minus pondcre Z quod fufpenfumcflcxpun- 
ctoBminusdiftante abhypomoclio A.Silegitime inferam> 
ad prius a mc aflertam atque ftabilitam vcritatem ncceiTario 
iequi effectu hic indicatu , cuius caufa in problcmatc petitur, 
negari no potcrit in eade vcritate habcri caufam quas in pio- 
blcmatc petitunquaic rcliquum eftvt cx dicta vcritate lcgiti- 
mc deducam quod hic propofui dc ponderibus X & Z fuf. 
penfis ex Staterce brachijs>quod probo tali difcurfu.Vt podcra 
X&Z ex Statera? brachijs fufpefa fint in a?quilibrio neceiie cit 
vt pondus X tanta virtutc deorfum trahat punctu C cxquo 
dcpendet quanta virtutc idcjn punctu C furfum trahiturj at- 
quc infuper pondus Z tanta virtutc dcorfum trahat punctum 
B cx quo dependct quanta, virtutc idem punctum B furfum 
trahitur, atqui cx iam afferta atquc ftabilita vcritate conftat , 
quodpunctum C magis diftans ab hypomochlio A,minori 
virtutc furfum trahatur,quodquc punctum B minus diftans 
abhypomochlioA maiori virtutc furfum trahatur, crgo vt 
pondera X & Z ex Statcra? brachijs fufpcnfa fint in arquili- 
brio,neceiTeeftvt pondus X minorivirtutcdcorfum trahat 
punctum Catquc pondus Z maiori virtutc dcorfum trahat 
punctumB:fcd vt pondus X minori virtutc deorfum trahat 
punctum C, atquc pondus Z maiori virtutc deorfum trahat 
punctum B,neccflc cft vt pondus X fit minus pondere Z:crgo 
vt pondcra X cVZ cx Statcrx brachijs fufpcnfa fint marquili- 
brio, neccflc cft vt pondus X fufpenfum cx puncto C magis 
diftatcab hypomochlio A, fit minus pondeie Z quod.fufpen- 
fum cftex puncto B minus diftatc ab hypomochlio A.Quod 
crat probandurn • 
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PAgiru 8-linea 14. alter corrige alitcr • Pag. 17. lin. 5. 
conueniat quo ad figna -j- vel corrige conueniat quo 
adfigna j-vel , patctcxantithefi. Pag.22.lin. 17.DA1T1 
fimul cum e A m corrige D A n fimul cum e A m . Pag. 5 7 
lin.14. S=AFw A C corrige t= AEm A C . Pag. 64.^.3. 
R 1 * 27 corrige R a +: J- , Pagina 67. lin. 1 5. R * 5 64. 
cerr/ge R 5 ♦ 6"4 . Pag. 79. lin. 21. angulus C B X B3 an- 
guIoEZD corr/j* angulus CXA s angulo EZD. 
Pag. 83. 8c fequentibus aliquotics irrepfit vox opportet 
loco vocis oportet. Pag, 91. lin. 5. minorem vero an- 
gulum corrige maiorem vcro angulum. Pag. 99. lin. 8- an- 
gulum ACD - corrige angulum B C D . Pag. 102. 
lin. 4. proptietates corrige proprietates . Pag. iox. lin. 14. 
propemedum corrige propemodum. Pag. 106. lin. S.tran- 
gulum corrige triangulum . Pag. 108. linca vltima,latero 
anguli K corrige latere anguliK . Pag. 109. lin. i.& 2. 
atque du3are&a L O pcr prob. 1 a. hic , ducatur recta M P 
parallela vcCkx L O occurrcns corrige atque du&a rc&a M P 
perprob* iQ.hic, ducatur re&a OL parallela vcttx MP. 
Pag. I09.lin.7 % ipfi AF parallelae corrige ipfi A F parallc- 
la * Pag. 1 14 Jinea vltima,sequentur rccta? corrige aequantur 
tcCkx * Pag* 115. lin. 1 l. fit rcfta corrige fit reda » Pag. 1 74. 
lin. 8* Aequilibris lcx corrige Acquilibrij lex. Pag*2io. 
lin* 6. fermonem deucrtat corrige fermonem diucrtat* 
Pag» H3.1in. 6.fuppofitar<>rr/£f fuppofita . Pag.117.lin, 
a*. quod fcntiam corrige quid fentiam . Pag, 22.9» lin. 1 5. 
perre&as LC&CB, corrige pcr re&as LC & LB. Pag.23 © 
lin. 5. per lineas L Cfic C B , corrige per lifteas L C 5t L B * 



I 

1 




